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FOREWORD

The National Education Policy (NEP) 2020 envisages a system of 
education in the country that is rooted in an Indian ethos and its 
civilisational accomplishments in all fields of knowledge and human 
endeavour. At the same time, it aims to prepare students to engage 
constructively with the opportunities and challenges of the twenty-first 
century. The basis for this aspirational vision has been well laid 
out by the National Curriculum Framework for School Education 
(NCF-SE) 2023 across curricular areas at all stages. By nurturing 
students’ inherent abilities across all five planes of human existence 
(pañchakośhas), the Foundational and Preparatory Stages set the 
Stage for further learning at the Middle Stage. Spanning Grades 6 to 
8, the Middle Stage serves as a critical three-year bridge between the 
Preparatory and Secondary Stages.

The NCF-SE 2023, at the Middle Stage, aims to equip students with 
the skills that are needed to grow, as they advance in their lives. It aims 
to enhance their analytical, descriptive, and narrative capabilities, 
and to prepare them for the challenges and opportunities that await 
them. A diverse curriculum, covering nine subjects ranging from 
three languages—including at least two languages native to India—
to Science, Mathematics, Social Sciences, Art Education, Physical 
Education and Well-being, and Vocational Education promotes their 
holistic development.

Such a transformative learning culture requires certain essential 
conditions. One of them is to have appropriate textbooks in different 
curricular areas, as these textbooks are intended to play a central role 
in mediating between content and pedagogy’s role that helps strike 
a judicious balance between direct instruction and opportunities 
for exploration and inquiry. Among the other conditions, classroom 
arrangement and teacher preparation are crucial to establish 
conceptual connections both within and across curricular areas.

The National Council of Educational Research and Training (NCERT), 
on its part, is committed to providing students with such high-quality 
textbooks. Various Curricular Area Groups (CAGs), which have been 
constituted for this purpose, comprising notable subject-experts, 
pedagogues, and practising teachers as their members, have made all 
possible efforts to develop such textbooks. Ganita Prakash, the textbook 
of mathematics for Grade 8 (Part 1) is designed to make learning fun, 
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engaging, and meaningful. Aligned with NEP 2020 and NCF-SE 2023, the 
textbook continues to foster the spirit of experiential and inquiry-based 
learning, a spirit already introduced in the mathematics textbooks for 
Grades 6 and 7. It encourages students to ask questions, think critically, 
and understand concepts of mathematics through real-world contexts. 
The textbook makes efforts to encourage the students to observe and 
explore patterns around them and discover mathematical concepts on 
their own. The content is structured in a way that supports a joyful 
and progressive understanding of increasingly complex concepts, 
easing students into more advanced learning. The content attempts to 
integrate mathematics with other subject areas, such as Science, Social 
Science with cross-cutting themes like environmental education, value 
education, inclusive education, and Indian Knowledge Systems (IKS). 
At most of the places the concept begins with either a story or a puzzle 
that not only makes students think but also feels the importance of the 
concept. 

However, in addition to this textbook, students at this stage should 
also be encouraged to explore various other learning resources. School 
libraries play a crucial role in making such resources available. Besides, 
the role of parents and teachers will also be invaluable in guiding and 
encouraging students to do so.

With this, I express my gratitude to all those who have been 
involved in the development of this textbook, and hope that it will 
meet the expectations of all stakeholders. At the same time, I also invite 
suggestions and feedback from all its users for further improvement in 
the coming years.

� Dinesh Prasad Saklani
� Director
New Delhi� National Council of Educational 
June 2025� Research and Training
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ABOUT THE BOOK

Mathematics helps students develop not only basic arithmetic 
skills, but  also the crucial capacities of logical reasoning, creative 
problem-solving, and clear and precise communication (both oral 
and written). Mathematical knowledge also plays a crucial role in 
understanding concepts in other school subjects, such as Science and 
Social Science, and even Arts, Physical Education, and Vocational 
Education. Learning Mathematics contributes to the development of 
capacities to make informed choices and decisions. Understanding 
numbers and quantitative arguments is necessary for effective and 
meaningful democratic and economic participation. Mathematics 
thus plays an important role in achieving the overall aims of school 
education.

Mathematics at the Middle Stage is a major challenge and performs 
the dual role of being both close to the experience and environment of a 
learner and being abstract. It performs the role of developing intuition, 
while also maintaining and emphasising rigour. It is enhancing critical 
and logical thinking, while also developing artistry and creativity, and 
a sense of elegance and aesthetics. Mathematics provides students with 
plenty of opportunities to explore and discover concepts on their own 
while also teaching the best-known methods in the global repertoire of 
mathematics.

This textbook attempts to address the goals and challenges of 
learning mathematics. The writers have aimed to strike a judicious 
balance between informal and formal definitions and methods in 
helping students to develop both intuition and rigour. The textbook 
also provides numerous opportunities for student-student and 
student–teacher interaction in the classroom to promote active and 
experiential learning. A number of questions, puzzles, and interactive 
exercises are posed throughout the textbook to encourage constant 
exploration. Many of the questions are open-ended to stimulate 
classroom discussion.

The Chapter 1: ‘A Square and A Cube’ is an introduction to the 
special types of numbers called squares and cubes through engaging 
explorations, and contexts. Chapter 2: ‘Power Play’ considers short 
and logical ways of expressing very large numbers, and discusses how 
they can be written and read without ambiguity. Chapter 3: ‘A Story of 
Numbers’ reveals how the idea of number and number representation 
evolved over the course of time, across different places in the world, 
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to finally reach its modern efficient form. Chapter 4: ‘Quadrilaterals’ 
discusses some interesting types of four-sided figures and problems 
based on them. Chapter 5: ‘Number Play’ shows different properties of 
numbers studied by the students with a balance of engaging activities 
through visualisation and rigorous mathematical reasoning. Chapter 6: 
‘We Distribute, Yet Things Multiply’ covers aspects related to Algebra, 
and in particular, the distributive law. Chapter 7: ‘Proportional 
Reasoning’ explores a new way to compare two quantities using 
daily life situations. In all the chapters, an attempt has been made to 
emphasise connections with other subjects including Art, History and 
Science.

By weaving storytelling and hands-on activities together, as done in 
Grades 6 and 7, we hope that an immersive learning experience will 
be created that ignites curiosity and fosters a love for mathematics. It 
is hoped that teachers would give students the opportunity to discuss, 
play, engage with each other and provide logical arguments for different 
ideas, and find loopholes in arguments presented. This is necessary 
for the learners to eventually develop the ability to understand what 
it means to prove something and also become confident about the 
underlying concepts. The mathematics classroom should not expect a 
blind application of algorithms but should rather encourage students 
to find many different ways to solve problems.

As per the National Education Policy (NEP) 2020, computational 
thinking has also been gently introduced through puzzles, games, 
and interactive exercises that encourage students on these aspects. 
Indian rootedness has also been kept in mind while giving contexts 
for different concepts. The contributions of Indian mathematicians 
have also been given as part of a problem-solving approach to make 
students aware of India’s rich mathematical heritage and its global 
contributions to mathematics.

The concepts and problems in this textbook are related to daily life 
situations. An attempt has been made to use contexts and materials 
that students are familiar with. Learning material sheets have been 
given at the back of the book that may be photocopied and used in 
the classroom. Exercises or activities are often given to encourage 
peer group efforts and discussions. However, this textbook intends 
to address the learning needs of a diverse group of students in the 
classroom. 

We have tried to link concepts learnt in initial chapters with 
ideas in subsequent chapters, to show the connectedness and unity 
of mathematics. We hope that teachers can revise these concepts in 
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a spiralling way so that students are able to appreciate the entire 
conceptual structure of mathematics. We hope that teachers may 
focus more on the ideas of squares and cubes, exponents, evolution 
of numbers and other notions that are new to the students, and are 
foundational for further learning.

Finally, this textbook aims to be more than just a textbook — it is 
a passport to a world of mathematical discovery and exploration. 
Whether used in the classroom or at home, we hope that it inspires 
students to embark on their own mathematical adventures, empowering 
them to see the beauty and relevance of Mathematics in everything. 
With its engaging approach and comprehensive coverage of Grade 8 
mathematics concepts, this textbook aims to captivate young minds 
and set them on a lifelong journey of mathematical discovery.

I once again thank all the writers of and contributors of this textbook 
for their valuable contribution and service to the nation’s mathematics 
teachers, learners and enthusiasts. 

We look forward to your comments and suggestions regarding the 
textbook and hope that you will send interesting exercises, activities 
and tasks that you may develop while teaching and learning for future 
editions.

                                                                                                                                                      
Ashutosh Wazalwar

Professor and Academic Convener
Department of Education in  

Science and Mathematics
National Council of Educational  

Research and Training    
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²PÀëPÀjUÉ ¸ÀÆZÀ£ÉUÀ¼ÀÄ

¸ÀAvÀ¸ÀzÁAiÀÄPÀ UÀtÂvÀ PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄÄA¢£À ¦Ã½UÉUÉ ªÀUÁð¬Ä¸ÀÄªÀ ¸ÀA¨sÀæªÀÄzÀ UÀÄgÀÄvÀgÀ 

dªÁ¨ÁÝj ¤ªÉÄäzÀÄjVzÉ. EzÀ£ÀÄß ¸Á¢ü¸ÀÄªÀ ¤nÖ£À°è, UÀtÂvÀ ¥ÀæPÁ±À ¥ÀÅ¸ÀÛPÀªÀÅ ¤ªÀÄUÉ GvÀÛªÀÄ ¨ÉA§® 

ªÀÄvÀÄÛ ªÀiÁUÀðzÀ±Àð£ÀªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ D²¸ÀÄvÉÛÃªÉ. 

F dªÁ¨ÁÝjAiÀÄ£ÀÄß ¤¨sÁ¬Ä¸À®Ä «zÁåyðUÀ¼À ªÀÄ£ÀzÀ°è UÀtÂwÃAiÀÄ aAvÀ£ÉUÀ¼ÀÄ CgÀ¼ÀÄªÀAvÀºÀ 

¸ÁgÀªÀvÁÛzÀ ¥Àj¸ÀgÀªÀ£ÀÄß MzÀV¸ÀÄªÀÅzÀÄ §ºÀÄªÀÄÄRåªÁUÀÄvÀÛzÉ. 

vÀgÀUÀw PÉÆÃuÉUÀ¼À°è «zÁåyðUÀ¼ÀÄ PÉÃªÀ® PÉÃ½¹PÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ. CªÀjUÉ ºÉÃ½zÀÝ£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ 

PÀ¥ÀÅöàºÀ®UÉAiÀÄ ªÉÄÃ°gÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß §gÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ UÀtÂvÀ PÀ°PÉUÉ CUÀvÀå«gÀÄªÀ ªÁvÁªÀgÀtªÀ£ÀÄß 

JA¢UÀÆ MzÀV¸ÀÄªÀÅ¢®è. §zÀ¯ÁV vÀgÀUÀw PÉÆÃuÉUÀ¼ÀÄ, «zÁåyðUÀ¼ÀÄ UÀtÂvÀ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼ÉÆA¢UÉ 

DqÀÄvÁÛ PÀ°AiÀÄÄªÀ, «£Áå¸ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ ZÀað¸ÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ©r¸À®Ä 

J®ègÀÆ MmÁÖV ¸ÀÈd£À²Ã® vÀAvÀæUÀ¼À£ÀÄß C©üªÀÈ¢Þ¥Àr¸ÀÄªÀ vÁtUÀ¼ÁUÀ¨ÉÃQªÉ. «zÁåyðUÀ¼ÀÄ vÀªÀÄä 

vÀªÀÄä¯ÉèÃ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄAr¸À¨ÉÃPÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀA¨sÀªÀ¤ÃAiÀÄ ¥ÀjºÁgÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ZÀað¸À¨ÉÃPÀÄ. 

ªÁ¸ÀÛªÀªÁV, EzÀÄªÀgÉUÀÆ EAvÀºÀ ªÁvÁªÀgÀtUÀ¼ÉÃ ErÃ UÀtÂvÀ PÉëÃvÀæzÀ ¨É¼ÀªÀtÂUÉUÉ PÁgÀtªÁVªÉ. 

ºÁUÁV, F ¥Àj¹ÜwUÀ½®èzÉÃ UÀtÂwÃAiÀÄ aAvÀ£É ªÀÄvÀÄÛ CxÉÊð¸ÀÄ«PÉAiÀÄ£ÀÄß «zÁåyðUÀ¼ÀÄ UÀ½¹PÉÆ¼ÀÄîvÁÛgÉ. 

JA§ÄzÀ£ÀÄß AiÀiÁgÀÆ ¤jÃQë¸À¯ÁgÀgÀÄ. 

DzÀÈµÀÖªÀ±Ávï, F jÃwAiÀÄ ªÁvÁªÀgÀtªÀ£ÀÄß vÀgÀUÀw PÉÆÃuÉAiÀÄ°è ¸ÀÈf¸ÀÄªÀÅzÀÄ CAvÀºÀ 

PÀµÀÖªÉÃ£À®è. «zÁåyðUÀ½UÉ, ¤AiÀÄ«ÄvÀªÁV MAzÀÄ D¸ÀQÛPÀgÀªÁzÀ ¥Àæ±Éß, ¸ÀªÀÄ¸Éå, «£Áå¸À, CxÀªÁ 

¸ÀªÁ®£ÀÄß ºÁPÀÄªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÉÆA¢UÉ DqÀ®Ä, ZÀað¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ©r¸À®Ä ErÃ vÀgÀUÀwUÉ CxÀªÁ 

«zÁåyðUÀ¼À eÉÆÃrUÀ½UÉ CxÀªÁ UÀÄA¥ÀÅUÀ½UÉ ¸ÀÆPÀÛ ¸ÀªÀÄAiÀiÁªÀPÁ±ÀªÀ£ÀÄß MzÀV¸ÀÄªÀÅzÀµÉÖÃ CUÀvÀå. 

EzÀgÉÆA¢UÉ, vÀ¥ÀÅöàUÀ¼À£ÀÄß ¹éÃPÀj¸ÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ PÀ°PÉAiÀÄ°è CªÀÅUÀ¼À ªÀÄºÀvÀéªÀ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¸ÀÄªÀ 

ªÁvÁªÀgÀtªÀ£ÀÄß ¥ÉÇÃ¶¸À¨ÉÃQzÉ. 

UÀtÂwÃAiÀÄ aAvÀ£ÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀÄàj¸ÀÄªÀAvÉ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ PÀµÀÖªÁUÀ¢zÀÝgÀÆ. CzÀ£ÀÄß ¸ÀÄ¹ÜgÀªÁV 

ªÀÄÄAzÀÄªÀj¸ÀÄªÀÅzÀÄ ¸ÀªÁ°£À «µÀAiÀÄªÁUÀ§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ EzÀPÁÌV ¤ªÀÄä PÀqÉ¬ÄAzÀ ¥ÀæAiÀÄvÀßUÀ¼ÀÄ 

¨ÉÃPÁUÀ§ºÀÄzÀÄ. CzÉÃ£ÉÃ EgÀ°, ªÉÆzÀ® ¨sÁUÀªÁzÀ ¥Àæ±Éß, ¸ÀªÀÄ¸Éå, «£Áå¸À CxÀªÁ ¸ÀªÁ®£ÀÄß PÀ¤µÀ× 

ªÁgÀPÉÆÌAzÉgÀqÀÄ ¨ÁjAiÀiÁzÀgÀÆ PÉÃ¼ÀÄªÀÅzÀjAzÀ ºÁUÀÆ EzÀgÀ eÉÆvÉUÉ ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÉÆA¢UÉ DqÀ®Ä, 

ZÀað¸À®Ä, ©r¸À®Ä ¸ÁPÀµÀÄÖ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ ¤ÃqÀ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ. EzÀjAzÀ ªÀÄPÀÌ¼ÀÄ UÀtÂvÀªÀ£ÀÄß 

ºÉÃUÉ £ÉÆÃqÀÄvÁÛgÉ ªÀÄvÀÄÛ ºÉÃUÉ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ©r¸À®Ä ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉAiÀÄÄvÁÛgÉ JA§ÄzÀgÀ ªÉÄÃ¯É §ºÀÄ 

zÉÆqÀØ ¸ÀPÁgÁvÀäPÀ ¥ÀjuÁªÀÄªÀ£ÀÄß ©ÃgÀ§ºÀÄzÁVzÉ. 

F jÃwAiÀÄ ̧ ÀPÁgÁvÀäPÀ ¥ÀjuÁªÀÄªÀÅ gÁvÉÆæÃgÁwæ GAmÁUÀÄªÀAvÀºÀzÀÝ®è JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸À¨ÉÃPÀÄ. 

EzÀÄ ¸ÁPÀµÀÄÖ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ. C®èzÉÃ, ¤ÃªÀÅ «zÁåyðUÀ½UÉ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸À®Ä 

PÉÆqÀÄªÀ CªÀPÁ±ÀUÀ¼ÀÄ, ¤ªÀÄä vÁ¼Éä ªÀÄvÀÄÛ ¤ÃªÀÅ ¤ÃqÀÄªÀ ¥ÉÇæÃvÁìºÀ ªÀÄÄAvÁzÀ C£ÉÃPÀ CA±ÀUÀ¼À ªÉÄÃ¯É 

CªÀ®A©vÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

¤ÃªÀÅ ̧ ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃqÀ®Ä C£ÀÄªÁUÀÄªÀAvÉ F ¥ÀÅ¸ÀÛPÀzÀ°ègÀÄªÀ J¯Áè ̄ ÉPÀÌUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß  
 ªÀÄvÀÄÛ  ¸ÀAPÉÃvÀ¢AzÀ (icon) UÀÄgÀÄw¸À¯ÁVzÉ. F ¸ÀAPÉÃvÀ, vÀgÀUÀw PÉÆÃuÉAiÀÄ°è ¸ÀªÀÄ¸Áå 

¥ÀjºÁgÀ ¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄ£ÀÄß DgÀA©ü¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ¥Àj±ÉÆÃ¢ü¸À®Ä ¸ÀªÀÄxÀð CªÀPÁ±ÀzÀ MAzÀÄ ¸ÀÆZÀPÀªÁVzÉ. 
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PÉ®ªÀÅ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃªÀÅ 
UÀtÂvÀzÀ 
ªÀiÁvÀÄ  - F ºÉ¸Àj£À°è PÁtÄwÛÃj. F jÃwAiÀÄ ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß vÀgÀUÀw 

PÉÆÃuÉAiÀÄ°è «±ÉÃµÀªÁV ZÀZÉðAiÀÄ «µÀAiÀÄªÀ£ÁßV ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. 

¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀzÀ ««zsÀ ºÀAvÀUÀ¼À°è ±ÀPÀÄ£À ¥ÀQëAiÀÄ (ºÁ®QÌ) ¯ÁAbÀ£ÀªÀÅ ªÀÄºÀvÀézÀ UÀtÂwÃAiÀÄ ¥ÀæQæAiÉÄUÀ¼ÀÄ, 
D¯ÉÆÃZÀ£Á «zsÁ£ÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀÄ¸Éå-¥ÀjºÁgÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÊ¯ÉÊmï ªÀiÁqÀ®Ä §¼À¸À¯ÁVzÉ. ±ÀPÀÄ£À 
¥ÀQë EgÀÄªÀ PÀqÉ ªÀÄvÀÄÛ EvÀgÀ EzÉÃ jÃwAiÀÄ ¸ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À°è EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß vÀgÀUÀw ZÀZÉðAiÀÄ ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ°è 
ºÉÆgÀvÀgÀ§ºÀÄzÀÄ.

F UÉæÃqï£À°è UÀtÂwÃAiÀÄ ºÉÃ½PÉUÀ¼À ¸ÀªÀÄxÀð£É/¸ÁzsÀ£ÉUÀ¼ÀÄ ºÉZÀÄÑ PÀAqÀÄ§gÀÄvÀÛªÉ. «zÁåyðUÀ¼À£ÀÄß 
UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß, H»¸À®Ä ¸ÀPÁgÁvÀäPÀªÁV ¥ÉÆæÃvÁì»¸À¨ÉÃPÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ºÁUÉÃ ªÀiÁqÀ®Ä §®ªÀAvÀ 
¥Àr¸À¨ÁgÀzÀÄ. CªÀgÀÄ CzÀ£ÀÄß ªÀiÁqÀÄªÁUÀ ̧ ÀªÁ®ÄUÀ¼À£ÀÄß JzÀÄj¹zÁUÀ, ¥ÀæAiÉÆÃUÁvÀäPÀªÁV UÀªÀÄ¤¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ 
UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä vÀªÀÄä CAvÀB¥ÀæeÉÕAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆ¼Àî®Ä ¥ÉÆæÃvÁì»¹. ¸ÀªÀÄxÀð£É/¸ÁzsÀ£É 

ªÀiÁqÀÄªÀ PË±À®åªÀÅ C©üªÀÈ¢Þ ºÉÆAzÀ®Ä ¸ÀªÀÄAiÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ.

«zÁåyðUÀ¼À°è UÀtÂwÃAiÀÄ aAvÀ£É ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À CxÉðÊ¸ÀÄ«PÉAiÀÄ£ÀÄß ¨É¼É¸À®Ä ¸ÁPÀµÀÄÖ ¸ÀASÉåAiÀÄ 

¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃqÀ¯ÁVzÉ. «zÁåyðUÀ½UÉ F ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ©r¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ZÀað¸À®Ä UÀÄtªÀÄlÖzÀ 

¸ÀªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀÅzÀÄ. EzÀPÁÌV ®¨sÀå«gÀÄªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ°èAiÉÄÃ J¯Áè ¯ÉPÀÌUÀ¼À£ÀÄß “¥ÀÇtðUÉÆ½¸ÀÄªÀ” 

¥ÀæAiÀÄvÀßUÀ¼ÀÄ DUÀ¨ÁgÀzÀÄ. 

¥Àj±ÉÆÃzsÀ£Á ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ PÉÃªÀ® ¸ÀªÀÄ¸Áå ¥ÀjºÁgÀ PË±À®ªÀ£ÀÄß ªÀÈ¢Þ¸ÀÄªÀÅzÀPÁÌV ªÀiÁvÀæªÀ®èzÉÃ 

ªÀÄPÀÌ¼ÀÄ ¥Àj±ÉÆÃzsÀ£ÉAiÀÄ°è vÉÆqÀV¹PÉÆAqÁUÀ CªÀgÀ PÁAiÀÄð«zsÁ£ÀzÀ ¤gÀUÀð¼ÀvÉAiÀÄ£ÀÄß (Procedural 
Fluency) §®¥Àr¸ÀÄªÀ°èAiÀÄÆ ̧ ÀºÁAiÀÄ ªÀiÁqÀÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ ªÀÄÄRåªÁUÀÄvÀÛzÉ. 

«zÁåyðUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀévÀAvÀæªÁV PÀ°AiÀÄÄªÀAvÉ ªÀiÁqÀ®Ä ¥ÀæAiÀÄvÀßUÀ¼ÁUÀ¨ÉÃQzÉ. EzÀPÁÌV CvÁåªÀ±ÀåPÀªÁzÀ 

MAzÀÄ CA±ÀªÉAzÀgÉ, UÀtÂvÀ ¥ÀoÀåªÀ£ÀÄß N¢ CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ. F PË±À®ªÀ£ÀÄß ̈ É¼É¸À®Ä, «zÁåyðUÀ¼ÀÄ 

¥ÀÅ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß vÁªÁVAiÉÄÃ CxÀªÁ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À°è NzÀ®Ä ¥ÉÇæÃvÁì»¸À¨ÉÃPÀÄ. CªÀgÀÄ K£ÀÄ N¢zÁÝgÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß 

«ªÀj¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ EvÀgÀjUÉ CzÀ£ÀÄß C©üªÀåQÛUÉÆ½¸À®Ä CªÀPÁ±ÀUÀ¼À£ÀÄß ¤Ãr. EzÀjAzÀ «zÁåyðUÀ¼ÀÄ 

UÀtÂvÀªÀ£ÀÄß C©üªÀåQÛUÉÆ½¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ºÉÃ½PÉ gÀÆ¥ÀzÀ ̧ ÀªÀÄ¸ÉåUÀ½UÉ «ªÀgÀuÉ ¤ÃqÀ®Ä PÀµÀÖ¥ÀqÀÄªÀ ̧ ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß 

¥ÀjºÀj¸À®Æ ¸ÁzsÀåªÁUÀÄvÀÛzÉ. 

F ¥ÀÅ¸ÀÛPÀzÀ°è ºÀ®ªÀÅ ªÀÄÄPÀÛªÁzÀ ̧ ÀªÀÄ¸ÉåUÀ½ªÉ. PÉ®ªÀÅ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆ¸À jÃwAiÀÄ°è ¥Àæw¥Á¢¸À¯ÁVzÉ. 

CªÀÅUÀ¼À°è PÉ®ªÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ vÀPÀët ©r¸À®Ä ¸ÁzsÀåªÁUÀ¢zÀÝgÉ CxÀªÁ CxÀðªÁUÀ¢zÀÝgÉ ¥ÀgÀªÁV®è! J®èjUÀÆ 

J®èªÀÇ w½¢gÀ®Ä ¸ÁzsÀå«®è. F jÃwAiÀÄ «µÀAiÀÄ ªÀ¸ÀÄÛªÀ£ÀÄß CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä ªÀÄvÀÄÛ CªÀ¯ÉÆÃQ¸À®Ä 

¥ÀæAiÀÄwß¸ÀÄªÀÅzÀgÀ eÉÆvÉUÉ EzÀ£ÀÄß vÀgÀUÀw PÉÆÃuÉAiÀÄ°è ZÀZÉðUÉ M¼À¥Àr¸ÀÄªÀÅzÀÄ G¥ÀAiÀÄÄPÀÛªÁUÀÄvÀÛzÉ. 

ZÀZÉðAiÀÄ £ÀAvÀgÀ, ¸ÀàµÀÖªÁV CxÀðªÁVgÀÄªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀàµÀÖªÁV CxÀðªÁUÀ¢gÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¤¸ÀìA¢UÀÞªÁV 

¸ÁgÁA²ÃPÀj¸À§ºÀÄzÀÄ. F ¥ÀæQæAiÉÄAiÉÄÃ «µÀAiÀÄ ªÀ¸ÀÄÛ«£À ªÉÄÃ¯É ¸ÁPÀµÀÄÖ ¨É¼ÀPÀ£ÀÄß ZÉ®è§ºÀÄzÀÄ. 

F ZÀZÉðUÀ¼À°è ¤ÃªÉÃ «µÀAiÀÄªÀ£ÀÄß w½zÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀªÀgÁV ¥Á¯ÉÆÎ¼Àî§ºÀÄzÀÄ. ²PÀëPÀgÉÃ «µÀAiÀÄªÀ£ÀÄß 

w½zÀÄPÉÆ¼Àî®Ä ªÀÄvÀÄÛ UÀæ»¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¸ÀÄªÀ ¸À¤ßªÉÃ±ÀªÀÅ «zÁåyðUÀ½UÉ MAzÀÄ CzÀÄãvÀ ¤zÀ±Àð£ÀªÀ£ÀÄß 

MzÀV¸ÀÄvÀÛzÉ. 

¤ÃªÀÅ ªÀÄvÀÄÛ ¤ªÀÄä «zÁåyðUÀ¼ÀÄ F ¥ÀÅ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß GvÀÛªÀÄªÁV ªÀÄvÀÄÛ ¥sÀ®¥ÀæzÀªÁV §¼À¹PÉÆ¼ÀÄîwÛÃj 

JAzÀÄ D²¸À¯ÁVzÉ! 
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¥ÀæªÀÄÄR CA±ÀUÀ¼À ¸ÁgÁA±À 

¥Àj±ÉÆÃzsÀ£Á ¸ÀªÀÄAiÀÄ 

1. 	 «zÁåyðUÀ½UÉ ºÉÆ¸À ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ, ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ, «£Áå¸ÀUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ ¸ÀªÁ®ÄUÀ¼À£ÀÄß ¤AiÀÄ«ÄvÀªÁV ¤ÃqÀÄªÀÅzÀÄ 

ªÀÄvÀÄÛ ªÉÊAiÀÄQÛPÀªÁV CxÀªÁ UÀÄA¦£À°è CªÀÅUÀ¼ÉÆA¢UÉ DqÀ®Ä, ZÀað¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ©r¸À®Ä 

¸ÁPÀµÀÄÖ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀÅzÀÄ §ºÀ¼À ªÀÄÄRå. 

2. 	 F ¸ÀAzÀ¨sÀðzÀ°è vÀ¥ÀÅöàUÀ¼À£ÀÄß ¹éÃPÀj¸ÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ PÀ°PÉAiÀÄ°è vÀ¥ÀÅöàUÀ¼À ¥ÁæªÀÄÄRåvÉAiÀÄ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¸ÀÄªÀ 

ªÁvÁªÀgÀtªÀ£ÀÄß ¥ÉÇÃ¶¸ÀÄªÀ CUÀvÀå«zÉ. 

3. 	 «zÁåyðUÀ¼ÀÄ vÀªÀÄä vÀªÀÄä°èAiÉÄÃ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÁQPÉÆ¼ÀÄîªÀ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ©r¸À®Ä EgÀÄªÀ ºÀ®ªÀÅ 

«zsÁ£ÀUÀ¼À §UÉÎ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ZÀað¸ÀÄªÀ ¸ÀA¸ÀÌöÈw ¤ªÀiÁðtªÁUÀ¨ÉÃPÀÄ. 

¥ÀoÀå¥ÀÅ¸ÀÛPÀzÀ°ègÀÄªÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À §UÉÎ 

1. 	 ¥ÀÅ¸ÀÛPÀzÀ°ègÀÄªÀ ¥Àj±ÉÆÃzsÀ£Á ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ PÉÃªÀ® ¸ÀªÀÄ¸Áå ¥ÀjºÁgÀªÀ£ÀÄß GvÉÛÃf¸ÀÄªÀÅzÀµÉÖÃ C®èzÉÃ ªÀÄPÀÌ¼ÀÄ 

¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¤gÀUÀð¼ÀªÁV ©r¸ÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß §®¥Àr¸ÀÄªÀ UÀÄjAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ. 

2. 	 «zÁåyðUÀ½UÉ F ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ©r¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ZÀað¸À®Ä UÀÄtªÀÄlÖzÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß PÉÆqÀvÀPÀÌzÀÄÝ; EzÀPÁÌV 

®¨sÀå«gÀÄªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ°èAiÉÄÃ J¯Áè ¯ÉPÀÌUÀ¼À£ÀÄß “¥ÀÇtðUÉÆ½¸ÀÄªÀ” ¥ÀæAiÀÄvÀßUÀ¼ÀÄ DUÀ¨ÁgÀzÀÄ. 

NzÀÄ«PÉ 

1. 	 ªÀÄPÀÌ¼ÀÄ ªÉÊAiÀÄQÛPÀªÁV CxÀªÁ UÀÄA¦£À°è ¥ÀÅ¸ÀÛPÀ NzÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¥ÉÇæÃvÁì»¹. 

2. 	 CªÀgÀÄ N¢gÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß «ªÀj¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄvÉÆÛ§âgÉÆA¢UÉ C©üªÀåQÛ¸À®Ä CªÀPÁ±ÀUÀ¼À£ÀÄß ¤Ãr. 

CxÀðªÁUÀzÉÃ EgÀÄªÀÅzÀÄ ºÀPÀÄÌ (Right of Not Knowing)

1. 	 ¤ªÀÄUÉ PÉ®ªÀÅ «µÀAiÀÄ ªÀ¸ÀÄÛ vÀPÀëtªÉÃ CxÀðªÁUÀ¢zÀÝgÉ ¥ÀgÀªÁV®è! F jÃwAiÀÄ «µÀAiÀÄ ªÀ¸ÀÄÛªÀ£ÀÄß 

CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä ªÀÄvÀÄÛ CªÀ¯ÉÆÃQ¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¸ÀÄªÀÅzÀgÀ eÉÆvÉUÉ EzÀ£ÀÄß vÀgÀUÀw PÉÆÃuÉAiÀÄ°è ZÀZÉðUÉ 

vÉgÉ¢qÀ§ºÀÄzÀÄ. F ZÀZÉðUÀ¼À°è ¤ÃªÉÃ «µÀAiÀÄªÀ£ÀÄß w½zÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀªÀgÁV ¥Á¯ÉÆÎ¼Àî§ºÀÄzÀÄ. ²PÀëPÀgÉÃ 

«µÀAiÀÄªÀ£ÀÄß w½zÀÄPÉÆ¼Àî®Ä ªÀÄvÀÄÛ UÀæ»¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¸ÀÄªÀ ¸À¤ßªÉÃ±ÀªÀÅ «zÁåyðUÀ½UÉ MAzÀÄ CzÀÄãvÀ 

¤zÀ±Àð£ÀªÀ£ÀÄß MzÀV¸ÀÄvÀÛzÉ! 

2. 	 PÀ°PÉAiÀÄÄ ¤gÀAvÀgÀ ¥ÀæQæAiÉÄAiÀiÁVzÉ. ¤dªÁV ºÉÃ¼À¨ÉÃPÉAzÀgÉ, UÀtÂvÀzÀ°è E£ÀÆß w½AiÀÄzÉÃ EgÀÄªÀ JµÉÆÖÃ 

«µÀAiÀÄUÀ½ªÉ ªÀÄvÀÄÛ EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß w½AiÀÄ®Ä ºÉaÑ£À ¥Àj±ÉÆÃzsÀ£ÉAiÀÄ CUÀvÀå«zÉ!    
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«zÁåyðUÀ½UÉ n¥ÀàtÂ!

UÀtÂvÀzÀ PÀ¯ÉAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæ±ÀA¹¸À®Ä PÉÃªÀ® «ÃPÀëPÀ£ÁVzÀÝgÀµÉÖÃ ¸Á®zÀÄ, MAzÀÄ gÀºÀ¸ÀåªÀ£ÀÄß 
¨sÉÃ¢¸À®Ä M§â ¥ÀvÉÛÃzÁgÀ£ÁV PÁAiÀÄð¥ÀæªÀÈvÀÛ£ÁUÀÄªÀAvÉ ¤ÃªÉÃ CzÀgÀ ¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄ°è 
vÉÆqÀV¹PÉÆ¼Àî¨ÉÃPÁVzÉ. 

¤ÃªÀÅ ºÉÆ¸À ¥Àæ±ÉßAiÀÄ£ÀÄß £ÉÆÃrzÁUÀ CxÀªÁ ¤ªÀÄäzÉÃ ¥ÀæeÉÕ¬ÄAzÀ ¥Àæ±Éß ºÀÄnÖPÉÆAqÁUÀ 
CxÀªÁ ¤ÃªÀÅ ºÉÆ¸À ¸ÀÄAzÀgÀ «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß £ÉÆÃrzÁUÀ EzÀÄ «±ÉÃµÀªÁV CUÀvÀåªÁUÀÄvÀÛzÉ. 
¤ÃªÀÅ EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß JzÀÄj¹zÁUÀ, NzÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß vÁvÁÌ°PÀªÁV vÀqÉ »rzÀÄ, ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß ©r¸À®Ä 
CxÀªÁ CxÉÊð¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæ±ÀA¹¸À®Ä ¤ªÀÄä ¸ÀÈd£À²Ã®vÉAiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹. 

PÉ®ªÀÅ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ CªÀÅUÀ¼À GvÀÛgÀUÀ¼ÉÆA¢UÉ EgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ PÁt§ºÀÄzÀÄ. ºÁVzÀÝgÀÆ, 
¤ÃªÉÃ CxÀªÁ UÀÄA¦£À°è GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß £ÉÆÃqÀÄªÀÅzÀPÉÌ ªÀÄÄAavÀªÁV ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ©r¸ÀÄªÀÅzÀÄ 
G¥ÀAiÀÄÄPÀÛªÁVzÉ. 

EzÀÄ ¥ÀÅ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß NzÀÄªÀ ¤ªÀÄä C£ÀÄ¨sÀªÀªÀ£ÀÄß ¥ÀÅ¶ÖÃPÀj¸ÀÄvÀÛzÉ! 

¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ §AzÁUÀ¯É¯Áè ¤ÃªÀÅ    ªÀÄvÀÄÛ  F UÀÄgÀÄvÀ£ÀÄß £ÉÆÃqÀÄ«j. EzÀÄ 
«µÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ ̧ ÀªÀÄAiÀÄ JAzÀÄ ̧ ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ! PÉ®ªÉÇªÉÄä ‘PÀAqÀÄ»r¬Äj’ JA§ 
²Ã¶ðPÉAiÀÄrAiÀÄ°è MAzÉÃ PÀqÉ C£ÉÃPÀ ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀAUÀæ»¹gÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ. 

UÀÆ¨ÉUÀ¼À LPÁ£ïUÀ¼ÀÄ  ªÀÄvÀÄÛ  UÀtÂvÀzÀ PÀ°PÉAiÀÄ°è PÉ®ªÀÅ ¥ÀæªÀÄÄR 

¥ÀæQæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛªÉ.

PÉ®ªÀÅ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ UÀtÂvÀzÀ 
ªÀiÁvÀÄ  JA§ÄzÁV UÀÄgÀÄw¸À®ànÖªÉÉ. EªÀÅ ¤ªÀÄä ̧ ÉßÃ»vÀgÉÆA¢UÉ ZÀað¹ 

¥ÀjºÀj¸À®Ä ¤ÃqÀ¯ÁVgÀÄªÀ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÁVªÉ. 

PÉÆ£ÉAiÀÄzÁV, 
EzÀ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¹  JA§ÄzÁV UÀÄgÀÄw¸À¯ÁzÀ ¥Àæ±ÉßUÀ½ªÉ. F ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ 

GvÀÛj¸À®Ä ºÉaÑ£À ̧ ÀÈd£À²Ã®vÉAiÀÄ CUÀvÀå«gÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ CzÀjAzÀ DUÁUÉÎ ¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁV 

GvÀÛj¸ÀÄªÀÅzÀÄ ºÉZÀÄÑ ªÉÆÃf£ÀzÁVgÀÄvÀÛzÉ!
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ªÀÄÄ£ÀÄßr

2026-27 £ÉÃ ±ÉÊPÀëtÂPÀ ¸Á°¤AzÀ gÁdåzÀ J¯Áè 8£ÉÃ vÀgÀUÀw «zÁåyðUÀ¼À 
PÀ°PÉUÁV ®¨sÀåªÁUÀÄwÛgÀÄªÀ ‘UÀtÂvÀ ¥ÀæPÁ±À’ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß J£ï.¹.E.Dgï.n AiÀÄÄ 
2020 gÀ gÁ¶ÖçÃAiÀÄ ²PÀët ¤Ãw ºÁUÀÆ 2023 gÀ gÁ¶ÖçÃAiÀÄ ¥ÀoÀåPÀæªÀÄ ZËPÀlÄÖ  
(±Á¯Á ²PÀët)UÀ¼À D±ÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆAqÀÄ gÀa¹zÉ. «zÁåyðUÀ¼À CAvÀUÀðvÀ ̧ ÁªÀÄxÀåðUÀ¼À 
C©üªÀÈ¢ÞAiÉÆA¢UÉ 21 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ ¸ÀªÁ®ÄUÀ¼À£ÀÄß JzÀÄj¸À®Ä ¸ÀªÀÄxÀðgÁUÀÄªÀAvÉ 
«zÁåyðUÀ¼À£ÀÄß ¹zÀÞ¥Àr¸À¨ÉÃQgÀÄªÀÅzÀÄ ªÀiÁvÀæªÀ®è, CªÀgÀ ̈ sÀ«µÀåzÀ ̈ É¼ÉªÀtÂUÉUÉ CUÀvÀå«gÀÄªÀ 
PË±À®UÀ¼À£ÀÄß zÀQÌ¹PÉÆ¼ÀÄîªÀAvÉ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ vÀÄA¨Á CUÀvÀåªÉ¤¸ÀÄvÀÛzÉ. ¸ÀªÁ®ÄUÀ¼À£ÀÄß 
JzÀÄj¹, CªÀPÁ±ÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀzÀâ¼ÀPÉ ªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä ¹zÀÞjgÀÄªÀAvÉ CªÀgÀ «±ÉèÃµÀuÁvÀäPÀ, 
«ªÀgÀuÁvÀäPÀ ªÀÄvÀÄÛ ¤gÀÆ¥ÀuÁ ¸ÁªÀÄxÀåðUÀ¼À£ÀÄß ¥ÉÆÃ¶¸À¨ÉÃQzÉ. F »£Éß¯ÉAiÀÄ°è  
‘UÀtÂvÀ ¥ÀæPÁ±À’ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ ªÀÄºÀvÀÛgÀªÁzÀ ¥ÁvÀæªÀ£ÀÄß ªÀ»¸ÀÄvÀÛzÉ JAzÀgÉ vÀ¥ÁàUÀ¯ÁgÀzÀÄ.

¥ÀoÀåªÀ¸ÀÄÛ ºÁUÀÆ ¨ÉÆÃzsÀ£Á ±Á¸ÀÛçªÀ£ÀÄß ¸ÀÆPÀÛªÁV ¸ÀªÀÄ£ÀéAiÀÄUÉÆArgÀÄªÀ F 
¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀzÀ°è «zÁåyðUÀ¼À PÀÄvÀÆºÀ®PÉÌ ¤ÃgÀÄ JgÉAiÀÄÄvÁÛ, CªÀgÀ «ZÁgÀuÁ ̧ ÁªÀÄxÀåðªÀ£ÀÄß 
ªÀÈ¢Þ¹, C£ÉéÃµÀuÁ ªÀiÁUÀðzÀ°è eÁÕ£À PÀnÖPÉÆ¼Àî®Ä ºÉÃgÀ¼À CªÀPÁ±ÀªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀ¯ÁVzÉ. 
«zÁåyð vÀ£Àß ̧ ÀÄvÀÛªÀÄÄvÀÛ°£À ¥Àæ¥ÀAZÀªÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹, ±ÉÆÃ¢ü¹ C°è C£ÀÄ¨sÀ«¸ÀÄªÀ UÀtÂwÃAiÀÄ 
¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß DgÀA¨sÀzÀ°èAiÉÄÃ ¥ÀjZÀ¬Ä¸À¯ÁVzÉ. E°è §¼ÀPÉAiÀiÁVgÀÄªÀ ªÀtðgÀAfvÀ 
GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ, ¸ÀAªÁzÁvÀäPÀ C¨sÁå¸ÀUÀ¼ÀÄ «zÁåyðUÀ¼À ¯ÉPÁÌZÁgÀzÀ §Ä£Á¢AiÀÄ£ÀÄß 
§°µÀÖUÉÆ½¹ ¸ÀAQÃtð UÀtwÃAiÀÄ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀgÀ¼ÀUÉÆ½¸ÀÄvÀÛªÉ. 
¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß CxÉÊð¬Ä¸À®Ä ¥ÀoÀåUÀ¼À°è C¼ÀªÀr¹PÉÆArgÀÄªÀ PÀxÉUÀ¼ÀÄ, ¸ÀAªÁzÀUÀ¼ÀÄ 
PÀ°PÁyðUÀ¼À ¸ÀºÀd, ¸ÀgÀ¼À PÀ°PÉUÉ ¥ÀÆgÀPÀªÁVªÉ. C¨sÁå¸ÀPÁÌV £Á«Ã£Àå ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ 
ºÁUÀÆ MUÀlÄUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁV §¼À¹PÉÆArgÀÄªÀÅzÀÄjAzÀ PÀ°PÁyðUÀ¼À 
UÀªÀÄ£ÀªÀ£ÀÄß PÀ°PÉAiÀÄ ªÉÄÃ¯É PÉÃA¢æÃPÀj¸À®Ä ºÁUÀÆ UÀtÂwÃAiÀÄ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß D¼ÀªÁV 
CxÉÊð¬Ä¹PÉÆAqÀÄ C£ÀéAiÀÄªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä ¸ÀºÁAiÀÄ ªÀiÁqÀÄvÀÛªÉ. F ªÀÄÆ®PÀ vÀªÀÄä 
UÀtÂwÃAiÀÄ C¯ÉÆÃZÀ£Á (Computational Thinking) ̧ ÁªÀÄxÀåðªÀ£ÀÄß ªÀÈ¢Þ¹PÉÆ¼Àî®Ä 
¥ÉæÃgÀuÉ ¤ÃqÀÄvÀÛªÉ.

¤ÃrgÀÄªÀ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ §¼À¹gÀÄªÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ «zÁåyðUÀ¼À ¤vÀåfÃªÀ£ÀPÉÌ 
¸ÀA§A¢ü¹gÀÄªÀÅzÀjAzÀ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À C£ÀéAiÀÄ «zÁåyðUÀ½UÉ ¸ÀgÀ¼ÀªÁUÀÄvÀÛzÉ. J¯Áè 
CzsÁåAiÀÄUÀ¼À®Æè PÀ¯É, EwºÁ¸À, «eÁÕ£À EvÁå¢ «µÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß ̧ À«Ää¼À£ÀUÉÆ½¹gÀÄªÀÅzÀjAzÀ 
§ºÀÄ²¹ÛÃAiÀÄ PÀ°PÉUÉ C£ÀÄPÀÆ®ªÁUÀÄvÀÛzÉ. ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀxÀ£À ±ÉÊ°AiÀÄ°è ºÁUÀÆ  
ªÀiÁr PÀ° vÀvÀÛ÷ézÀrAiÀÄ°è PÀ°¸À®Ä CªÀPÁ±À ¤ÃrgÀÄªÀÅzÀÄ «zÁåyðUÀ¼À°è UÀtÂvÀzÀ §UÉÎ 
PÀÄvÀÆºÀ® ªÀÄvÀÄÛ ¦æÃw ºÉZÀÄÑªÀÅzÀgÀ°è C£ÀÄªÀiÁ£À«®è.

EµÉÖ®è «±ÉÃµÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ‘UÀtÂvÀ ¥ÀæPÁ±À’ ¥ÀÄ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß vÀgÀUÀw 
¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄ°è C¼ÀªÀr¹PÉÆ¼Àî®Ä ̧ ÀÄUÀªÀÄPÁgÀgÀÄ vÀªÀÄä vÀgÀUÀwAiÀÄ£ÀÄß CzÀPÉÌ ¥ÀÆgÀPÀªÁUÀÄªÀAvÉ 
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ªÀåªÀ¸ÉÜUÉÆ½¹PÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ ºÁUÀÆ ¥ÀÆªÀð¨sÁ« ¹zÀÞvÉAiÉÆA¢UÉ vÀgÀUÀw ¤ªÀðºÀuÉ 
ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ vÀÄA¨Á CUÀvÀåªÉ¤¸ÀÄvÀÛzÉ. PÀÄgÀÄqÀÄ ¯ÉPÁÌZÀgÀzÀ §zÀ°UÉ MUÀlÄ, ZÀZÉð, 
¸ÀAªÁzÀ, Dl, ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ vÉÆqÀV¹PÉÆ¼ÀÄî«PÉ, vÁQðPÀªÁV D¯ÉÆÃa¸À®Ä ¸ÁzsÀåªÁUÀÄªÀAvÀºÀ 
ZÀlÄªÀnPÉUÀ¼ÀÄ M¼ÀUÉÆAqÀ ¸ÀÄUÀªÀÄUÁjPÉAiÀÄ£ÀÄß F ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ ¤jÃPÉë ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. F 
¤jÃPÉëAiÀÄ£ÀÄß £ÀªÀÄä ¸ÀÄUÀªÀÄPÁgÀgÀÄ ºÀÄ¹ ªÀiÁqÀÄªÀÅ¢®è JA§ £ÀA©PÉ gÁdå ²PÀët 
E¯ÁSÉAiÀÄzÁÝVzÉ.

J£ï.¹.Dgï.n ¥ÀæPÀn¹gÀÄªÀ F ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß PÀ£ÁðlPÀ gÁdåzÀ «zÁåyðUÀ¼ÀÄ 
gÁµÀÖçªÀÄlÖzÀ J¯Áè CªÀPÁ±ÀUÀ¼À£ÀÄß vÀ£ÀßzÁV¹PÉÆ¼Àî¨ÉÃPÀÄ JA§ D±ÀAiÀÄzÉÆA¢UÉ  
2026-27 £ÉÃ ±ÉÊPÀëtÂPÀ ̧ Á°¤AzÀ C¼ÀªÀr¹PÉÆ¼Àî®Ä C£ÀÄªÀÄw ¤ÃrzÀ PÀ£ÁðlPÀ ̧ ÀPÁðgÀzÀ 
²PÀët E¯ÁSÉAiÀÄ J¯Áè ºÀAvÀzÀ C¢üPÁjUÀ½UÉ ºÁUÀÆ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ §¼ÀPÉUÉ CªÀPÁ±À ¤ÃrzÀ 
J£ï.¹.E.Dgï.n AiÀÄ J¯Áè ºÀAvÀzÀ C¢üPÁjUÀ½UÉ ºÁUÀÆ ¥ÀæPÁ±À£À «¨sÁUÀPÉÌ ºÀÈvÀÆàªÀðPÀ 
zsÀ£ÀåªÁzÀUÀ¼ÀÄ.

F ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß PÀ£ÀßqÀ, ªÀÄgÁp, vÉ®ÄUÀÄ ªÀÄvÀÄÛ vÀ«Ä¼ÀÄ ªÀiÁzsÀåªÀÄUÀ½UÉ C£ÀÄªÁ¢¹zÀ 
J¯Áè ̧ ÀA¥À£ÀÆä® ªÀåQÛUÀ½UÉ, PÁgÀåPÀæªÀÄ ̧ ÀAAiÉÆÃd£É ªÀiÁrzÀ PÁgÀåPÀæªÀiÁ¢üPÁjUÀ½UÉ, r.n.¦ 
D¥ÀgÉÃlgïUÀ½UÉ ºÁUÀÆ ªÀÄÄzÀæPÀjUÉ PÀ£ÁðlPÀ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ ¸ÀAWÀ PÀÈvÀdÕvÉUÀ¼À£ÀÄß ¸À°è¸ÀÄvÀÛzÉ.

                                   

       					      ²æÃ JA.¦. ªÀiÁzÉÃUËqÀ

ªÀåªÀ¸ÁÜ¥ÀPÀ ¤zÉÃð±ÀPÀgÀÄ

PÀ£ÁðlPÀ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ ¸ÀAWÀ (j.)

¨ÉAUÀ¼ÀÆgÀÄ.

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



xviixvii

PÀ£ÀßqÀ ¨sÁµÁAvÀgÀ ¸À«Äw

qÁ. ºÉZï.J¸ï. UÀuÉÃ±À ¨sÀlÖ   	¤ªÀÈvÀÛ ¥ÁæA±ÀÄ¥Á®gÀÄ, JA.E.J¸ï. ²PÀët ªÀÄºÁ«zÁå®AiÀÄ,  

				    gÁeÁf£ÀUÀgÀ, ¨ÉAUÀ¼ÀÆgÀÄ.

²æÃ eÉ.Dgï. £ÀgÀ¸ÀAiÀÄå       	¤ªÀÈvÀÛ ²PÀëPÀgÀÄ, PÀ£ÁðlPÀ ¥À©èPï ±Á¯É, zÉÆqÀØ¨É¼ÀªÀAUÀ®, 	
				    zÉÆqÀØ§¼Áî¥ÀÄgÀ vÁ|| ¨ÉAUÀ¼ÀÆgÀÄ UÁæªÀiÁAvÀgÀ f¯Éè. 

²æÃ ºÉZï.Dgï. ¸Áé«Ä	    	 ¸ÀºÀ²PÀëPÀgÀÄ, ¸ÀPÁðj ¥ËæqsÀ±Á¯É, CgÀ¼ÀÄªÀÄ°èUÉ ¨ÁV®Ä, 	

				    zÉÆqÀØ§¼Áî¥ÀÄgÀ vÁ|| ¨ÉAUÀ¼ÀÆgÀÄ UÁæªÀiÁAvÀgÀ f¯Éè. 

²æÃªÀÄw J¸ï.J¸ï. ¸ÀÄZÉÃvÁ	 ¸ÀºÀ²PÀëPÀgÀÄ ¸ÀPÁðj ¥ËæqsÀ±Á¯É, n. zÁ¸ÀgÀºÀ½î,  

				    ¨ÉAUÀ¼ÀÆgÀÄ GvÀÛgÀ ªÀ®AiÀÄ-4.  

²æÃ UÀÄgÀÄgÁd ºÉÆ¸ÀÆgïPÀgï	 ¸ÀºÀ²PÀëPÀgÀÄ PÀ£ÁðlPÀ ¥À©èPï ±Á¯É (¥ËæqsÀ «¨sÁUÀ), 		

				    ºÉUÀÎ£ÀºÀ½î, ¨ÉAUÀ¼ÀÆgÀÄ GvÀÛgÀ ªÀ®AiÀÄ-1.  

¸À®ºÉ ªÀÄvÀÄÛ ªÀiÁUÀðzÀ±Àð£À

²æÃ JA.¦. ªÀiÁzÉÃUËqÀ		 ªÀåªÀ̧ ÁÜ¥ÀPÀ ¤zÉðÃ±ÀPÀgÀÄ, PÀ£ÁðlPÀ ¥ÀoÀå¥ÀÄ À̧ÛPÀ À̧AWÀ (j.),    	

				    6£ÉÃ CqÀØgÀ¸ÉÛ, ªÀÄ¯ÉèÃ±ÀégÀA, ¨ÉAUÀ¼ÀÆgÀÄ.

²æÃªÀÄw JA.r. GµÁ		  G¥À¤zÉðÃ±ÀPÀgÀÄ, PÀ£ÁðlPÀ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ ¸ÀAWÀ (j.),     

				    6£ÉÃ CqÀØgÀ¸ÉÛ, ªÀÄ¯ÉèÃ±ÀégÀA, ¨ÉAUÀ¼ÀÆgÀÄ.

¸ÀªÀÄ£ÀéAiÀiÁ¢üPÁjUÀ¼ÀÄ

²æÃªÀÄw ¨sÁUÀå®Qëöä  		  À̧ºÁAiÀÄPÀ ¤zÉðÃ±ÀPÀgÀÄ, PÀ£ÁðlPÀ ¥ÀoÀå¥ÀÄ À̧ÛPÀ À̧AWÀ (j.),   	

				    6£ÉÃ CqÀØgÀ¸ÉÛ, ªÀÄ¯ÉèÃ±ÀégÀA, ¨ÉAUÀ¼ÀÆgÀÄ.
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¥Àj«r

¨sÁUÀ - 1

PÀæ.¸ÀA. WÀlPÀzÀ ºÉ¸ÀgÀÄ ¥ÀÄl ¸ÀASÉå

1   ªÀUÀð ªÀÄvÀÄÛ WÀ£À 01

2 WÁvÁAPÀUÀ¼À Dl 21

3 ¸ÀASÉåUÀ¼À PÀxÉ 52

4 ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ 86

5 ¸ÀASÉåUÀ¼À Dl 117

6
£ÁªÀÅ «¨sÁf¸ÀÄvÉÛÃªÉ DzÀgÉ CªÀÅ 
UÀÄtÂ¸À®àr¸ÀÄvÀÛªÉ

143

7 ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀvÉAiÀÄ vÁQðPÀvÉ-1 167
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gÁtÂ gÀvÀßªÀÄAdÆjAiÀÄÄ vÀ£Àß §½ EgÀÄªÀ gÀvÀßUÀ¼À (CªÀÄÆ®å PÀ®ÄèUÀ¼ÀÄ) ̧ ÀA¥ÀvÀÛ£ÀÄß «ªÀj¸ÀÄªÀ MAzÀÄ 
G¬Ä®£ÀÄß §gÉ¢zÀÝ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ°è MAzÀÄ MUÀlÄ PÀÆqÀ EvÀÄÛ. DPÉAiÀÄ ªÀÄUÀ SÉÆÃ¬Ä¸ÀßªÀiï ªÀÄvÀÄÛ 
CªÀ¼ÀÀ 99 ̧ ÀA§A¢üPÀgÀ£ÀÄß gÁtÂAiÀÄÄ §gÉzÀ G¬Ä®£ÀÄß NzÀ®Ä DºÁé¤¸À¯ÁVvÀÄÛ. vÀ£Àß J¯Áè gÀvÀßUÀ¼À£ÀÄß vÀ£Àß 
ªÀÄUÀ¤UÉ PÉÆqÀ®Ä CªÀ¼ÀÄ §AiÀÄ¹zÀÝ¼ÀÄ, DzÀgÉ ºÁUÉ ªÀiÁrzÀgÉ, CªÀ¼À J¯Áè ̧ ÀA§A¢üPÀgÀÄ SÉÆÃ¬Ä À̧ßªÀiï£À£ÀÄß 
¸ÀzÁ ¦Ãr¸ÀÄvÁÛgÉ JAzÀÄ CªÀ½UÉ w½¢vÀÄÛ. MUÀl£ÀÄß ©r¸À®Ä CUÀvÀå«gÀÄªÀ w½ªÀ½PÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄUÀ¤UÉ 
¤ÃrgÀÄªÀÅzÁV ¨sÁ«¹zÀÝ¼ÀÄ. CªÀ¼ÀÄ vÀ£Àß G¬Ä°£À°è F PÉ¼ÀV£À n¥ÀàtÂAiÀÄ£ÀÄß §gÉ¢zÀÝ¼ÀÄ-

“£Á£ÀÄ MAzÀÄ MUÀlÄ gÀa¹zÉÝÃ£É. ¤ªÀÄä°è 100 ªÀÄA¢AiÀÄÆ KPÀPÁ®zÀ°è GvÀÛj¹zÀgÉ, ¤ÃªÀÅ DUÀ 
gÀvÀßUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀªÀÄªÁV ºÀAaPÉÆ¼ÀÄîwÛÃj. MAzÀÄ ªÉÃ¼É ¤ÃªÀÅ ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸ÀÄªÀ°è ªÉÆzÀ°UÀgÁzÀgÉ, 

DUÀ ¸ÀA¥ÀÇtðªÁV J¯Áè gÀvÀßUÀ¼ÀÆ ¤ªÀÄäzÉÃ DUÀÄvÀÛªÉ. ±ÀÄ¨sÀªÁUÀ°.” 

¸ÀaªÀgÀÄ SÉÆÃ¬Ä¸ÀßªÀiï ªÀÄvÀÄÛ CªÀ£À 99 ¸ÀA§A¢üPÀgÀ£ÀÄß CgÀªÀÄ£ÉAiÀÄ°ègÀÄªÀ 100 ¯ÁPÀgïUÀ¼À£ÀÄß 

ºÉÆA¢gÀÄªÀ gÀºÀ¸Àå PÉÆÃuÉUÉ PÀgÉzÀÄPÉÆAqÀÄ ºÉÆÃzÀgÀÄ.  

£ÀAvÀgÀ ̧ ÀaªÀgÀÄ «ªÀj¹zÀgÀÄ- “¥ÀæwAiÉÆ§â ªÀåQÛUÀÆ 1 jAzÀ 100 gÀªÀgÉUÉ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤UÀ¢¥Àr À̧̄ ÁVzÉ.”

• 	 ªÉÆzÀ® ªÀåQÛ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¯ÁPÀgï£ÀÄß vÉgÉAiÀÄÄvÁÛ£É.

• 	 JgÀqÀ£ÉÃ ªÀåQÛ ¥Àæw 2£ÉÃ ¯ÁPÀgï£ÀÄß (2£ÉÃ, 4£ÉÃ, 6£ÉÃ,..... ) mÁUÀ¯ï (CAzÀgÉ, ¯ÁPÀgï vÉgÉ¢zÀÝgÉ 

CzÀ£ÀÄß ªÀÄÄZÀÄÑvÁÛ£É, ¯ÁPÀgï ªÀÄÄaÑzÀÝgÉ CzÀ£ÀÄß vÉgÉAiÀÄÄvÁÛ£É) ªÀiÁqÀÄvÁÛ£É.

• 	 ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ªÀåQÛ ¥Àæw 3£ÉÃ ¯ÁPÀgï£ÀÄß mÁUÀ¯ï (3£ÉÃ, 6£ÉÃ, 9£ÉÃ, ... ªÀÄvÀÄÛ »ÃUÉ) ªÀiÁqÀÄvÁÛ£É.

• 	 £Á®Ì£ÉÃ ªÀåQÛ ¥Àæw 4£ÉÃ ¯ÁPÀgï£ÀÄß mÁUÀ¯ï (4£ÉÃ, 8£ÉÃ, 12£ÉÃ, ... ªÀÄvÀÄÛ »ÃUÉ) ªÀiÁqÀÄvÁÛ£É.  

EzÉÃ jÃw J¯Áè 100 d£ÀgÀÄ vÀªÀÄä ¸ÀgÀ¢ §gÀÄªÀªÀgÉUÉ F PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß  ªÀÄÄAzÀÄªÀj¸À¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ.

PÉÆ£ÉAiÀÄ°è, PÉ®ªÀÅ ¯ÁPÀgïUÀ¼ÀÄ ªÀiÁvÀæ vÉgÉ¢gÀÄvÀÛªÉ. vÉgÉzÀ ¯ÁPÀgïUÀ¼À°è ¸ÀÄgÀQëvÀªÁVgÀÄªÀ PÉÆÃqï 
CzÀÈµÀÖ±Á°UÉ w½AiÀÄÄvÀÛzÉ.”

 SÉÆÃ¬Ä¸ÀßªÀiï£ÀÄ ¥ÀæQæAiÉÄ ¥ÁægÀA¨sÀªÁUÀÄªÀ ªÉÆzÀ¯ÉÃ, PÉÆ£ÉAiÀÄ°è AiÀiÁªÀ ¯ÁPÀgïUÀ¼ÀÄ 
	 vÉgÉ¢gÀÄvÀÛªÉ JAzÀÄ FUÁUÀ¯ÉÃ vÀ£ÀUÉ w½¢zÉ JAzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÁÛ£É. CªÀ£ÀÄ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß 
	 ºÉÃUÉ PÀAqÀÄPÉÆAqÀ£ÀÄ?

	 ¸ÀÄ½ºÀÄ: ¥Àæw ¯ÁPÀgï£ÀÄß JµÀÄÖ ¨Áj mÁUÀ¯ï ªÀiÁqÀ¯ÁVzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

ªÀUÀð ªÀÄvÀÄÛ WÀ£À1
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MAzÀÄ ¯ÁPÀgï£ÀÄß ¨É¸À ¸ÀASÉåAiÀÄ ¨Áj mÁUÀ¯ï ªÀiÁrzÀgÉ, CzÀÄ vÉgÉ¢gÀÄvÀÛzÉ. E®è¢zÀÝgÉ, CzÀÄ 
ªÀÄÄaÑgÀÄvÀÛzÉ. ¯ÁPÀgï£ÀÄß JµÀÄÖ ¨Áj mÁUÀ¯ï ªÀiÁqÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀÄ ¯ÁPÀgï ¸ÀASÉåAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À 
¸ÀASÉåUÉ ¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄvÀÛzÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, 6£ÉÃ £ÀA§j£À ¯ÁPÀgï£ÀÄß ªÉÆzÀ®£ÉÃ ªÀåQÛ vÉgÉAiÀÄÄvÁÛ£É. JgÀqÀ£ÉÃ 
ªÀåQÛ CzÀ£ÀÄß ªÀÄÄZÀÄÑvÁÛ£É, ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ªÀåQÛ CzÀ£ÀÄß vÉgÉAiÀÄÄvÁÛ£É ªÀÄvÀÄÛ DgÀ£ÉÃ ªÀåQÛ CzÀ£ÀÄß ªÀÄÄZÀÄÑvÁÛ£É.	

6:
1 × 6
2 × 3
1, 2, 3 ªÀÄvÀÄÛ 6  
C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ

1, 2, 3 ªÀÄvÀÄÛ 6 ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 6 gÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÁVªÉ. ¯ÁPÀgï£À 
¸ÀASÉåAiÀÄÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À ¸ÀASÉåUÉ ¸ÀªÀÄªÁVzÀÝgÉ, DUÀ ¯ÁPÀgï£ÀÄß 
¸ÀªÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ d£ÀgÀÄ mÁUÀ¯ï ªÀiÁqÀÄvÁÛgÉ ªÀÄvÀÄÛ CzÀÄ CAwªÀÄªÁV 
ªÀÄÄZÀÑ®àqÀÄvÀÛzÉ.

MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀPÀÆÌ CzÀPÉÌ ̀eÉÆÃrAiÀiÁUÀÄªÀ 
C¥ÀªÀvÀð£À’ «gÀÄvÀÛzÉ, D C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À eÉÆÃrAiÀÄ UÀÄt®§ÞªÀÅ PÉÆnÖgÀÄªÀ 
¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. E°è, 1 ªÀÄvÀÄÛ 6 EªÀÅUÀ¼ÀÄ 
6 gÀ C¥ÀvÀð£ÀUÀ¼À eÉÆÃrAiÀÄ£ÀÄß gÀÆ¦¸ÀÄvÀÛªÉ ºÁUÀÆ 2 ªÀÄvÀÄÛ 3 ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ eÉÆÃrAiÀÄ£ÀÄß gÀÆ¦¸ÀÄvÀÛªÉ.

 	¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¸ÀªÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉAiÉÄÃ?

1:
1 × 1
MAzÉÃ MAzÀÄ 
C¥ÀªÀvÀð£À 1

9:
1 × 9
3 × 3
C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ  
1, 3 ªÀÄvÀÄÛ 9  

4:
1 × 4
2 × 2
C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ  
1, 2 ªÀÄvÀÄÛ 4  	

PÉ®ªÀÅ ̧ ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À°è, 2×2 £ÀAvÀºÀ, eÉÆÃrAiÀÄ°ègÀÄªÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ DVgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ £ÉÆÃqÀÄvÉÛÃªÉ.

 	̈ Ȩ́ À ̧ ÀASÉåAiÀÄ CA±ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ºÉaÑ£À ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ¤ÃªÀÅ F M¼À£ÉÆÃlªÀ£ÀÄß 

§¼À¸À§ºÀÄzÉÃ?

 GzÁºÀgÀuÉUÉ, 36gÀ C¥ÀªÀvÀð£À eÉÆÃr 6 × 6  DVzÀÄÝ, E°è JgÀqÀÆ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 6 DVgÀÄvÀÛªÉ. 
F ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¨É¸À ¸ÀASÉåAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉAiÉÄÃ?  6£ÀÄß ºÉÆgÀvÀÄ¥Àr¹ 36 gÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ  
C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀÅ CzÀgÀ ¥Á®ÄzÁgÀ£ÁV «©ü£Àß C¥ÀªÀvÀð£ÀÀªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÉ, ¸ÀASÉå 36 ¨É¸À ¸ÀASÉåAiÀÄ 
C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ RavÀªÁV ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ. EzÀÄ ¤dªÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¹.

DzÀÝjAzÀ F PÉ¼ÀV£À J¯Áè ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ¨É¸À ¸ÀASÉåAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ -

1 × 1, 2 × 2, 3 × 3, 4 × 4, ... 
MAzÀÄ ̧ ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ CzÉÃ ̧ ÀASÉåAiÀÄ UÀÄt®§ÞªÁV ºÉÆA¢gÀÄªÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ªÀUÀð ̧ ÀASÉå 

CxÀªÁ ̧ ÀgÀ¼ÀªÁV ªÀUÀð JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. ̈ É¸À ̧ ÀASÉåAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 
ªÀiÁvÀæ ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ, KPÉAzÀgÉ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÆ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 1£ÀÄß C¥ÀªÀvÀð£ÀªÁV ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ, C®èzÉÃ CzÉÃ 
¸ÀASÉåUÉ UÀÄtÂ¹zÁUÀ, CzÀÄ zÀvÀÛ ¸ÀASÉåUÉ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ, ªÀUÀð ¸ÀASÉåAiÀiÁVgÀÄªÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ 
¯ÁPÀgï vÉgÉ¢gÀÄvÀÛzÉ. 
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 	vÉgÉ¢gÀÄªÀ ¯ÁPÀgï ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj.

SÉÆÃ¬Ä¸ÁßªÀiï vÀPÀëtªÉÃ F 10 ¯ÁPÀgïUÀ½AzÀ ¸ÀÄ½ªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀAUÀæ»¹, ‘¥Á¸ïPÉÆÃqï 
¤RgÀªÁV JgÀqÀÄ ̈ Áj ̧ Àà²ð¸À¯ÁzÀ ªÉÆzÀ® LzÀÄ ̄ ÁPÀgï ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆArzÉ’ JAzÀÄ 

NzÀÄvÁÛ£É. 
 	F LzÀÄ ¯ÁPÀgïUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?
JgÀqÀÄ ¨Áj mÁUÀ¯ï ªÀiÁqÀ¯ÁzÀ ¯ÁPÀgïUÀ¼ÀÄ C«¨sÁdå ¸ÀASÉåUÀ¼ÁVªÉ, KPÉAzÀgÉ ¥Àæw 

C«¨sÁdå ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 1 ªÀÄvÀÄÛ CzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÁV ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ, 
PÉÆÃqï  2 - 3 - 5 - 7 - 11. 

1.1 ªÀUÀð ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ

1, 4, 9, 16, ... ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ªÀUÀð ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ KPÉ PÀgÉAiÀÄÄvÁÛgÉ? ZËPÀzÀ°è£À AiÀÄÆ¤mï 
ZËPÀUÀ¼À ̧ ÀASÉå (MAzÀÄ ZËPÀzÀ «¹ÛÃtð) CzÀgÀ ¥Á±Àðé ̈ ÁºÀÄUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁVzÉ JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. 
PÉ¼ÀV£À PÉÆÃµÀÖPÀªÀÅ «©ü£Àß ¨ÁºÀÄ ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZËPÀUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ.

¨ÁºÀÄ«£À 
GzÀÝ(ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼À°è)

«¹ÛÃtð  
(ZÀzÀgÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼À°è)

1 1 × 1 = 1 ZÀzÀgÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À

2 2 × 2 = 4 ZÀzÀgÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À

3 3 × 3 = 9 ZÀzÀgÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À

4 4 × 4 = 16 ZÀzÀgÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À

5 5 × 5 = 25 ZÀzÀgÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À

10 10 × 10 = 100 ZÀzÀgÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À

£ÁªÀÅ ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÆa¸À®Ä F PÉ¼ÀV£À ¸ÀAPÉÃvÀªÀ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¸ÀÄvÉÛÃªÉ 

1 × 1 = 12 = 1 
2 × 2 = 22 = 4 
3 × 3 = 32 = 9, 
4 × 4 = 42 = 16 
5 × 5 = 52 = 25.

            
¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÀUÀð¸ÀASÉå n £ÀÄß n× n = n2,  JAzÀÄ §gÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ, CzÀ£ÀÄß n gÀ ªÀUÀð 

JAzÀÄ NzÀÄvÉÛÃªÉ.
¨ÁºÀÄ«£À GzÀÝ 3 

5
 CxÀªÁ 2.5 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À ºÉÆA¢gÀÄªÀAvÉ ZËPÀ EgÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ?  
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ºËzÀÄ, CzÀgÀ «¹ÛÃtðªÀÅ ( 3 5 )2
 = ( 3 5 ) × ( 3 

5
) = ( 9 

25
),

......... ªÀÄvÀÄÛ (2.5)2 = (2.5) × (2.5) = 6.25 ZÀzÀgÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÁVªÉ.

¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.  

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 1, 4, 9, 16, 25............... EªÀÅUÀ¼É¯Áè ¥ÀÇtðªÀUÀðUÀ¼ÁVªÉ.

¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼À «£Áå¸À ªÀÄvÀÄÛ UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ:

ªÉÆzÀ® 30 ̧ Áé¨sÁ«PÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj ªÀÄvÀÄÛ F PÉ¼ÀV£À PÉÆÃµÀ×PÀªÀ£ÀÄß vÀÄA©j.

 

12 = 1 112 = 121 212 = 441

22 = 4 122 = 222 = 

32 = 9 132 =

42 = 16 142 =

52 = 25 152 =

62 = 162 =

72 = 172 =

82 = 182 =

92 = 192 =

102 = 202 =
	   

UÀtÂvÀzÀ 
ªÀiÁvÀÄ

	 AiÀiÁªÀ «£Áå¸ÀUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¹gÀÄ«j? ¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¹zÀ CA±ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÀAaPÉÆ½î 
ªÀÄvÀÄÛ ¤ªÀÄä wÃªÀiÁð£À w½¹. 

ªÉÄÃ°£À PÉÆÃµÀÖPÀzÀ°è ªÀUÀðUÀ¼À §UÉÎ CzsÀåAiÀÄ£À ªÀiÁr, CªÀÅUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ°è PÀAqÀÄ§gÀÄªÀ  
CAQUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ? EªÀÅUÀ¼À PÉÆ£É (©r ¸ÁÜ£ÀzÀ°è) EgÀÄªÀ CAQUÀ¼ÀÄ 0, 1, 4, 5, 6 CxÀªÁ 9 DVªÉ. 
C®èzÉÃ 2, 3, 7 CxÀªÁ 8 PÉÆ£ÉAiÀÄ°è (©r ¸ÁÜ£ÀzÀ°è) EgÀÄªÀÅ¢®è.             

UÀtÂvÀzÀ 
ªÀiÁvÀÄ

 	MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 0, 1, 4, 5, 6 CxÀªÁ 9 gÀ°è PÉÆ£ÉUÉÆAqÀgÉ, CzÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ 
MAzÀÄ ªÀUÀðªÉÃ? 

	16 ªÀÄvÀÄÛ 36 ¸ÀASÉåUÀ¼À ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ°è 6 EgÀÄªÀ JgÀqÀÆ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀUÀðUÀ¼ÁVªÉ. DzÁUÀÆå, ©r 
CAQAiÀÄÄ 6 DVgÀÄªÀ 26 ¸ÀASÉå MAzÀÄ ªÀUÀðªÀ®è. DzÀÝjAzÀ, ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ°ègÀÄªÀ CAQUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÀÄªÀ 
ªÀÄÆ®PÀ £ÁªÀÅ MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ MAzÀÄ ªÀUÀðªÉÃ JAzÀÄ ¤zsÀðj¸À®Ä ̧ ÁzsÀå«®è. DzÀgÉ, ©r ̧ ÁÜ£ÀzÀ°ègÀÄªÀ 
CAQ¬ÄAzÀ, MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ AiÀiÁªÁUÀ ªÀUÀðªÀ®è JA§ÄzÀ£ÀÄß w½¸ÀÄvÀÛzÉ. MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 2, 3, 7, 
CxÀªÁ 8 gÉÆA¢UÉ PÉÆ£ÉUÉÆAqÀgÉ, CzÀÄ ªÀUÀðªÀ®è JAzÀÄ £ÁªÀÅ RArvÀªÁV ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ.
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 	CªÀÅUÀ¼À ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ CAQAiÀÄ£ÀÄß £ÉÆÃr CªÀÅ ªÀUÀðUÀ¼À®è JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ ¤zsÀðj¸À§ºÀÄzÁzÀ 5 

¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj. 

	 12, 92, 112, 192, 212 ªÀÄvÀÄÛ 292 JA§ ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ CªÀÅUÀ¼À ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ°è 1 £ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ. 
ªÀÄÄA¢£À JgÀqÀÄ ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj. MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ ©r¸ÁÜ£ÀzÀ°è 1 CxÀªÁ 9 £ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÉ, 
CzÀgÀ ªÀUÀðªÀÅ 1 gÀ°è PÉÆ£ÉUÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.

 	¸ÀASÉå 6 gÀ°è PÉÆ£ÉUÉÆ¼ÀÄîªÀ ªÀUÀð ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¸ÉÆÃt: 16 = 42, 36 = 62, 196 = 142,  
256 = 162, 576 = 242 ªÀÄvÀÄÛ 676 = 262

	 F PÉ¼ÀV£À AiÀiÁªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÀUÀðzÀ ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ°è CAQ 6 £ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ?

(i) 382	  ii) 342	      (iii) 462	 (iv) 562	        (v) 742	   (vi) 822

	¤ÃªÀÅ FUÁUÀ¯ÉÃ ¨sÀwð ªÀiÁrzÀ PÉÆÃµÀÖPÀ¢AzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹zÁUÀ 
PÀAqÀÄ§gÀÄªÀ E£ÀÆß ºÉaÑ£À «£Áå¸ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

F PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.

102  =  100
202  =  400
402  =  800

1002  =  10000
2002  =  40000
7002  =  49000
9002  =  81000 

£ÀªÀÄUÉ MAzÀÄ 
¸ÉÆ£Éß EzÉ

£ÀªÀÄUÉ JgÀqÀÄ 
¸ÉÆ£ÉßUÀ½ªÉ.

DzÀgÉ £ÀªÀÄUÉ 
JgÀqÀÄ 

¸ÉÆ£ÉßUÀ½ªÉ.

DzÀgÉ £ÀªÀÄUÉ 
£Á®ÄÌ 

¸ÉÆ£ÉßUÀ½ªÉ.

	MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ PÉÆ£ÉAiÀÄ°è 3 ¸ÉÆ£ÉßUÀ½zÀÝgÉ, CzÀgÀ ªÀUÀðzÀ PÉÆ£ÉAiÀÄ°è JµÀÄÖ ¸ÉÆ£ÉßUÀ¼À£ÀÄß 
ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ?

 	MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ PÉÆ£ÉAiÀÄ°ègÀÄªÀ ¸ÉÆ£ÉßUÀ¼À ¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ ªÀUÀðzÀ PÉÆ£ÉAiÀÄ°ègÀÄªÀ ¸ÉÆ£ÉßUÀ¼À 
À̧ASÉåAiÀÄ §UÉÎ ¤ÃªÀÅ K£ÀÄ UÀªÀÄ¤¹¢ÝÃgÁ? EzÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ̧ ÁzsÀåªÉÃ? ªÀUÀð ̧ ÀASÉåUÀ¼À PÉÆ£ÉAiÀÄ°è 

¸ÀªÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ ¸ÉÆ£ÉßUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁvÀæ ºÉÆA¢gÀ§ºÀÄzÀÄ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÉÃ?

	 MAzÀÄ ¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ ªÀUÀðzÀ ¸ÁªÀÄåvÉ §UÉÎ ¤ÃªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ?

¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¨É¸À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ

JgÀqÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ªÀUÀðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ªÀåvÁå À̧ªÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ ¥ÀvÉÛºÀZÉÆÑÃt. ¤ÃªÀÅ K£À£ÀÄß UÀªÀÄ¤ À̧ÄwÛÃj? 

			  4-1=3 	  9-4=5    16-9=7 	  25-16=9

ªÀÄÄA¢£À PÉ®ªÀÅ ªÀUÀð ¸ÀASÉåUÀ½UÉ F «£Áå¸ÀªÀÅ ªÀÄÄAzÀÄªÀjAiÀÄÄvÀÛzÉAiÉÄÃ JA§ÄzÀ£ÀÄß £ÉÆÃr. 
EzÀjAzÀ £ÁªÀÅ 1 jAzÀ ¥ÁægÀA¨sÀªÁUÀÄªÀ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¨É¸À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀÆr¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ PÉ¼ÀUÉ 

vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ªÀUÀð ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄÄªÀÅzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄvÉÛÃªÉ.
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1 = 1

1 + 3 = 4

1 + 3 + 5 = 9

1 + 3 + 5 + 7 = 16

1 + 3 + 5 + 7 + 9 = 25

1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11 = 36.

6£ÉÃ vÀgÀUÀwAiÀÄ°è PÀ°wgÀÄªÀ F «£Áå¸À ¤ªÀÄUÉ £É£À¦zÉAiÉÄÃ?

PÉ¼ÀV£À avÀæªÀÅ ¥Àæw vÀ¯ÉPÉ¼ÀUÁzÀ L  £ÀAvÀgÀzÀ ªÀÄÄA¢£À ¨É¸À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß KPÉ ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß 
«ªÀj¸ÀÄvÀÛzÉ:

1 + 3 1 + 3 + (3 + 2) 1 + 3 + 5 1 + 3 + 5 + (5 + 2) 1 + 3 + 5 + 7

ªÉÆzÀ® “n” ¨É¸À ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ n2 JAzÀÄ £ÁªÀÅ ¥ÀjUÀtÂ¸ÀÄvÉÛÃªÉ. EzÀPÉÌ ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄªÁV, 

¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ªÀUÀðªÀÅ 1 jAzÀ ¥ÁægÀA¨sÀªÁUÀÄªÀ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ  ¨É¸À ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁVzÉ. 

UÀtÂvÀzÀ°è, PÉ®ªÉÇªÉÄä ªÁzÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ vÁQðPÀvÉAiÀÄ£ÀÄß AiÀiÁªÀÅzÉÃ (ºÉÃ½PÉ) ¥ÀzÀUÀ½®èzÉ 
¥Àæ¸ÀÄÛvÀ¥Àr¸À§ºÀÄzÀÄ.  zÀÈ±Àå ¥ÀÅgÁªÉUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ½AzÀ¯ÉÃ ¥ÀÇtðUÉÆ½¸À§ºÀÄzÀÄ.

C®èzÉ, ̈ É¸À ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV PÀ¼ÉAiÀÄÄªÀÅzÀgÀ ªÀÄÆ®PÀ MAzÀÄ ̧ ÀASÉå ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÁVzÉAiÉÄÃ 

JAzÀÄ £ÁªÀÅ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. ¤ÃªÀÅ ̧ ÀASÉå 25 £ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹, 1, 3, 5,......... EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV 

0 ¥ÀqÉAiÀÄÄªÀªÀgÉUÉ CxÀªÁ zÁlÄªÀªÀgÉUÉ PÀ¼É¬Äj.

25 – 1 = 24    24 – 3 = 21    21 – 5 = 16    16 – 7 = 9    9 – 9 = 0

EzÀgÀxÀð 25 = 1 + 3 + 5 + 7 + 9 ªÀÄvÀÄÛ EzÀÄ MAzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÁVzÉ. £ÁªÀÅ ªÉÆzÀ® 
LzÀÄ ¨É¸À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀ¼ÉAiÀÄÄªÀÅzÀjAzÀ, 25 = 52 zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.

	352 = 1225 JAzÀÄ ¤ÃqÀ¯ÁVzÀÄÝ,  ªÉÄÃ°£À «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ, 362 PÀAqÀÄ»r¬Äj.

	 ªÉÄÃ°£À ¥Àæ±Éß¬ÄAzÀ 1225 JA§ÄzÀÄ ªÉÆzÀ® 35 ¨É¸À ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. 

362 £ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä, £ÁªÀÅ 36£ÉÃ ¨É¸À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 1225 UÉ PÀÆr¸À¨ÉÃPÁVzÉ.
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 	£ÁªÀÅ 36£ÉÃ ¨É¸À¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ºÉÃUÉ PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄvÉÛÃªÉ?

	 1£ÉÃ ¨É¸À¸ÀASÉå 1, 2£ÉÃ ¨É¸À¸ÀASÉå 3, 3£ÉÃ ¨É¸À¸ÀASÉå 5, ......, 6£ÉÃ ¨É¸À¸ÀASÉå 11 ªÀÄvÀÄÛ »ÃUÉ  

ªÀÄÄAzÀÄªÀj¹.

 	n£ÉÃ ¨É¸À¸ÀASÉå AiÀiÁªÀÅzÀÄ?

n£ÉÃ ¨É¸À¸ÀASÉå 2n-1.

DzÀÝjAzÀ, 36£ÉÃ ¨É¸À¸ÀASÉå 71.

1225 PÉÌ 71 C£ÀÄß PÀÆr¹zÁUÀ, £ÀªÀÄUÉ 1296 GAmÁUÀÄvÀÛzÉ, EzÀÄ 362 DVzÉ. 

ªÀUÀð ¸ÀASÉåAiÀÄ®èzÀ, 38 JA§ MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹, 1 jAzÀ ¥ÁægÀA¨sÀªÁUÀÄªÀ C£ÀÄPÀæªÀÄ 

¨É¸À¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀ¼ÉAiÀÄÄvÁÛ ºÉÆÃV DUÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ »ÃVgÀÄvÀÛzÉ.

	 38 – 1 = 37		 37 – 3 = 34	 34 – 5 = 29	 29 – 7 = 22	 22 – 9 = 13

	 13 – 11 = 2 	 2 – 13 = – 11

E°è 38 £ÀÄß 1 jAzÀ ¥ÁægÀA¨sÀªÁUÀÄªÀ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¨É¸À¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV ªÀåPÀÛ¥Àr¸À®Ä ¸ÁzsÀå«®è 

JAzÀÄ vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ.

»ÃUÁV, 1 jAzÀ ¥ÁægÀA s̈ÀªÁUÀÄªÀ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ̈ Ȩ́ À ̧ Áé̈ sÁ«PÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV ªÀåPÀÛ¥Àr À̧̄ ÁUÀ¢zÀÝgÉ, 
DUÀ D ¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÀ®è JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ. F ¥sÀ°vÁA±ÀªÀ£ÀÄß 
§¼À¹PÉÆAqÀÄ ¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÉÃ JAzÀÄ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 

	JgÀqÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ JµÀÄÖ ¸ÀASÉåUÀ½ªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. ¤ÃªÀÅ 
MAzÀÄ «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹¢ÝÃgÁ?

 	¤ÃªÀÅ F ªÉÆzÀ®Ä ̈ sÀwð ªÀiÁrzÀ ªÀUÀðUÀ¼À PÉÆÃµÀÖPÀªÀ£ÀÄß §¼À¹, 1 ªÀÄvÀÄÛ 100 gÀ £ÀqÀÄªÉ JµÀÄÖ ªÀUÀð 
¸ÀASÉåUÀ½ªÉ? 101 ªÀÄvÀÄÛ 200 gÀ £ÀqÀÄªÉ JµÀÄÖ? ¥Àæw 100 gÀ ¨ÁèPï£À°ègÀÄªÀ ªÀUÀðUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
PÉÆÃµÀÖPÀzÀ°è £ÀªÀÄÆ¢¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ PÉ¼ÀV£À ªÀiË®åUÀ¼À£ÀÄß £ÀªÀÄÆ¢¹. 1000 QÌAvÀ PÀrªÉÄ EgÀÄªÀ 
zÉÆqÀØ ªÀUÀð AiÀiÁªÀÅzÀÄ?

1 –100	 101 – 200	 201 – 300	 301 – 400	 401 – 500

501 – 600  601 – 700	 701 – 800	 801 – 900	 901 – 1000
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¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ wæPÉÆÃ£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ

¤ªÀÄUÉ wæPÉÆÃ£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ £É£À¦zÉAiÉÄÃ?

1 3 6 10 15

	¤ÃªÀÅ wæPÉÆÃ£À ¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ ªÀUÀð ¸ÀASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ ¸ÀA§AzsÀªÀ£ÀÄß £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÉÃ?  
¤ÃqÀ¯ÁVgÀÄªÀ «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉ¹ ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÄA¢£À ¥ÀzÀzÀ «£Áå¸À §gÉ¬Äj.

1 + 3 = 4 = 22 3 + 6 = 9 = 32
6 + 10 = 16 = 42

ªÀUÀð ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ

	MAzÀÄ ZËPÀzÀ «¹ÛÃtð 49 cm2 DzÀgÉ CzÀgÀ ¨ÁºÀÄ«£À GzÀÝ JµÀÄÖ? £ÀªÀÄUÉ w½¢gÀÄªÀAvÉ,  

7 × 7  =  49  CxÀªÁ 72 = 49
DzÀÝjAzÀ, 49 cm2 «¹ÛÃtð«gÀÄªÀ ZËPÀzÀ ̈ ÁºÀÄ«£À GzÀÝ 7 cm DVzÉ. 7 £ÀÄß 49 gÀ ªÀUÀðªÀÄÆ® 

JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV,  y = x2 DVzÀÝgÉ x JA§ÄzÀÄ y £À ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

		64 gÀ ªÀUÀðªÀÄÆ® JµÀÄÖ?

8 × 8 AiÀÄÄ 64 JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. DzÀÝjAzÀ, 8 AiÀÄÄ 64 gÀ ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÁVzÉ. -8 × -8 
gÀ §UÉÎ ¤ªÀÄä C©ü¥ÁæAiÀÄªÉÃ£ÀÄ? CzÀÄ PÀÆqÁ 64 DVzÉ!

∴ 82 = 64 ªÀÄvÀÄÛ (-8)2 = 64

DzÀÝjAzÀ, 64 gÀ ªÀUÀðªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ +8 ªÀÄvÀÄÛ -8.

¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÀÅ JgÀqÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀ ªÀUÀðªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ. MAzÀÄ 

zsÀ£ÁvÀäPÀªÁVzÀÝgÉ, E£ÉÆßAzÀÄ IÄuÁvÀäPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß  ªÀÄÆ®PÀ 
¸ÀÆa¸À¯ÁVzÉ. 

ºÁUÁV, 64 8= ±  ªÀÄvÀÄÛ 100 10= ±  JAzÀÄ ¸ÀÆa¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

 8 82 = ±  ªÀÄvÀÄÛ 10 102 = ±  JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, n n2 = ±  DVzÉ. 
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F CzsÁåAiÀÄzÀ°è, £ÁªÀÅ zsÀ£ÁvÀäPÀ ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß ªÀiÁvÀæ ¥ÀjUÀtÂ¸ÀÄvÉÛÃªÉ.  	   
 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ		576 CxÀªÁ 327 £ÀAvÀºÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃrzÀgÉ, CzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÉÃ JAzÀÄ £ÁªÀÅ 

ºÉÃUÉ PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀÄ? CzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÁVzÀÝgÉ, CzÀgÀ ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ 
ºÉÃUÉ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ?

¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ 1, 4, 9, 6, 5, CxÀªÁ ¸ÀªÀÄ ¸ÀASÉå ¸ÉÆ£Éß EªÀÅUÀ½AzÀ  PÉÆ£ÉUÉÆ¼ÀÄîvÀÛªÉ JAzÀÄ 
£ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. DzÀgÉ, F ¤§AzsÀ£ÉAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀÇgÉÊ¸ÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ MAzÀÄ ªÀUÀð JAzÀÄ £ÁªÀÅ RavÀªÁV 
ºÉÃ¼À®Ä §gÀÄªÀÅ¢®è.

327 ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÀ®è JAzÀÄ £ÁªÀÅ ¸ÀàµÀÖªÁV ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ. C®èzÉÃ 576 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¸ÀºÀ  MAzÀÄ 
¥ÀÇtð ªÀUÀð JAzÀÄ £ÁªÀÅ RavÀªÁV ºÉÃ¼À®Ä ¸ÁzsÀå«®è.

1.	 £ÁªÀÅ J¯Áè ªÀUÀð ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV ¥ÀnÖ ªÀiÁr ªÀÄvÀÄÛ F ¥ÀnÖAiÀÄ°è 576 EzÉAiÉÄÃ JAzÀÄ 
UÀªÀÄ¤¸ÉÆÃt. 202 = 400, JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. EzÉÃ jÃw 21, 22, 23....... F ¸ÀASÉåUÀ¼À 
ªÀUÀðªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rzÁUÀ, CªÀÅUÀ¼À°è 576 CxÀªÁ 576 QÌAvÀ zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß §gÀÄªÀªÀgÉUÀÆ 
¥ÀnÖ ªÀiÁqÉÆÃt.

202 = 400 	 212 = 441	  222 = 484 	 232 = 529	 242 = 576

DzÁUÀÆå, F «zsÁ£ÀªÀÅ zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ¸ÀªÀÄAd¸ÀªÀ®è. 

2.	 ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ªÀUÀðªÀ£ÀÄß 1 jAzÀ ¥ÁægÀA¨sÀªÁUÀÄªÀ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¨É¸À ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV 
ªÀåPÀÛ¥Àr¸À§ºÀÄzÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß £É£À¦¹PÉÆ½î.

81  £ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹.

81 – 1 = 80	      80 – 3 = 77	         77 – 5 = 72             72 – 7 = 65	     65 – 9 = 56

56 – 11 = 45	 45 – 13 = 32	 32 – 15 = 17	 17 – 17 = 0	

	 £ÁªÀÅ ¸ÀASÉå 81 £ÀÄß MAzÀjAzÀ ¥ÁægÀA©ü¹, PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¨É¸À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀ¼ÉAiÀÄÄvÁÛ ºÉÆÃzÁUÀ, 

9£ÉÃ ¨É¸À ¸ÀASÉå¬ÄAzÀ PÀ¼ÉzÁUÀ ‘0’ AiÀÄ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. 

	 £ÁªÀÅ F «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ 729 gÀ ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? ºËzÀÄ, DzÀgÉ 

CzÀÄ ºÉZÀÄÑ ¸ÀªÀÄAiÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ.

3.	 MAzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀªÀ£ÀÄß CzÉÃ ¥ÀÇuÁðAPÀ¢AzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ £ÀªÀÄUÉ ¥ÀÇtð ªÀUÀð zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ 
JAzÀÄ w½¢zÉ. MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß CzÀgÀ C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À°è ªÀåPÀÛ¥Àr¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ CzÀÄ 

¥ÀÇtð ªÀUÀðªÉÃ JAzÀÄ ¤zsÀðj¸À®Ä ¸ÀºÁAiÀÄ ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ?

	 ºËzÀÄ, £ÁªÀÅ MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÁV 
«AUÀr¸À§ºÀÄzÁzÀgÉ, JgÀqÀÆ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À°è£À MAzÉÆAzÀÄ C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ zÀvÀÛ 

¸ÀASÉåAiÀÄ ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß GAlÄªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ.
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	324 MAzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÉÃ? 
324 = 2 × 2 × 3 × 3 × 3 × 3 
EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß »ÃUÉ UÀÄA¥ÀÅªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ 

						    324   =  (2 × 3 × 3) (2 × 3 × 3) 

						         = (2 × 3 × 3)2 = 182	
£ÁªÀÅ C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß eÉÆÃrAiÀiÁVAiÀÄÄ ¸ÀºÀ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. CAzÀgÉ,

						     324 = (2 × 2) (3 × 3) (3 × 3)

EzÀÄ 324 MAzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀð JAzÀÄ vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ. CAzÀgÉ, 
						     324 = (2 × 3 × 3)2 = 182			

						    DzÀÝjAzÀ, 324  = 18

 	156 MAzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÉÃ?

156 gÀ C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ 2 × 2 × 3 × 13 
F C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß £ÁªÀÅ eÉÆÃrAiÀiÁV §gÉAiÀÄ®Ä ¸ÁzsÀå«®è.

DzÀÝjAzÀ, 156 MAzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÀ®è..		

 	C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£À PÀæªÀÄ¢AzÀ 1156 ªÀÄvÀÄÛ 2800 ¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼ÉÃ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 

	 zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÀUÀðªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ ¸ÀAzÀ¨sÀðzÀ°è D ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ºÀwÛgÀzÀ°ègÀÄªÀ 
¥ÀÇtðªÀUÀð ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ºÀÄqÀÄQ, £ÀAvÀgÀ zÀvÀÛ ̧ ÀASÉåUÉ ̧ ÀjºÉÆAzÀÄªÀAvÉ CAzÁf À̧ÄªÀÅzÀjAzÀ CzÀgÀ 
ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 

	 GzÁºÀgÀuÉUÉ, 1936  C£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä, £ÁªÀÅ F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ AiÉÆÃa¸À§ºÀÄzÀÄ:

	(i)	 1936 AiÀÄÄ  1600 (402) ªÀÄvÀÄÛ 2500 (502) gÀ £ÀqÀÄªÉ EzÉ, DzÀÝjAzÀ 40 < 1936  < 50 
DVzÉ.

	(ii)	 1936 gÀ PÉÆ£ÉAiÀÄ CAQ 6 (©r¸ÁÜ£À) DVzÉ. DzÀÝjAzÀ, ªÀUÀðªÀÄÆ®zÀ PÉÆ£ÉAiÀÄ CAQ 4 CxÀªÁ 6  

DVgÀ¨ÉÃPÀÄ. CzÀÄ 44 CxÀªÁ 46 DVgÀ§ºÀÄzÀÄ.

	(iii)	40-45 gÀ ªÁå¦ÛAiÀÄ£ÀÄß JgÀqÀÄ ̧ ÀªÀÄ¨sÁUÀ ªÁå¦ÛUÀ¼ÁV (C¢üð¹) CAzÀgÉ 40-45 ªÀÄvÀÄÛ 45-50 
JAzÀÄ «AUÀr¸À§ºÀÄzÀÄ. £ÀAvÀgÀ 1936 gÉÆA¢UÉ ºÉÆÃ°¹ £ÀAvÀgÀzÀ°è CAzÁf¸ÀÀÄªÀÅzÀÄ. 

		 £ÁªÀÅ 452 C£ÀÄß (40 + 5) (40 + 5) = 402 + 2 × 40 × 5 + 52 

		 = 1600 + 400 + 25 = 2025 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 

(iv)	2025 > 1936 DzÀÝjAzÀ, 40 < 1936  < 45 DVzÉ.

	(v) JgÀqÀ£ÉÃ (ii) CA±ÀzÀ°è£À «ÃPÀëuÉ¬ÄAzÀ £ÁªÀÅ 1936  AiÀÄÄ 44 JAzÀÄ CAzÁf¸À§ºÀÄzÀÄ 
ªÀÄvÀÄÛ £ÀAvÀgÀ CzÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¸À§ºÀÄzÀÄ.
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F PÉ¼ÀV£À ¸À¤ßªÉÃ±ÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹ -

Cj§ªÀiï ªÀÄvÀÄÛ ©eË MAzÀÄ DlªÀ£ÀÄß DqÀÄvÁÛgÉ. M§âgÀÄ MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ºÉÃ¼ÀÄvÁÛgÉ ªÀÄvÀÄÛ 
E£ÉÆß§âgÀÄ CzÀgÀ ªÀUÀðªÀÄÆ®zÉÆA¢UÉ GvÀÛj¸ÀÄvÁÛgÉ. FUÀ Cj§ªÀiï ¥ÁægÀA©ü¸ÀÄvÁÛ£É. CªÀ£ÀÄ 25 
JAzÀÄ ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ£É ªÀÄvÀÄÛ ©eË ¨ÉÃUÀ£É 5 JAzÀÄ ¥ÀæwQæ¬Ä¸ÀÄvÁÛ£É. £ÀAvÀgÀ ©eË 81 JAzÀÄ ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ£É, 
ªÀÄvÀÄÛ Cj§ªÀiï 9 JAzÀÄ GvÀÛj¸ÀÄvÁÛ£É. Cj§ªÀiï 250 JAzÀÄ ºÉÃ¼ÀÄªÀªÀgÉUÉ Dl ªÀÄÄAzÀÄªÀjAiÀÄÄvÀÛzÉ. 
©eËUÉ EzÀ£ÀÄß GvÀÛj¸À®Ä ¸ÁzsÀåªÁUÀÄªÀÅ¢®è, KPÉAzÀgÉ 250 MAzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÀ®è. DUÀ PÀ¤µÀ× 250 
gÀ ªÀUÀðªÀÄÆ®PÉÌ ºÀwÛgÀ«gÀÄªÀ ªÀUÀð ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀ§ºÀÄzÉÃ JAzÀÄ Cj§ªÀiï£ÀÄ ©eË£À£ÀÄß PÉÃ¼ÀÄvÁÛ£É.

DUÀ, ©eË£ÀÄ 250 gÀ ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß CAzÁdÄ ªÀiÁqÀ®Ä ¥ÁægÀA©ü¸ÀÄªÀ£ÀÄ. 100 < 250 < 400 
ªÀÄvÀÄÛ 100  = 10 ªÀÄvÀÄÛ 400  = 20 JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. DzÀÝjAzÀ, 10 < 250  < 20.

DzÀgÉ, 250  gÀ ªÀUÀð«gÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÉ £ÁªÀÅ E£ÀÆß ºÀwÛgÀzÀ°è®è.

FUÀ 152 = 225 ªÀÄvÀÄÛ 162 = 256 JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ.

DzÀÝjAzÀ, 15 < 250  < 16 DVzÉ. 250 AiÀÄÄ 225 PÉÌ ºÉÆ°¹zÀgÉ 256 PÉÌ ºÉZÀÄÑ ºÀwÛgÀªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, 
250  ¸Àj¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 16 DVzÉ. CzÀÄ 16 QÌAvÀ PÀrªÉÄ JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. 

ªÀUÀðªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß CAzÁdÄ ªÀiÁqÀ®Ä CUÀvÀå«gÀÄªÀ ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¸Éå E°èzÉ.

CT¯ï£ÀÄ 125 cm2 «¹ÛÃtðzÀ ZËPÁPÁgÀzÀ §mÉÖAiÀÄ vÀÄAqÀ£ÀÄß ºÉÆA¢zÁÝ£É. CªÀ£ÀÄ CzÀ£ÀÄß 15 cm 
¨ÁºÀÄ«£À C¼ÀvÉ EgÀÄªÀ ZËPÁPÁgÀzÀ PÀgÀªÀ¸ÀÛçªÀ£ÁßV PÀvÀÛj¸À§ºÀÄzÉÃ JAzÀÄ w½zÀÄPÉÆ¼Àî®Ä §AiÀÄ¸ÀÄvÁÛ£É.  
¸ÁzsÀåªÁUÀ¢zÀÝgÉ F §mÉÖAiÀÄ vÀÄAr¤AzÀ ¥ÀÇuÁðAPÀPÉÌ ¸À«ÄÃ¥À«gÀÄªÀ GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀAvÉ UÀjµÀ× 
UÁvÀæzÀ PÀgÀªÀ¸ÀÛçªÀ£ÀÄß PÀvÀÛj¸À§ºÀÄzÁzÀ C¼ÀvÉAiÀÄ£ÀÄß CªÀ£ÀÄ w½zÀÄPÉÆ¼Àî®Ä §AiÀÄ¸ÀÄvÁÛ£É. 

125 ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÀ®è. ºÀwÛgÀzÀ ¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ 112 = 121 ªÀÄvÀÄÛ 122 = 144 DzÀÝjAzÀ F §mÉÖAiÀÄ 
vÀÄAr¤AzÀ PÀvÀÛj¸À§ºÀÄzÁzÀ ¥ÀÇuÁðAPÀzÀ ̈ ÁºÀÄ«£À GzÀÝ«gÀÄªÀ zÉÆqÀØ ZËPÁPÁgÀzÀ PÀgÀªÀ¸ÀÛçzÀ C¼ÀvÉAiÀÄÄ 
11 cm DVzÉ.

 	PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1.	 PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅªÀÅ ¥ÀÇtð ªÀUÀð¸ÀASÉåUÀ¼À®è?

(i) 2032 		      (ii) 2048 	 (iii) 1027 	 (iv) 1089

2.	 642, 1082, 2922, 362 EªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ PÉÆ£É (©r ̧ ÁÜ£À) AiÀÄ°è CAQ ‘4’ £ÀÄß ºÉÆA¢zÉ?

3.	 1252 = 15625 PÉÆmÁÖUÀ, 1262  gÀ ¨É¯É JµÀÄÖ?

(i)   15625 + 126 		  (ii) 15625 + 262 	 (iii) 15625 + 253

(iv) 15625 + 251 		  (v) 15625 + 512

4.	 ZËPÀzÀ «¹ÛÃtð 441 m2 DzÀgÉ, CzÀgÀ ¨ÁºÀÄ«£À GzÀÝªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

5.	 F PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¸ÀASÉåUÀ½AzÀ ¨sÁV¸À§ºÀÄzÁzÀ aPÀÌ ªÀUÀð ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj: 

4, 9 ªÀÄvÀÄÛ 10. 

6.	 9408 £ÀÄß ¥ÀÇtð ªÀUÀð À̧ASÉåAiÀiÁV À̧®Ä CzÀPÉÌ UÀÄtÂ̧ À̈ ÉÃPÁzÀ CvÀåAvÀ aPÀÌ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 
C®èzÉÃ D ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß UÀÄtÂ¹zÁUÀ §gÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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7.		 F PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ JµÀÄÖ ¸ÀASÉåUÀ½ªÉ?

(i)  16 ªÀÄvÀÄÛ 17		  (ii)  99 ªÀÄvÀÄÛ 100

8.	 PÉ¼ÀV£À «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß ¥ÀÇtðUÉÆ½¹

12 + 22 + 22 = 32

22 + 32 + 62 = 72

    32 + 42 + 122 = 132

42 + 52 + 202 = (___)2

						      92 + 102 + (___)2 = (___)2

9.	 PÉ¼ÀV£À avÀæzÀ°è JµÀÄÖ aPÀÌ ZËPÀUÀ½ªÉ? F aPÀÌ ZËPÀUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ C«¨sÁdå C¥ÀªÀwð¸ÀÄ«PÉAiÀÄ£ÀÄß 

§gÉ¬Äj.
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1.2 WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ					          
eÁå«ÄwÃAiÀÄªÁV WÀ£À JA§ ¥ÀzÀ ¤ªÀÄUÉ w½¢zÉ. WÀ£ÀªÀÅ 

MAzÀÄ WÀ£ÁPÀÈwAiÀiÁVzÀÄÝ, CzÀgÀ J¯Áè CAZÀÄUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀÄªÁVzÀÄÝ, 
CªÀÅ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ®A§ªÁV ¸ÀA¢ü¸ÀÄvÀÛªÉ. 2 cm ¨ÁºÀÄ«£À C¼ÀvÉ 
ºÉÆA¢gÀÄªÀ WÀ£ÀzÀ°è 1 cm ¨ÁºÀÄ«£À C¼ÀvÉ EgÀÄªÀ JµÀÄÖ 
WÀ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ?

 	3 cm ¨ÁºÀÄ«£À C¼ÀvÉ ºÉÆA¢gÀÄªÀ WÀ£ÀzÀ°è 1 cm 
¨ÁºÀÄ«£À C¼ÀvÉ EgÀÄªÀ JµÀÄÖ WÀ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ? 
1, 8, 27 ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹, ...

	 F ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀÇtð WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. CªÀÅUÀ½UÉ D jÃw ºÉ¸ÀjqÀ®Ä 
PÁgÀtªÉÃ£ÀÄ JAzÀÄ ¤ªÀÄUÉ CxÀðªÁ¬ÄvÉÃ? CªÀÅUÀ¼À°è£À ¥Àæw ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ MAzÉÃ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄÆgÀÄ 
¨Áj UÀÄtÂ¹zÁUÀ ¥ÀqÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ  JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄvÉÛÃªÉ. 

	 1 = 1 × 1 × 1

8 = 2 × 2 × 2

27 = 3 × 3 × 3

  9 MAzÀÄ WÀ£ÀªÉÃ?                                               

	 2 × 2 × 2 = 8 ªÀÄvÀÄÛ 3 × 3 × 3 = 27 JAzÀÄ £ÁªÀÅ UÀªÀÄ¤ À̧ÄvÉÛÃªÉ. 
EzÀjAzÀ 9 ¥ÀÇtð WÀ£ÀªÀ®è, C®èzÉÃ 10 jAzÀ 26 gÀªÀgÉV£À 
AiÀiÁª À ÅzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄÆ ¸ÀºÀ WÀ£À ¸ÀASÉåAiÀÄ®è JAzÀÄ 
w½zÀÄ§gÀÄvÀÛzÉ. 

 	¤ÃªÀÅ 4 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À CAa£À GzÀÝ«gÀÄªÀ WÀ£ÀzÀ°è 1 
ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À CAa£À GzÀÝ«gÀÄªÀ JµÀÄÖ WÀ£ÀUÀ¼À£ÀÄß CAzÁdÄ 
ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ? 

	 EzÀÄ  64  ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À  WÀ£ÀUÀ¼À£ÀÄß  ºÉÆA¢zÉ!  ¤ÃªÀÅ 

	 JZÀÑjPÉ¬ÄAzÀ UÀªÀÄ¤¹zÀgÉ, F WÀ£ÀzÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ 

¥ÀzÀgÀªÀÅ 4 × 4 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À WÀ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ. 

EzÀgÀ ¥Àæw ¥ÀzÀgÀªÀÅ 16 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À WÀ£ÀUÀ¼À£ÀÄß CAzÀgÉ 

(4 × 4) WÀ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ CAvÀºÀ 4 

¥ÀzÀgÀUÀ½ªÉ. DzÀÝjAzÀ MlÄÖ WÀ£ÀUÀ¼À ̧ ÀASÉå 4 × 4 × 4 = 64,   
53 = 5 × 5 × 5 = 125, CAzÀgÉ 125 MAzÀÄ WÀ£ÀªÁVzÉ. 

	 ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÉå n UÉ, CzÀgÀ WÀ£À  
n × n × n  £ÀÄß n3  JAzÀÄ §gÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.
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 	PÉ¼ÀV£À PÉÆÃµÀÖPÀªÀ£ÀÄß ¥ÀÇtðUÉÆ½¹.

13 = 1 113 = 1331

23 = 8 123 =

33 = 27 133 = 2197

43 = 64 143 = 2744

53 = 125 153 =

63 = 163 =

73 = 173 = 4913

83 = 183 = 5832

93 = 193 = 6859

103 = 203 =

 	¤ÃªÀÅ ªÉÄÃ°£À PÉÆÃµÀÖPÀzÀ°è AiÀiÁªÀ ªÀiÁzÀjUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹gÀÄ«j? 		     UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ 	£ÀªÀÄUÉ ªÀUÀð ¸ÀASÉåUÀ½UÉ 0, 1, 4, 5, 6, 9 ªÀiÁvÀæ ¸ÁzsÀå«gÀÄªÀ PÉÆ£ÉAiÀÄ (©r ¸ÁÜ£À) 

CAQUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ w½¢zÉ. WÀ£À¸ÀASÉåAiÀÄ PÉÆ£ÉAiÀÄ°è EgÀÄªÀ CAQUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

 	¤ÃªÀÅ ªÀUÀð¸ÀASÉåUÀ¼ÀAvÉAiÉÄÃ, 1, 2, ªÀÄvÀÄÛ 3 CAQUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 

PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? ¤ÃªÀÅ K£ÀÄ UÀªÀÄ¤¸ÀÄwÛÃj? 

 	MAzÀÄ WÀ£À¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¤RgÀªÁV JgÀqÀÄ ¸ÉÆ£ÉßUÀ¼ÉÆA¢UÉ (00) PÉÆ£ÉUÉÆ¼Àî§ºÀÄzÉÃ? «ªÀj¹.

£ÁªÀÅ  ( 4
6 )2,  (13.08)2, ªÀÄvÀÄÛ (– 6)2  ©ü£ÀßgÁ²UÀ¼ÀÄ/zÀ±ÀªÀiÁA±ÀUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rzÀAvÉ,  	

	       ( 4
6 )3,  (13.08)3, ªÀÄvÀÄÛ (– 6)3  ¸ÀASÉåUÀ¼À WÀ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀºÀ ¯ÉPÀÌ ºÁPÀ§ºÀÄzÀÄ.

	     	      ( 4
6 )3 = ( 4

6 ) × ( 4
6 ) × ( 4

6 ) = ( 64
216 )

(13.08)3 = 13.08 × 13.08 × 13.08 = 2237.810112

(– 6)3 = – 6 × – 6 × – 6 = – 216.
mÁåQìPÁå¨ï (Taxi cab) ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ

MªÉÄä ²æÃ¤ªÁ¸À gÁªÀiÁ£ÀÄd£ïgÀªÀgÀÄ PÉÃA©æqïÓ «±Àé«zÁå®AiÀÄzÀ°è 
f.ºÉZï. ºÁrð CªÀgÉÆA¢UÉ PÉ®¸À ªÀiÁqÀÄwÛzÁÝUÀ, gÁªÀiÁ£ÀÄd£ïgÀªÀgÀÄ 
C£ÁgÉÆÃUÀå¢AzÀ §¼À®ÄwÛzÁÝUÀ  ºÁrðgÀªÀgÀÄ CªÀgÀ£ÀÄß ̈ sÉÃn ªÀiÁqÀ®Ä  
D¸ÀàvÉæUÉ §A¢zÀÝgÀÄ. ºÁrðAiÀÄªÀgÀÄ ¥ÀæAiÀiÁt ªÀiÁrzÀ mÁåQìPÁå¨ï£À 
¸ÀASÉåAiÀÄÄ 1729 DVvÀÄÛ ªÀÄvÀÄÛ CªÀgÀ ¥ÀæPÁgÀ 1729 ‘MAzÀÄ ¤ÃgÀ¸À 
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¸ÀASÉå’ JAzÀÄ ºÉÃ½zÀgÀÄ, DzÀgÉ EzÀÄ PÉlÖ ±ÀPÀÄ£ÀªÉÃ£À®è JAzÀÄ CªÀgÀÄ D²¹zÀgÀÄ. gÁªÀiÁ£ÀÄd£ï vÀPÀët 
GvÀÛj¹zÀgÀÄ, “E®è, ºÁrð, EzÀÄ vÀÄA¨Á D¸ÀQÛzÁAiÀÄPÀ ¸ÀASÉå. EzÀÄ JgÀqÀÄ WÀ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV JgÀqÀÄ 
«©ü£Àß jÃwAiÀÄ°è ªÀåPÀÛ¥Àr¸À§ºÀÄzÁzÀ aPÀÌ ¸ÀASÉå” JAzÀgÀÄ.

1729 =  13 + 123

     = 93 + 103

F PÀxÉ¬ÄAzÁV, 1729 C£ÀÄß ºÁrð gÁªÀiÁ£ÀÄd£ï ¸ÀASÉå JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. ªÀÄvÀÄÛ JgÀqÀÄ 
WÀ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÁßV JgÀqÀÄ «©ü£Àß jÃwAiÀÄ°è ªÀåPÀÛ¥Àr¸À§ºÀÄzÁzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß mÁåQìPÁå¨ï ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 

JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

EzÀ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¹

	 1729 ¸ÀASÉåAiÀÄ £ÀAvÀgÀzÀ ªÀÄÄA¢£À JgÀqÀÄ mÁåQìPÁå¨ï ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 4104 ªÀÄvÀÄÛ 
13832 DVªÉ. EªÀÅUÀ¼À°è ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ zsÀ£À WÀ£À¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV 
ªÀåPÀÛ¥Àr¸À§ºÀÄzÁzÀ JgÀqÀÄ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀvÉÛºÀaÑ. 

	 EzÀ£ÀÄß gÁªÀiÁ£ÀÄd£ï ºÉÃUÉ w½¢zÀÝgÀÄ? PÁgÀt, CªÀgÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¦æÃw¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ. CªÀgÀÄ 
¸ÀASÉåUÀ¼ÉÆA¢UÉ CªÀgÀ fÃªÀ£ÀzÀÄzÀÝPÀÆÌ PÉ®¸À ªÀiÁrzÀgÀÄ. gÁªÀiÁ£ÀÄd£ï PÉÃA©æqïÓ£À°èzÁÝUÀ, CªÀgÀ 
¸ÀºÉÆÃzÉÆåÃVUÀ¼ÀÄ EvÀgÀjUÉ C¸ÁzsÀåªÉAzÀÄ vÉÆÃgÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À°è EªÀgÀ D¼ÀªÁzÀ «£Áå¸ÀUÀ¼À£ÀÄß 
£ÉÆÃqÀÄªÀ CªÀgÀ ¸ÁªÀÄxÀåðªÀ£ÀÄß £ÉÆÃr D±ÀÑAiÀÄðZÀQvÀgÁVzÀÝgÀÄ. CªÀgÀ ¸ÀºÉÆÃzÉÆåÃV eÁ£ï 
°l¯ïªÀÅqï MªÉÄä »ÃUÉ ºÉÃ½zÀgÀÄ, “¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ zsÀ£À ¥ÀÇuÁðAPÀªÀÅ CªÀgÀ [gÁªÀiÁ£ÀÄd£ï CªÀgÀ] 
ªÉÊAiÀÄQÛPÀ ¸ÉßÃ»vÀgÀ°è M§âgÁVzÀÝgÀÄ”.

¥ÀÇtð WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¨É¸À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ

PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¨É¸À ¸ÀASÉåUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄªÀÅ ¸ÀºÀ WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ½UÉ C£Àé¬Ä¸ÀÄªÀAvÉ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.  
F PÉ¼ÀV£À «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß £ÉÆÃr:

1 = 1 = 13

3 + 5 = 8 = 23

7 + 9 + 11 = 27 = 33

13 + 15 + 17 + 19 = 64 = 43

21 + 23 + 25 + 27 + 29 = 125 = 53

31 + 33 + 35 + 37 + 39 + 41 = 216 = 63.

	 F ¸ÀgÀtÂAiÀÄ £ÀAvÀgÀ, £ÁªÀÅ F PÉ¼ÀV£À C£ÀÄPÀæªÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄA¥À£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ: 

	 91 + 93 + 95 + 97 + 99 + 101 + 103 + 105 + 107 + 109.

 ¤ÃªÀÅ ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀzÉAiÉÄÃ F ªÉÆvÀÛ JµÀÄÖ JAzÀÄ ºÉÃ¼À§°ègÁ?

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



1616

WÀ£ÀªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ (Cube Roots)

£ÀªÀÄUÉ UÉÆwÛgÀÄªÀAvÉ, 8 = 23 DVzÉ.

	 £ÁªÀÅ 2£ÀÄß 8 gÀ WÀ£ÀªÀÄÆ® JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ ªÀÄvÀÄÛ EzÀ£ÀÄß 83  = 2 JAzÀÄ ¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ. 

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, y=x3  DVzÀÝgÉ, x JA§ÄzÀÄ y £À WÀ£ÀªÀÄÆ®ªÁVzÉ. EzÀ£ÀÄß x = y3  ¤AzÀ  

¸ÀÆa¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ, 83  = 233  = 2. 

	 EzÉÃ jÃw, 327 33 33= =33   ªÀÄvÀÄÛ 1000 103 33=3 3  =3 ¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀj¹zÁUÀ, n33 = n  

	 MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ WÀ£ÀªÉÃ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃUÉ PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄvÉÛÃªÉ? ªÀUÀð¸ÀASÉåUÀ¼À°è£À ªÀiÁ»w¬ÄAzÀ 

¸ÀÆáwðUÉÆAqÀÄ, £ÁªÀÅ C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£À PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÉÃ JAzÀÄ £ÉÆÃqÉÆÃt.

	 3375 MAzÀÄ ¥ÀÇtð WÀ£ÀªÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸ÉÆÃt. 

3375  =  3 × 3 × 3 × 5 × 5 × 5.

C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄÆgÀÄ MAzÉÃ jÃwAiÀÄ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÁV «AUÀr¸À§ºÀÄzÉÃ? 3375 PÉÌ, £ÁªÀÅ  
(3 × 5) £À ªÀÄÆgÀÄ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À£ÀÄß gÀa¸À§ºÀÄzÀÄ. DzÀÝjAzÀ, 

						          3375  =  (3 × 5) × (3 × 5) × (3 × 5)
=  (3 × 5)3 = 153.

E£ÉÆßAzÀÄ ªÀiÁUÀðªÉAzÀgÉ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß wæªÀ½(UÀ¼ÀÄ) DV ªÀVðÃPÀj À̧§ºÀÄzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã° À̧ÄªÀÅzÀÄ:

3375 = (3 × 3 × 3) × (5 × 5 × 5) = 33 × 53.

EzÀgÀxÀð 3375 153 = .

	 500 MAzÀÄ ¥ÀÇtð WÀ£ÀªÉÃ?

	 500 = 2 × 2 × 5 × 5 × 5 C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄÆgÀÄ MAzÉÃ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÁV «AUÀr¸À®Ä ¸ÁzsÀå«®è 
JAzÀÄ £ÁªÀÅ UÀªÀÄ¤¸ÀÄvÉÛÃªÉ. DzÀÝjAzÀ, 500 MAzÀÄ ¥ÀÇtð WÀ£ÀªÀ®è.

¸ÀASÉåUÀ¼À C«¨sÁdå 
C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ

CªÀÅUÀ¼À WÀ£ÀUÀ¼À  
C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ

4 = 2 × 2 43 = 64 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 = 23 × 23

6 = 2 × 3 63 = 216 = 2 × 2 × 2 × 3 × 3 × 3 = 23 × 33

15 = 3 × 5 153 = 3375 = 3 × 3 × 3 × 5 × 5 × 5 = 33 × 53

12 = 2 × 2 × 3
       123 = 1728 = 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 3 × 3 × 3  
                          = 23 × 23 × 33
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EzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹zÀgÉ MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ ¥Àæw C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀÅ CzÀgÀ WÀ£ÀzÀ C«¨sÁdå 
C¥ÀªÀvÀð£ÀzÀ°è ªÀÄÆgÀÄ ¨Áj PÀAqÀÄ§gÀÄªÀÅzÀÄ.

	F ¸ÀASÉåUÀ¼À ¨É¯É (WÀ£À ªÀÄÆ®)UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj:

(i) 643  = 	 (ii) 5123  =	 (iii) 7293  =

PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ªÀåvÁå¸ÀUÀ¼ÀÄ (Successive Differences)
£ÀªÀÄUÉ UÉÆwÛgÀÄªÀ ºÁUÉ AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼À ªÀåvÁå¸ÀªÀÅ MAzÀÄ ¨É¸À 

¸ÀASÉåUÀ¼À ±ÉÃrüAiÀÄ£ÀÄß GAlÄªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. PÉ¼ÀUÉ ¤ÃqÀ¯ÁzÀ «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹, E°è JgÀqÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ 
¥ÀÇtðªÀUÀðUÀ¼À ªÀåvÁå¸ÀUÀ¼À£ÀÄß ̄ ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ¯ÁVzÉ. JgÀqÀÄ ºÀAvÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀÇtðUÉÆ½¹zÀ £ÀAvÀgÀ J¯Áè 
ªÀåvÁå¸ÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ DUÀÄvÀÛªÉ.

1	 4	 9	 16	 25	 36 ...

2	 2	 2	 2	  ...

3	 5	 7	 9	 11	  ...ºÀAvÀ 1

ºÀAvÀ 2

¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ

	JgÀqÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¥ÀÇtðWÀ£À ̧ ÀASÉåUÀ¼À ªÀåvÁå À̧UÀ¼À£ÀÄß ««zsÀ ºÀAvÀUÀ¼À°è  MAzÉÃ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ §gÀÄªÀ 

ºÁUÉ ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁrj. EzÀjAzÀ K£À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄwÛÃj.

¥ÀÇtð WÀ£ÀUÀ¼ÀÄ

1	 8	 27	 64	 125	 216 ...

1.3 EwºÁ¸ÀzÀ MAzÀÄ vÀÄtÄPÀÄ (A Pinch of History) 
ªÉÆzÀ® ¨ÁjUÉ Qæ.¥ÀÇ 1700QÌAvÀ ªÀÄÄAavÀªÁV ¨Áå©¯ÉÆÃ¤ 

AiÀÄ£ÀßgÀÄ  ¥ÀÇtð ªÀUÀð ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀÇtð WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ¼À ¥ÀnÖAiÀÄ£ÀÄß 
¸ÀAUÀæ»¹zÀÝgÀÄ. eÉÃrªÀÄtÂÚ£À ¥sÀ®PÀUÀ¼À°è PÀAqÀÄ§gÀÄªÀ F ¥ÀnÖUÀ¼À£ÀÄß, 
¨sÀÆ«ÄAiÀÄ C¼ÀvÉ, ªÁ¸ÀÄÛ²®à «£Áå¸À, ªÀÄvÀÄÛ eÁå«ÄwÃAiÀÄ ̄ ÉPÁÌZÁgÀUÀ¼ÀÄ 
CUÀvÀå«gÀÄªÀ EvÀgÀ PÉëÃvÀæUÀ½UÉ ̧ ÀA§A¢ü¹zÀ ̧ ÀªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À°è ªÀUÀðªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ 
ªÀÄvÀÄÛ WÀ£ÀªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß vÀéjvÀªÁV PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ. 

¥ÁæaÃ£À ¸ÀA¸ÀÌöÈvÀ PÀÈwUÀ¼À°è ªÀUÀð JA§ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß ZËPÁPÁgÀzÀ 
DPÀÈw CxÀªÁ CzÀgÀ «¹ÛÃtð ºÁUÀÆ ªÀUÀðWÁvÀ JgÀqÀPÀÆÌ §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ ªÀÄvÀÄÛ WÀ£À JA§ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß 
WÀ£ÁPÀÈwAiÀÄ WÀ£À ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄÆgÀÄ ¨ÁjUÀÄtÂ¹zÁUÀ §gÀÄªÀ UÀÄt®§Þ JgÀqÀPÀÆÌ 
§¼À¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ. £Á®Ì£ÉÃ WÁvÀªÀ£ÀÄß ªÀUÀð-ªÀUÀð JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ. F ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ̈ sÁgÀvÀzÀ°è PÀ¤µÀ× 
ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À (BCE) ¬ÄAzÀ §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ.
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DAiÀÄð¨sÀl (499 CE) ¤gÀÆ¦¸ÀÄvÁÛ£É

“ªÀUÀð DPÀÈwAiÀÄÄ £Á®ÄÌ ̧ ÀªÀÄ£ÁzÀ ̈ ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÄÝ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ 
¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ªÀUÀð JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÆß ¸ÀºÀ ªÀUÀð 
JAzÀÆ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.”

»ÃUÁV, ªÀUÀð (WÁvÀPÁÌV ªÀUÀð) JA§ ¥ÀzÀªÀÅ ZËPÀ DPÀÈwAiÀÄ avÁævÀäPÀ ¥Áæw¤zsÀåzÀ°è ºÀÄnÖPÉÆArzÉ.

UÀtÂvÀzÀ QæAiÉÄ  ªÀUÀðªÀÄÆ®, WÀ£ÀªÀÄÆ® EvÁå¢UÀ½UÉ “ªÀÄÆ®” (¸À¸ÀåzÀ ªÀÄÆ®) ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß KPÉ 
§¼À¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ?

KPÉAzÀgÉ, ¥ÁæaÃ£À ¨sÁgÀvÀzÀ°è, ¨ÉÃgÀÄ, DzsÁgÀ, PÁgÀt JA§ EvÁå¢ CxÀð«gÀÄªÀ ªÀÄÆ® JA§ 
¸ÀA¸ÀÌøvÀzÀ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß UÀtÂvÀzÀ QæAiÉÄUÀ½UÁV §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ.

¸ÀA¸ÀÌöÈvÀzÀ°è, ªÀUÀð-ªÀÄÆ® (ªÀUÀðzÀ DzsÁgÀ, PÁgÀt, ªÀÄÆ®) C£ÀÄß ¸ÉÌ÷éÃgï gÀÆmï (Square 
root) UÉ ªÀÄvÀÄÛ WÀ£À-ªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß PÀÆå¨ï gÀÆmï (Cube root) ¥ÀzÀPÉÌ §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ. ªÀÄÆ®zÀ 
UÀtÂvÀzÀ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÁV ªÀÄÆ® JA§ ¥ÀzÀzÀ §¼ÀPÉAiÀÄ£ÀÄß vÀgÀÄªÁAiÀÄ CgÉÃ©Pï ªÀÄvÀÄÛ ¯Áån£ï ¨sÁµÉUÀ¼À°è 
C£ÀÄPÀj¸À¯Á¬ÄvÀÄ. PÀæªÀÄªÁV fzsïæ ªÀÄvÀÄÛ gÁrPïì JA§ ¸À¸ÀåzÀ ªÀÄÆ®PÉÌ CªÀÅUÀ¼À C£ÀÄUÀÄtªÁzÀ ¥ÀzÀUÀ¼À 
ªÀÄÆ®PÀ. ¨sÁgÀvÀzÀ°è ªÀÄÆ® JA§ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß Cw PÀrªÉÄ JAzÀgÉ ªÉÆzÀ® ±ÀvÀªÀiÁ£À¢AzÀ®Æ (BCE) 
§¼À¸À¯ÁUÀÄwÛzÉ. §¼À¸À¯ÁzÀ E£ÉÆßAzÀÄ ¥ÀzÀªÉAzÀgÉ ¥ÁzÀ (¥ÁzÀ, DzsÁgÀ, PÁgÀt, ªÀÄÆ®). §æºÀäUÀÄ¥ÀÛ 
(Qæ.±À. 628) «ªÀj¹zÁÝgÉ, ‘PÀÈw (ZËPÀ) zÀ ¥ÁzÀ (ªÀÄÆ®) CzÀÄ ZËPÀªÁVzÉ.’

  PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1. 	 27000 ªÀÄvÀÄÛ 10648 EªÀÅUÀ¼À WÀ£ÀªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

2.	 1323£ÀÄß ¥ÀÇtð WÀ£À¸ÀASÉåAiÀiÁV¸À®Ä CzÀPÉÌ AiÀiÁªÀ ¸ÀASÉå¬ÄAzÀ UÀÄtÂ¸À¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ?

3. 	 ¸Àj CxÀªÁ vÀ¥ÀÅöà JAzÀÄ w½¹. £ÀAvÀgÀ ¤ªÀÄä vÁQðPÀvÉAiÀÄ£ÀÄß «ªÀj¹.

(i)	 AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¨É¸À ¸ÀASÉåAiÀÄ WÀ£ÀªÀÅ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.

(ii)	 8 jAzÀ PÉÆ£ÉUÉÆ¼ÀÄîªÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ WÀ£À¸ÀASÉå EgÀÄªÀÅ¢®è 

(iii)	2-CAQAiÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ WÀ£ÀªÀÅ 3-CAQAiÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVgÀ§ºÀÄzÀÄ.

(iv)	2-CAQAiÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ WÀ£ÀªÀÅ K¼ÀÄ CxÀªÁ CzÀQÌAvÀ ºÉaÑ£À CAQUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀ§ºÀÄzÀÄ.

(v)	 WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ¨É¸À ¸ÀASÉåAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ.

4. 	 ¸ÀASÉå 1331 MAzÀÄ ¥ÀÇtð WÀ£À JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ ºÉÃ¼ÀÄwÛj. ¤ÃªÀÅ CzÀgÀ WÀ£ÀªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß CªÀ¥Àwð¸ÀzÉÃ  
H»¸À§ºÀÄzÉÃ? CzÀgÀ WÀ£ÀªÀÄÆ® AiÀiÁªÀÅzÀÄ? CzÉÃ jÃw, 4913, 12167 ªÀÄvÀÄÛ 32768 ¸ÀASÉåUÀ¼À 
WÀ£ÀªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß H»¹.

5. 	 F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÀÄ CvÀåAvÀ zÉÆqÀØzÁVzÉ? PÁgÀtzÉÆA¢UÉ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß «ªÀj¹.

(i) 673 – 663 	    (ii) 433 – 423 		   (iii) 673 – 663 		  (iv) 433 – 423
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	 MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß CzÉÃ ¸ÀASÉå¬ÄAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ §gÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ªÀUÀð ¸ÀASÉå 
JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. ¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

	 ¥ÀÇtð ªÀUÀðUÀ¼À PÉÆ£ÉAiÀÄ°è/©r ¸ÁÜ£ÀzÀ°è 0, 1, 4, 5, 6 CxÀªÁ 9 EgÀÄvÀÛzÉ. ªÀUÀðzÀ 
PÉÆ£ÉAiÀÄ°è (©r ¸ÁÜ£ÀzÀ°è) ¸ÀªÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À ¸ÉÆ£ÉßUÀ¼ÀÄ ªÀiÁvÀæ EgÀÄvÀÛªÉ.

	 ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀÅ ªÀUÀðzÀ «¯ÉÆÃªÀÄ QæAiÉÄAiÀiÁVzÉ. ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀðªÀÅ JgÀqÀÄ 

«©ü£Àß ªÀUÀðªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ. MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ zsÀ£ÀªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß “ ” 
JA§ ¸ÀAPÉÃvÀ¢AzÀ ¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ. GzÁgÀuÉUÉ √9 = 3

	 MAzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄÆgÀÄ ¨Áj UÀÄtÂ¹zÁUÀ §gÀÄªÀ UÀÄt®§Ý ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß WÀ£À 
¸ÀASÉå J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. GzÁgÀuÉUÉ 1, 8, 27, ......... EvÁå¢UÀ¼ÀÄ WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÁVªÉ.

	 MAzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀð¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß JgÀqÀÄ MAzÉÃ ̧ ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÝUÀ¼ÁV «AUÀr¸À§ºÀÄzÀÄ

	 MAzÀÄ ¥ÀÇtð WÀ£À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄÆgÀÄ MAzÉÃ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÝUÀ¼ÁV 
«AUÀr¸À§ºÀÄzÀÄ.

	 WÀ£À ªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß 3  ¸ÀAPÉÃvÀ¢AzÀ §gÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. GzÁgÀuÉ, 273  = 3.

¸ÁgÁA±À
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F ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹ 3, 6, 10, 15, 1 EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß CPÀÌ ¥ÀPÀÌzÀ eÉÆÃr ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrzÀgÉ 

ªÀUÀð §gÀÄªÀ ºÁUÉ eÉÆÃr¸À¯ÁVzÉ. 

3 + 6 = 9,    6 + 10 = 16,    10 + 15 = 25,    15 + 1 = 16.

EzÉÃ jÃw 1 jAzÀ 17 gÀ ªÀgÉV£À (¥ÀÅ£ÀgÁªÀwð¸ÀzÉÃ) ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß CqÀØ ¸Á°£À°è  ¥Àæw CPÀÌ 
¥ÀPÀÌzÀ eÉÆÃr ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ ªÀUÀðªÁVgÀÄªÀAvÉ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß eÉÆÃr¹.

¤ÃªÀÅ EzÀ£ÀÄß MAzÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ jÃwAiÀÄ°è eÉÆÃr¸À§ºÀÄzÉÃ? ¸ÁzsÀå«®è¢zÀÝgÉ, KPÉ JAzÀÄ CzÀ£ÀÄß 
«ªÀj¸À§°ègÁ?

¤ÃªÀÅ EzÀ£ÀÄß 1 jAzÀ 32gÀ ªÀgÉV£À ¸ÀASÉåUÀ½UÉ (¥ÀÅ£ÀgÁªÀwð¸ÀzÉÃ) C£Àé¬Ä¸ÀÄªÀAvÉ F ¨Áj 
ªÀÈvÁÛPÁgÀzÀ°ègÀÄªÀAvÉ J¯Áè ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß eÉÆÃr¸À§ºÀÄzÉÃ?

MUÀn£À ¸ÀªÀÄAiÀÄ!

eÉÆÃr ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ!
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WÁvÁAPÀUÀ¼À Dl2

2.1 WÁvÀUÀ¼À DlªÀ£ÀÄß C£ÀÄ¨sÀ«¸ÀÄªÀÅzÀÄ 

MAzÀÄ C¸ÁzsÀåªÁzÀ ¸ÁºÀ¸À !

JµÀÄÖ ¸ÁzsÀåªÉÇ, CµÀÄÖ zÉÆqÀØzÁzÀ PÁUÀzÀzÀ ºÁ¼ÉAiÀÄ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î. CzÀ£ÀÄß MªÉÄä ªÀÄqÀa. CzÀ£ÀÄß 

ªÀÄvÉÛ ªÀÄvÉÛ ªÀÄqÀa.

 	MAzÀgÀ ªÉÄÃ¯É MAzÀgÀAvÉ JµÀÄÖ ¨Áj ªÀÄqÀZÀ§ºÀÄzÀÄ? 

	 J¸ÀÄÛ ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ£É “MAzÀÄ PÁUÀzÀzÀ ºÁ¼ÉAiÀÄ£ÀÄß 7QÌAvÀ ºÉZÀÄÑ ¨Áj ªÀÄqÀZÀ®Ä ¸ÁzsÀå«®è JAzÀÄ 

PÉÃ½zÉÝÃ£É”

gÁQì ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ¼É “£ÁªÀÅ ªÀÈvÀÛ ¥ÀwæPÉ CxÀªÁ nµÀÄå¥ÉÃ¥Àgï jÃwAiÀÄ PÁUÀzÀªÀ£ÀÄß §¼À¹zÀgÉ ºÉÃUÉ?”

««zsÀ jÃwAiÀÄ PÁUÀzÀUÀ¼ÉÆA¢UÉ ¥ÀæAiÀÄwß¹ ªÀÄvÀÄÛ K£ÁUÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÉÆÃr.

MAzÀÄ ªÉÃ¼É MAzÀÄ PÁUÀzÀªÀ£ÀÄß 
46 ¨Áj ªÀÄqÀazÀgÉ CzÀÄ 
ZÀAzÀæ£À£ÀÄß vÀ®Ä¥ÀÅªÀµÀÄÖ 
zÉÆqÀØzÁVgÀÄvÀÛzÉ !

K£ÀÄ! CzÀÄ ºÀÄZÀÄÑvÀ£À! 
PÉÃªÀ® 46 ¨Áj? ¤Ã£ÀÄ 
46gÀ ªÀÄÄAzÉ §gÀÄªÀ 
ºÀ®ªÁgÀÄ ¸ÉÆ£ÉßUÀ¼À£ÀÄß 
¤®ðQë¹gÀ§ºÀÄzÀÄ. 

¸Àj ¤ÃªÉÃ 
EzÀ£ÀÄß KPÉ PÀAqÀÄ 
»rAiÀÄ¨ÁgÀzÀÄ?

 	¤ªÀÄVµÀÖ §AzÀµÀÄÖ ̧ Áj PÁUÀzÀzÀ ºÁ¼ÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄqÀZÀ§ºÀÄzÀÄ JA¢lÄÖPÉÆ¼ÉÆîÃt. 30 ̧ Áj ªÀÄqÀazÀgÉ 
CzÀgÀ zÀ¥Àà JµÁÖUÀ§ºÀÄzÀÄ? H»¹. 

MAzÀÄ ªÉÃ¼É PÁUÀzÀzÀ zÀ¥Àà 0.001 cm JAzÀÄ ¨sÁ«¹zÀgÉ, CzÀgÀ zÀ¥Àà 46 ¨Áj ªÀÄqÀazÀ ªÉÄÃ¯É 
J¶ÖgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ PÀAqÀÄ»rAiÉÆÃt.
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 	PÉ¼ÀV£À PÉÆÃµÀÖPÀªÀÅ PÁUÀzÀzÀ ¥Àæw ªÀÄrPÉAiÀÄ £ÀAvÀgÀzÀ zÀ¥ÀàªÀ£ÀÄß ¥ÀnÖ ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. ¥Àæw ªÀÄrPÉAiÀÄ®Äè 
CzÀgÀ UÁvÀæ zÀÄ¥ÀàmÁÖUÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.

ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà

1 0.002 cm 7 0.128 cm 13 8.192 cm

2 0.004 cm 8 0.256 cm 14 16.384 cm

3 0.008 cm 9 0.512 cm 15 32.768 cm

4 0.016 cm 10 1.024 cm 16 65.536 cm

5 0.032 cm 11 2.048 cm 17 ≈ 131 cm

6 0.064 cm 12 4.096 cm

(“≈”  aºÉßAiÀÄ£ÀÄß ¸Àj¸ÀÄªÀiÁgÀÄ (CAzÁdÄ) JAzÀÄ ¸ÀÆa¸À®Ä §¼À¸ÀÄvÉÛÃªÉ.) 10 ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ 
zÀ¥ÀàªÀÅ 1 cm VAvÀ ¸Àé®à ºÉZÁÑVgÀÄvÀÛzÉ (1.024 cm).

17 ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 131 cm (4 CrUÀ½VAvÀ ¸Àé®à ºÉZÀÄÑ). 	   

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ	 FUÀ 30 ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ, 45 ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ PÁUÀzÀzÀ zÀ¥Àà JµÁÖUÀÄvÀÛzÉ? 

H»¹. 	                 

	 PÉ¼ÀV£À PÉÆÃµÀÖPÀªÀ£ÀÄß ¨sÀwð ªÀiÁr. 

ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà

18 ≈ 262 cm 21 24

19 ≈ 524 cm 22 25

20 ≈ 10.4 cm 23 26

26 ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 670 m. zÀÄ¨ÉÊ£À°ègÀÄªÀ dUÀwÛ£À Cw JvÀÛgÀzÀ PÀlÖqÀ §Äeïð  

    R°Ã¥sÀzÀ JvÀÛgÀªÀÅ 830 m.

ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà

27 ≈ 1.3 km 29

28 30

		  30 ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ PÁUÀzÀzÀ zÀ¥ÀàªÀÅ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 10.7 km.  
		  EzÀÄ «ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀÄ ºÁgÀÄªÀ ̧ ÁªÀiÁ£Àå JvÀÛgÀPÉÌ ̧ ÀªÀÄ. C£ÉéÃµÀuÉAiÀÄ  
		  ¥ÀæPÁgÀ ¸ÁUÀgÀUÀ¼À°è CvÀåAvÀ D¼ÀªÁzÀ ¸ÀÜ¼À ªÀÄjAiÀiÁ£À læAZï.  
		  EzÀgÀ D¼À 11 km DVzÉ. 
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ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà

31 36 41
32 37 42
33 38 43
34 39 44
35 40 45

PÉÃªÀ® 46 ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ 7,00,000 km VAvÀ ºÉZÀÄÑ J£ÀÄßªÀ CA±ÀªÀ£ÀÄß fÃtÂð¹PÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ 
PÀµÀÖªÁUÀ§ºÀÄzÀÄ. EzÀÄ UÀÄuÁPÁgÀzÀ ¨É¼ÀªÀtÂUÉAiÀÄ ¸ÁªÀÄxÀåð, EzÀ£ÀÄß WÁwÃAiÀÄ ¨É¼ÀªÀtÂUÉ JAzÀÄ 
PÀgÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 

£ÁªÀÅ ¨É¼ÀªÀtÂUÉAiÀÄ «±ÉèÃµÀuÉ ªÀiÁrzÁUÀ ¥Àæw ªÀÄrPÉAiÀÄ £ÀAvÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ ¢éUÀÄtUÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ JAzÀÄ 
w½AiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

ªÀÄrPÉ 4 0.016 cm

ªÀÄrPÉ 5 0.032 cm

ªÀÄrPÉ 9 0.512 cm

ªÀÄrPÉ 10 1.024 cm
 

ªÀÄrPÉ 4 0.016 cm

ªÀÄrPÉ 6 0.064 cm

JgÀqÀÄ ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ zÀ¥ÀàzÀ°è£À §zÀ¯ÁªÀuÉAiÀÄ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹ CzÀÄ JµÀÄÖ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ?

3 ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ JAlgÀµÁÖUÀÄvÀÛzÉ (= 2 × 2 × 2). 
EzÀÄ ¤dªÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¹. ºÁUÉAiÉÄÃ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ºÀAvÀ¢AzÀ 
10 ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ 1024 gÀµÁÖUÀÄvÀÛzÉ. (= 2£ÀÄß 10 ¸Áj 
UÀÄtÂ¹zÁUÀ) PÉ¼ÀV£À PÉÆÃµÀÖPÀzÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ.

ªÀÄrPÉ zÀ¥Àà (EµÀÄÖ) JµÀÄÖ ¥ÀlÄÖ ºÉZÁÑVzÉ

0 jAzÀ 10 1.024 cm – 0.001 cm
= 1.023 cm

1.024 ÷ 0.001  
= 1024

10 jAzÀ 20 10.485 m – 1.024 cm 
  ≈ 10.474 m

10.485 m ÷ 1.024 cm
= 1024

20 jAzÀ 30 10.737 km – 10.485 m
≈ 10.726 km

10.737 km ÷ 10.485 m
= 1024

30 jAzÀ 40 10995 km – 10.737 km
 ≈ 10984.2 km

10995 km ÷ 10.737 km  
= 1024
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2.2 WÁwÃAiÀÄ ¸ÀAPÉÃvÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ  
PÁUÀzÀzÀ DgÀA©üPÀ zÀ¥ÀàªÀÅ 0.001 cm. MªÉÄä ªÀÄqÀazÁUÀ CzÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ 0.001 cm × 2 = 0.002 cm 
D¬ÄvÀÄ. 

JgÀqÀÄ ¸Áj ªÀÄqÀazÁUÀ CzÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ 0.001 cm × 2 × 2 = 0.004 cm CxÀªÁ 0.001 cm × 22 = 
0.004 cm D¬ÄvÀÄ.

ªÀÄÆgÀÄ ¨Áj ªÀÄqÀazÁUÀ CzÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ 0.001 cm × 2 × 2 × 2 = 0.008 cm CxÀªÁ 0.001 cm × 
23 = 0.008 cm D¬ÄvÀÄ.

£Á®ÄÌ ¨Áj ªÀÄqÀazÁUÀ CzÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ 0.001 cm × 2 × 2 × 2 × 2 = 0.0016 cm CxÀªÁ 0.001 cm 
× 24 = 0.016 cm D¬ÄvÀÄ.

EzÉÃ jÃw PÁUÀzÀªÀ£ÀÄß K¼ÀÄ ¸Áj ªÀÄqÀazÁUÀ CzÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ 0.001 cm × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 
= 0.128 cm CxÀªÁ 0.001 cm × 27 = 0.128 cm DUÀÄvÀÛzÉ.

ªÀUÀð ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß n2  JAzÀÆ ªÀÄvÀÄÛ WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß n3  JAzÀÄ ªÀåPÀÛ¥Àr¸ÀÄªÀÅzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ.   

n × n = n² (n £À ªÀUÀð CxÀªÁ ‘n’ £À WÁvÀªÀ£ÀÄß 2PÉÌ Kj¸À¯ÁVzÉ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ)

n × n × n = n3  (‘n’ PÀÆå¨ï CxÀªÁ ‘n’ £ÀÄß 3gÀ WÁvÀPÉÌ Kj¸À¯ÁVzÉ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ) 

n × n × n × n = n4   (n £ÀÄß 4gÀ WÁvÀPÉÌ Kj¸À¯ÁVzÉ CxÀªÁ ‘n’ £À WÁvÀ 4 JAzÀÄ NzÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ)

n × n × n × n × n × n × n = n7  (n £ÀÄß 7gÀ WÁvÀPÉÌ Kj¸À¯ÁVzÉ CxÀªÁ ‘n’ £À WÁvÀ 7 J£ÀÄßvÉÛÃªÉ) 

ªÀÄvÀÄÛ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV ‘n’ £ÀÄß ‘a’  ¨Áj UÀÄtÂ¹zÁUÀ na JAzÀÄ £ÀªÀÄÆ¢¸ÀÄvÉÛÃªÉ.   

54 = 5  ×5 × 5 × 5 = 625

54  gÀ°è 5£ÀÄß 4gÀ WÁvÀPÉÌ 
Kj¸À¯ÁVzÉ CxÀªÁ 5gÀ 
WÁvÀ 4 CxÀªÁ 5gÀ £Á®Ì£ÉÃ 
WÁvÀ JAzÀÄ NzÀ§ºÀÄzÀÄ.

54  J£ÀÄßªÀÅzÀÄ  625 gÀ WÁvÁAPÀ gÀÆ¥À. E°è 4 JA§ÄzÀÄ WÁvÁAPÀ/ 

WÁvÀ ªÀÄvÀÄÛ 5 J£ÀÄßªÀÅzÀÄ DzsÁgÀ. 5n gÀÆ¥ÀzÀ WÁvÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß 5 gÀ 

WÁvÀUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ: 51, 52, 53, 54,  EvÁå¢. 

2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 = 210 = 1024  F »AzÉ 
£ÀªÀÄUÉ zÉÆgÉvÀ 1024 £É£À¦zÉAiÉÄÃ? C°è ¥Àæw 10 ªÀÄrPÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ zÀ¥ÀàªÀÅ 1024 ¥ÀlÄÖ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ 
JAzÀxÀð.

 	AiÀiÁªÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÄ MAzÀÄ PÁUÀzÀzÀ ºÁ¼ÉAiÀÄ£ÀÄß 10 ¨Áj ªÀÄqÀazÀ £ÀAvÀgÀ CzÀgÀ zÀ¥ÀàªÀ£ÀÄß 

«ªÀj¸ÀÄvÀÛzÉ? DgÀA©üPÀ zÀ¥ÀàªÀ£ÀÄß ‘v’ ¤AzÀ ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

 (i)	 10v	 (ii) 10 + v	 (iii) 2 × 10 × v
(iv)	 210	 (v) 210v	 (vi) 102v

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



2525

WÁwÃAiÀÄ ¸ÀAPÉÃvÀzÀ PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ: 

4 × 4 × 4 = 43 = 64.

(– 4) × (– 4) × (– 4) = (– 4)3  =  – 64.

CzÉÃ jÃw, a × a × a × b × b AiÀÄ£ÀÄß a3 b2 
JAzÀÄ ªÀåPÀÛ¥Àr¸À§ºÀÄzÀÄ (a PÀÆå¨ï b ¸ÉÌöÊgï CxÀªÁ a gÀ WÁvÀ 

3, b  gÀ WÁvÀ 2 JAzÀÄ NzÀ§ºÀÄzÀÄ)  ‘

a × a × b × b × b × b AiÀÄ£ÀÄß a2 b4  ( a ¸ÉÌöÊgï b lÄ zÀ ¥ÀªÀgï 4 CxÀªÁ a AiÀÄ WÁvÀ 2, b  AiÀÄ WÁvÀ 

4 JAzÀÄ NzÀ§ºÀÄzÀÄ) 

£É£À¦r:  4 + 4 + 4 = 3 × 4 = 12, 

	 DzÀgÉ, 4 × 4 × 4 = 43 = 64.

	32400 £ÀÄß CzÀgÀ C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV ªÀåPÀÛ¥Àr¹ 
ªÀÄvÀÄÛ C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è 

ªÀåPÀÛ¥Àr¹.

	 32400 = 2 × 2 × 2 × 2 × 5 × 5 × 3 × 3 × 3 × 3.

	 WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è ªÀåPÀÛ¥Àr¹zÁUÀ »ÃVgÀÄvÀÛzÉ 32400 = 24 × 52 × 34  

 	(– 1)5  JAzÀgÉÃ£ÀÄ? EzÀÄ zsÀ£ÁvÀäPÀªÉÃ CxÀªÁ IÄuÁvÀäPÀªÉÃ?  

(– 1)56   
K£ÁUÀÄvÀÛzÉ?                   

02, 05  JAzÀgÉÃ£ÀÄ?  
0n  JAzÀgÉÃ£ÀÄ? 

 	(– 2)4 = 16 EzÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹.   

 	PÀAqÀÄ»r¬Äj

1.	 PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è ªÀåPÀÛ¥Àr¹. 

(i)	 6 × 6 × 6 × 6	 (ii)	 y × y	

	 (iii)	 b × b × b × b	 (iv)	 5 × 5 × 7 × 7 × 7

	 (v)	 2 × 2 × a × a	 (vi)	 a × a × a × c × c × c × c × d

2. 	 PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À C«¨sÁdå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À WÁvÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV WÁwÃAiÀÄ gÀÆ¥ÀzÀ°è 
ªÀåPÀÛ¥Àr¹. 

	 (i) 648      (ii) 405      (iii) 540      (iv) 3600

3.	 PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ ¸ÀASÁåvÀäPÀ ¨É¯É (ªÀiË®å)AiÀÄ£ÀÄß §gÉ¬Äj.

(i) 2 × 103			  (ii) 72 × 23	

(iii)  3 × 44		  (iv) (– 3)2 × (– 5)2	

(v) 32 × 104	 	 (vi)  (– 2)5 × (– 10)6

324002

162002

81002

40502

20255

4055

813

273

93

33
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ºÉÆ¼ÉAiÀÄÄªÀ PÀ®ÄèUÀ¼ÀÄ .... 
	PÀÄvÀÆºÀ® ©A©¸ÀÄªÀ PÀtÄÚUÀ¼À ªÀÄÆªÀgÀÄ ºÉtÄÚªÀÄPÀÌ¼ÀÄ, 
¥ÀæwAiÉÆ§âgÀÆ gÁd¤AzÀ §ºÀÄªÀiÁ£ÀªÁV ªÀÄÆgÀÄ §ÄnÖUÀ¼À£ÀÄß 
¥ÀqÉzÀgÀÄ. ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ §ÄnÖAiÀÄ°è ªÀÄÆgÀÄ ¨É½îAiÀÄ QÃ°UÀ½ªÉ. 
¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ QÃ°¬ÄAzÀ ªÀÄÆgÀÄ zÉÆqÀØ PÉÆoÀrUÀ¼ÀÄ ¸ÀÄ®¨sÀªÁV 
vÉgÉAiÀÄ®àqÀÄvÀÛzÉ. ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ PÉÆoÀrAiÀÄ°è ªÉÄÃdÄUÀ½ªÉ- MAzÀÄ, 
JgÀqÀÄ, ªÀÄÆgÀÄ, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ªÉÄÃf£À ªÉÄÃ¯É ªÀÄÆgÀÄ ºÉÆ¼ÉAiÀÄÄªÀ 
£ÉPÉèÃ¸ïUÀ½ªÉ. ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ £ÉPÉèÃ¸ï£À°è ºÉÆ¼ÉAiÀÄÄªÀ ªÀÄÆgÀÄ ªÀdæzÀ 
PÀ®ÄèUÀ½ªÉ. F ºÉÆ¼ÉAiÀÄÄªÀ PÀ®ÄèUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃªÀÅ JtÂ¸À§ºÀÄzÉÃ? 
¸ÀÄ½ºÀÄ: §ÄnÖUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÉÆoÀrUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

	 MmÁÖgÉAiÀiÁV C°è JµÀÄÖ PÉÆoÀrUÀ½zÀÝªÀÅ?

¤ÃrgÀÄªÀ ªÀiÁ»wAiÀÄ£ÀÄß PÉ¼ÀUÉ vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ zÀÈ²åÃPÀj¸À§ºÀÄzÀÄ. 
gÁd

ºÉtÄÚ ªÀÄPÀÌ¼ÀÄ 

§ÄnÖUÀ¼ÀÄ

QÃ°UÀ¼ÀÄ

PÉÆoÀrUÀ¼ÀÄ

ªÉÄÃ°£À avÀæªÀ£ÀÄß CªÀ¯ÉÆÃQ¹zÁUÀ PÉÆoÀrUÀ¼À ̧ ÀASÉå 34 JAzÀÄ PÀAqÀÄ§gÀÄvÀÛzÉ. 3£ÀÄß ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðvÀªÁV 
UÀÄtÂ¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ ¯ÉPÀÌ ºÁPÀ§ºÀÄzÀÄ. 

3 × 3 = 9.
9 × 3 = 27.

27 × 3 = 81.
81 × 3 = 243.

	 MmÁÖgÉAiÀiÁV JµÀÄÖ ªÀdæzÀ PÀ®ÄèUÀ½zÀÝªÀÅ? ªÉÄÃ°£À UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß §¼À¹ PÉÃªÀ® MAzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ 

MAzÀÄ UÀÄuÁPÁgÀ¢AzÀ £ÁªÀÅ ªÀdæzÀ PÀ®ÄèUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? 

ªÀdæzÀ PÀ®ÄèUÀ¼À ¸ÀASÉå: 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3 = 37      

3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3

34 33

37 = (3 × 3 × 3 × 3) × (3 × 3 × 3) JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 34  gÀ ¨É¯É ªÀÄvÀÄÛ 33 gÀ ¨É¯ÉAiÀÄ£ÀÄß 

¥ÀævÉåÃPÀªÁV PÀAqÀÄ»rzÀÄ, CªÀÅUÀ¼À ¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß  (33= 27), (34 = 81) UÀÄtÂ¹zÁUÀ 37  gÀ ¨É¯É zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.

 	 =  34 × 33

                                                                   	 =  81 × 27 
	 =  2187
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 	37 £ÀÄß 32 × 35 JAzÀÆ ¸ÀºÀ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. KPÉÉ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ PÁgÀt ¤ÃqÀ§°ègÁ? MAzÉÃ CPÀëgÀ-

¸ÀASÉå ºÉÆA¢gÀÄªÀ WÁvÁAPÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞUÀ½UÉ EzÀ£ÀÄß ¸ÀÄ®¨sÀªÁV «¸ÀÛj¸À§ºÀÄzÀÄ.

	p4 × p6  gÀ UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß WÁvÁAPÀ (WÁwÃAiÀÄ) gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.  

	 p4 × p6 = (p × p × p × p) × (p × p × p × p × p × p) = p10.  

	 EzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ »ÃUÉ ¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀj¸À§ºÀÄzÀÄ - 

	 na × nb = na+b,  a ªÀÄvÀÄÛ b UÀ¼ÀÄ JtÂPÉAiÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ

 	F CªÀ¯ÉÆÃPÀ£À¢AzÀ PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¯ÉPÀÌ ºÁQ.

(i) 29	 (ii) 57	 (iii) 46  				          

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ46  £ÀÄß F JgÀqÀÄ «zsÁ£ÀUÀ¼À°è ªÀiË®åªÀiÁ¥À£À ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. 

(4 × 4 × 4) × (4 × 4 × 4)  = 43 × 43

                                 = 64 × 64 
                                = 4096.
43 × 43  JA§ÄzÀÄ  43 gÀ ªÀUÀðªÁVzÉ. CAzÀgÉ,   
43 × 43 £ÀÄß (43)

2  
JAzÀÆ ̧ ÀºÀ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

(4 × 4) × (4 × 4) × (4 × 4) = 42 × 42 × 42

                                 = 16 × 16 × 16 
                                 = 4096.
42 × 42 × 42  EzÀÄ  42  gÀ WÀ£À CAzÀgÉ,

42 × 42 × 42 £ÀÄß (42)
3 
JAzÀÆ ¸ÀºÀ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

EzÉÃ jÃw, 74 = (7 × 7) × (7 × 7) = 72 × 72 = (72)
2
, ªÀÄvÀÄÛ

210 	 = (2 × 2) × (2 × 2) × (2 × 2) × (2 × 2) × (2 × 2) 

      	= (22) × (22) × (22) × (22) × (22) 

      	= (22)
5
.

	 2
10

 AiÀÄÄ (25)
2
 PÉÌ ¸ÀªÀÄªÉÃ? CzÀ£ÀÄß UÀÄt®§ÞªÁV §gÉ¬Äj.

2
10

 = (2 × 2 × 2 × 2 × 2) × (2 × 2 × 2 × 2 × 2)

       = (25) × (25)

       = (25)2.

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, (na)
b
 = (nb)

a = n
a × b

=n
ab

, E°è a ªÀÄvÀÄÛ b UÀ¼ÀÄ JtÂPÉ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ. 

	PÉ¼ÀV£À WÁvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀ¤µÀÖ JgÀqÀÄ «©ü£Àß jÃwAiÀÄ°è WÁvÀzÀ WÁvÀªÁV §gÉ¬Äj.

(i) 86      (ii) 715      (iii) 914      (iv) 58
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ªÀiÁAiÀiÁ PÉÆ¼À  
 	MAzÀÄ ̧ ÀÄAzÀgÀªÁzÀ ªÀiÁAwæPÀ PÉÆ¼ÀzÀ ªÀÄzsÀåzÀ°è 
MAzÀÄ ºÉÆ¼ÉAiÀÄÄªÀ UÀÄ¯Á© PÀªÀÄ®«zÉ. F 
PÉÆ¼ÀzÀ°è ¥Àæw¢£À PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉå 
¢éUÀÄtUÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ. 30 ¢£ÀUÀ¼À £ÀAvÀgÀ PÉÆ¼ÀªÀÅ 
¸ÀA¥ÀÇtðªÁV PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ½AzÀ 
DªÀÈvÀUÉÆArzÉ. AiÀiÁªÀ ¢£À PÉÆ¼ÀªÀÅ PÀªÀÄ®zÀ 
ºÀÆªÀÅUÀ½AzÀ CzsÀð vÀÄA©vÀÄÛ?

30£ÉÃ ¢£À PÉÆ¼ÀªÀÅ PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ½AzÀ 
¸ÀA¥ÀÇtðªÁV DªÀÈvÀªÁVzÀÝgÉ, 29 £ÉÃ ¢£À PÉÆ¼ÀzÀ JµÀÄÖ ̈ sÁUÀ PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ½AzÀ DªÀj¹PÉÆArvÀÄÛ?

PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉå ¥Àæw¢£À ¢éUÀÄtUÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀjAzÀ 29£ÉÃ ¢£À PÉÆ¼ÀzÀ CzsÀð ¨sÁUÀ PÀªÀÄ®zÀ 
ºÀÆªÀÅUÀ½AzÀ DªÀj¹PÉÆArgÀÄvÀÛzÉ. 

	 F PÉ¼ÀV£À ¸ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À°è PÉÆ¼ÀzÀ°è PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß WÁwÃAiÀÄ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj. 

(i) PÉÆ¼ÀªÀÅ ¸ÀA¥ÀÇtðªÁV PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ½AzÀ DªÀÈvÀªÁVzÁÝUÀ (ii) PÉÆ¼ÀzÀ CzsÀð ¨sÁUÀªÀÅ 

PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ½AzÀ DªÀÈvÀÛªÁVzÁÝUÀ

 	EzÉÃ jÃwAiÀÄ E£ÉÆßAzÀÄ PÉÆ¼ÀzÀ°è ¥Àæw¢£À PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉå ªÀÄÆgÀÄ ¥ÀlÄÖ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ. 
JgÀqÀÆ PÉÆ¼ÀUÀ¼À°è ºÀÆªÀÅUÀ½®èzÀ ¸ÀAzÀ¨sÀðzÀ°è zÀªÀÄAiÀÄAwAiÀÄÄ ºÀÆªÀÅ ¢éUÀÄtUÉÆ¼ÀÄîªÀ PÉÆ¼ÀzÀ°è 
MAzÀÄ PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀ£ÀÄß ElÖ¼ÀÄ. 4 ¢£ÀUÀ¼À £ÀAvÀgÀ CªÀ¼ÀÄ C°èAzÀ J¯Áè ºÀÆªÀÅUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ, 
ºÀÆªÀÅ ªÀÄÆgÀÄ ¥ÀlÄÖ ºÉZÁÑUÀÄªÀ PÉÆ¼ÀzÀ°è ElÖ¼ÀÄ. 4 ¢£ÀUÀ¼À £ÀAvÀgÀ F PÉÆ¼ÀzÀ°è JµÀÄÖ PÀªÀÄ®zÀ 
ºÀÆªÀÅUÀ½gÀÄvÀÛªÉ?

ªÉÆzÀ® 4 ¢£ÀUÀ¼À £ÀAvÀgÀ, PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 1 × 2 × 2 × 2 × 2 = 24. 

ªÀÄÄA¢£À 4 ¢£ÀUÀ¼À £ÀAvÀgÀ, PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 24 × 3 × 3 × 3 × 3 = 24 × 34

 	 MAzÀÄ ªÉÃ¼É zÀªÀÄAiÀÄAwAiÀÄÄ ºÀÆªÀÅUÀ¼À£ÀÄß PÉÆ¼ÀUÀ¼À°è Ej¹zÀ PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß §zÀ¯Á¬Ä¹zÀÝgÉ 

K£ÁUÀÄwÛvÀÄÛ? JµÀÄÖ PÀªÀÄ®zÀ ºÀÆªÀÅUÀ¼ÀÄ EgÀÄwÛzÀÝªÀÅ?

1 × 34 × 24 = (3 × 3 × 3 × 3) × (2 × 2 × 2 × 2).

 	 F UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß mn  
WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è ªÀåPÀÛ¥Àr¸À§ºÀÄzÉÃ? E°è m ªÀÄvÀÄÛ n UÀ¼ÀÄ PÉ®ªÀÅ JtÂPÉ 

¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ.

¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄgÀÄ UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀjAzÀ  = (3 × 2) × (3 × 2) × (3 × 2) × (3 × 2)

	                             		           = (3 × 2)4 = 64. 

¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥ÀzÀ°è ma × na = (mn)a,  E°è ‘a’ MAzÀÄ JtÂPÉ ¸ÀASÉå. 

F CªÀ¯ÉÆÃPÀ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ  25 × 55  ¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

	 104

54   £ÀÄß ¸ÀAPÉëÃ¦¹. WÁvÁAPÀ (WÁwÃAiÀÄ) gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj. 

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV  ma

na  = (mn )
a

 JAzÀÄ £ÁªÀÅ vÉÆÃj¸À§ºÀÄzÀÄ. 
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JµÀÄÖ ¸ÀAAiÉÆÃd£ÉUÀ¼ÀÄ?

 	J¸ÀÄÛ 4 eÉÆvÉ GqÀÄ¥ÀÅUÀ¼ÀÄ (qÉæ¸ïUÀ¼ÀÄ) ªÀÄvÀÄÛ 3 mÉÆÃ¦UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÁÝ£É. JµÀÄÖ «©ü£Àß jÃwUÀ¼À°è 
J¸ÀÄÛ GqÀÄ¥ÀÅUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ mÉÆÃ¦UÀ¼À£ÀÄß zsÀj¸À§ºÀÄzÀÄ?

¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ mÉÆÃ¦UÉ, CªÀ£ÀÄ 4 GqÀÄ¥ÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÀ£ÁßzÀgÀÆ DAiÉÄÌ ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. DzÀÝjAzÀ 

3 mÉÆÃ¦UÀ½UÉ, 4 + 4 + 4 = 4 × 3 = 12 DAiÉÄÌUÀ¼ÀÄ ¸ÁzsÀå. £ÁªÀÅ CzÀ£ÀÄß »ÃUÀÆ £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ. ¥Àæw 
GqÀÄ¥ÀÅUÉ J¸ÀÄÛ 3 mÉÆÃ¦UÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÀ£ÁßzÀgÀÆ DAiÉÄÌ ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. DzÀÝjAzÀ 4 GqÀÄ¥ÀÅUÀ½UÉ  

3 + 3 + 3 + 3 = 3 × 4 = 12  ¸ÀAAiÉÆÃd£ÉUÀ¼ÀÄ ¸ÁzsÀå.

	 gÁQìAiÀÄÄ 7 eÉÆvÉ GqÀÄ¥ÀÅUÀ¼ÀÄ, 2 mÉÆÃ¦UÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 3 eÉÆvÉ ±ÀÆUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÁÝ¼É. gÁQì 
EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß JµÀÄÖ «©ü£Àß jÃwAiÀÄ°è zsÀj¸À§ºÀÄzÀÄ?

(¸ÀÄ½ºÀÄ: ªÉÄÃ°£ÀAvÉ avÀæªÀ£ÀÄß gÀa¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹.) 

 	J¸ÀÄÛ ªÀÄvÀÄÛ gÁQì vÀªÀÄä ªÀÄÄvÀÛdÓ (¥ÀÇ«ðPÀgÀÄ) ¸ÀÄgÀQëvÀªÁV ¸ÀAUÀæ»¹zÀÝ ºÀ¼ÉAiÀÄ 
CAZÉ aÃnUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ £ÁtåUÀ¼À PÀ¥ÁlÄ (¥ÉnÖUÉ) PÀAqÀÄPÉÆAqÀgÀÄ. CzÀÄ 5 CAQAiÀÄ 
¥Á¸ïªÀqïð¤AzÀ ¨sÀzÀæ¥Àr¸À¯ÁVvÀÄÛ. AiÀiÁjUÀÆ ¥Á¸ïªÀqïð w½¢gÀzÀ (UÉÆwÛgÀzÀ) 
PÁgÀt, CzÀÄ vÉgÉAiÀÄÄªÀªÀgÉUÀÆ «©ü£Àß ¥Á¸ïªÀqïðUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀæAiÀÄwß¸ÀzÉ ¨ÉÃgÉ zÁj 
EgÀ°®è. CªÀgÀ zÀÄgÁzÀÈµÀÖPÉÌ PÉÆ£ÉAiÀÄ ¥Á¸ïªÀqïð C£ÀÄß ¥ÀæAiÀÄwß¹zÀ £ÀAvÀgÀªÉÃ 
PÀ¥ÁlÄ (¯ÁPï) vÉgÉ¬ÄvÀÄ. CµÉÆÖwÛUÉ CªÀgÀÄ J¯Áè ¸ÀA¨sÀªÀ¤ÃAiÀÄ ¸ÀAAiÉÆÃd£ÉUÀ¼À£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¹zÀÝgÀÄ. CªÀgÀÄ JµÀÄÖ ¥Á¸ïªÀqïðUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ ¥ÀæAiÀÄwß¹zÀÝgÀÄ.

¤ªÀÄUÉ MAzÀÄ ̧ ÀªÀÄ¸ÉåUÉ ¥ÀjºÁgÀ zÉÆgÀPÀ¢zÀÝgÉ, ¤ÃªÀÅ ¥ÀjºÀj¸À§ºÀÄzÁzÀ ̧ ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ 
¸ÀgÀ¼À DªÀÈwÛAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ »rAiÀÄ®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹. F vÀAvÀæªÀÅ C£ÉÃPÀ ¨Áj ¤ªÀÄä £ÉgÀ«UÉ 
§gÀ§ºÀÄzÀÄ.

5 - CAQAiÀÄ ¯ÁPï §zÀ°UÉ, £ÁªÀÅ 2 - CAQAiÀÄ ¯ÁPï C£ÀÄß ºÉÆA¢zÉÝÃªÉ JA¢lÄÖPÉÆ¼ÉÆîÃt 
ªÀÄvÀÄÛ JµÀÄÖ ¥Á¸ïªÀqïðUÀ¼ÀÄ ¸ÁzsÀå JAzÀÄ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¸ÉÆÃt.

ªÉÆzÀ® CAQUÉ 10 DAiÉÄÌUÀ½ªÉ (0 ¬ÄAzÀ 9). EªÀÅUÀ¼À°è ¥ÀæwAiÉÆAzÀPÀÆÌ, JgÀqÀ£ÉÃ CAQUÉ 10 
DAiÉÄÌUÀ½ªÉ (0 ªÉÆzÀ® CAQAiÀiÁzÀgÉ 01, 02, 03, 04, ............... 09 ¸ÁzsÀå). DzÀÄzÀjAzÀ 2 - CAQAiÀÄ 

¯ÁPï£À MlÄÖ ¸ÀAAiÉÆÃd£ÉUÀ¼À (DAiÉÄÌ) ¸ÀASÉå 10 × 10 = 100. 
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FUÀ, £ÀªÀÄä §½ 3 - CAQAiÀÄ ¯ÁPï EzÉ JA¢lÄÖPÉÆ¼ÉÆîÃt. »A¢£À 100 (2 CAQAiÀÄ) 
¥Á¸ïªÀqïðUÀ½UÉ ¥ÀæwAiÉÆAzÀPÀÆÌ 3£ÉÃ CAQUÉ 10 DAiÉÄÌUÀ½ªÉ. DzÀÄzÀjAzÀ 3 - CAQAiÀÄ ¯ÁPïUÉ 100 × 
10 = 1000 ¸ÀAAiÉÆÃd£É (DAiÉÄÌ)UÀ½ªÉ. ¤ÃªÀÅ CªÉ®èªÀ£ÀÆß »ÃUÉ ¥ÀnÖ ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ: 000, 001, 002 

- - - - - - - -  997, 998, 999. 
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5 - CAQAiÀÄ JµÀÄÖ ¥Á¸ïªÀqïðUÀ¼ÀÄ ¸ÁzsÀå?

Nºï E®è! EzÀ£ÀÄß 
C£ï¯ÁPï ªÀiÁqÀ®Ä 
¥ÀæAiÀÄwß¸ÀÄvÁÛ, §ºÀÄ±ÀB 
£À£Àß ErÃ gÀeÉAiÀÄÄ 

PÀ¼ÉzÀÄ ºÉÆÃUÀ§ºÀÄzÀÄ!!

¥Àæw CAQUÉ 10 DAiÉÄÌUÀ½ªÉ. ºÁUÁV 5 - 

CAQAiÀÄ ¯ÁPïUÉ EgÀÄªÀÅzÀÄ: 10 × 10 × 10 × 
10 × 10 = 105 = 1,00,000  ¥Á¸ïªÀqïðUÀ¼ÀÄ.  
EzÀÄ 99,999 gÀªÀgÉUÉ J¯Áè 5 - CAQUÀ¼À 

¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÀAvÉ EzÉ. CAzÀgÉ, 
00000, 00001, 00002, …00010, 00011, 
…, 00100, 00101, …, 00999, …, 30456,  
…, 99998, 99999.  

J¸ÀÄÛ ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ£É, “ªÀÄÄA¢£À ¸Áj £Á£ÀÄ A ¬ÄAzÀ Z CPÀëgÀUÀ½gÀÄªÀ  

6 ¸ÁèmïUÀ¼À ¯ÁPï C£ÀÄß RjÃ¢¸ÀÄvÉÛÃ£É. CzÀÄ ¸ÀÄgÀQëvÀ JAzÀÄ £À£ÀUÀ¤¸ÀÄvÀÛzÉ.”

 	 CAvÀºÀ ¯ÁPïUÉ JµÀÄÖ ¥Á¸ïªÀqïðUÀ¼ÀÄ ¸ÁzsÀå?

	««zsÀ ¸À¤ßªÉÃ±ÀUÀ¼À°è JµÀÄÖ ¸ÀAAiÉÆÃd£É (DAiÉÄÌ)UÀ¼ÀÄ ¸ÁzsÀå JAzÀÄ AiÉÆÃa¹. 
PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. 

EzÀ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¹

(i) 	 ¨sÁgÀvÀzÀ PÉ®ªÀÅ ̧ ÀÜ¼ÀUÀ¼À ¦£ïPÉÆÃqïUÀ¼ÀÄ - ªÀÄzsÀå¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ «¢±ÁzÀ ¦£ïPÉÆÃqï  
464001 «ÄeÉÆgÁA£À eÉªÀÄ¨ÁªïÌ£À ¦£ïPÉÆÃqï 796017. 

(ii) 	 ªÉÆ¨ÉÊ¯ï ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ.

(iii) 	ªÁºÀ£À £ÉÆÃAzÀtÂ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ.

F ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ PÉÆÃqïUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃUÉ ºÀAaPÉ ªÀiÁqÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ CxÀªÁ C£ÀÄµÁ×£ÀUÉÆ½¸À¯ÁVzÉ 

JAzÀÄ w½AiÀÄ®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹.

2.3 WÁvÁAPÀUÀ¼À E£ÉÆßAzÀÄ ¨sÁUÀ  
16 AiÀÄÆ¤mï (KPÀªÀiÁ£À)UÀ¼À GzÀÝzÀ MAzÀÄ gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß H»¹. CzÀgÀ CzsÀðªÀ£ÀÄß C½¹zÀgÉ 

G½AiÀÄÄªÀ ¨sÁUÀªÀÅ 

24 ÷ 2 = 
2 × 2 × 2 × 2

2  = 2 × 2 × 2 = 23 = 8 AiÀÄÆ¤mïUÀ¼ÀÄ 

ªÀÄvÉÆÛªÉÄä G½zÀ CzsÀðªÀ£ÀÄß C½¹zÀgÉ G½AiÀÄÄªÀ ¨sÁUÀªÀÅ

(24 ÷ 2) ÷ 2 = 24  ÷ 22 = 
2 × 2 × 2 × 2

2 × 2  = 2 × 2 = 22 = 4 AiÀÄÆ¤mïUÀ¼ÀÄ

16cm C£ÀÄß ªÀÄÆgÀÄ ¸Áj CzsÀð ªÀiÁrzÁUÀ »ÃUÉ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.
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24  ÷ 23 = 
2 × 2 × 2 × 2

2 × 2 × 2  = 2 = 21 = 2 AiÀÄÆ¤mïUÀ¼ÀÄ

EzÀjAzÀ £ÁªÀÅ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ, 24 ÷ 23 = 24 – 3 = 21.

	  2100 ÷ 225  EzÀgÀ ¨É¯É K£ÀÄ?

¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀÈvÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è na ÷ nb = na – b, 

E®è n ≠ 0, a ªÀÄvÀÄÛ b UÀ¼ÀÄ JtÂPÉ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ a > b.

   n KPÉ 0 DUÀ®Ä ¸ÁzsÀå«®è?

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

	WÁvÁAPÀªÀÅ ¸ÉÆ£Éß DUÀÄªÀ ¸ÁzsÀåvÉAiÀÄ£ÀÄß £ÁªÀÅ EzÀÄªÀgÉUÀÆ ¥ÀjUÀtÂ¹®è (ZÀað¹®è): 
GzÁºÀgÀuÉUÉ, 20 gÀ ¨É¯É K£ÀÄ? 

	 ªÉÄÃ°£À ¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀÈvÀ gÀÆ¥ÀªÀÅ ¤dªÁUÀÄªÀ jÃwAiÀÄ°è 20 £ÀÄß ªÁåSÁå¤¸ÉÆÃt.

20 = 24 – 4 = 24 ÷ 24 = 
 2 × 2 × 2 × 2
2 × 2 × 2 × 2  = 1.

ªÁ¸ÀÛªÀªÁV AiÀiÁªÀÅzÉÃ CPÀëgÀ (¥ÀzÀ) ¸ÀASÉå a UÉ 

20 = 2a – a = 2a ÷ 2a = 1.

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, xa ÷ xa = xa – a = x0,   

DzÀÄzÀjAzÀ, 1 = x0

E°è x ≠ 0 ªÀÄvÀÄÛ ‘a’ AiÀÄÄ MAzÀÄ JtÂPÉ ¸ÀASÉå.  

WÁvÁAPÀªÀÅ (WÁvÀªÀÅ) ¸ÉÆ£Éß DVzÁÝUÀ! 
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24 AiÀÄÆ¤mïUÀ¼À gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß 5 ¸Áj CzsÀð ªÀiÁrzÁUÀ (PÀvÀÛj¹zÁUÀ) 

24  ÷ 25 = 
2 × 2 × 2 × 2

2 × 2 × 2 × 2 × 2  = 
1
2  AiÀÄÆ¤mïUÀ¼ÀÄ 

¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀÈvÀ gÀÆ¥ÀªÀ£ÀÄß §¼À¹zÁUÀ 24 ÷ 25= 2(4 – 5) = 2– 1  ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ 

					     DzÀÄzÀjAzÀ 2– 1 = 
1
2  .

24 AiÀÄÆ¤mïUÀ¼À gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß 10 ¸Áj CzsÀð ªÀiÁrzÁUÀ (10 CzsÀðUÀ¼ÁV) 

24 ÷ 210= 2(4 – 10) = 2– 6  AiÀÄÆ¤mïUÀ¼ÁUÀÄvÀÛzÉ.

«¸ÀÛj¹zÁUÀ, 24 ÷ 210 = 
2 × 2 × 2 × 2

2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2  = 
1
26  = 

1
64  

EzÀ£ÀÄß 2– 6  JAzÀÆ ¸ÀºÀ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

CzÉÃ jÃw 10–3 = 
1

103 = 
1

10 × 10 × 10  = 
1

1000  , 7–2 = 
1
72  = 

1
7 × 7  = 

1
49  EvÁå¢.

 	 103 =  
1

10-3 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? 

1
10-3  £ÀÄß £ÁªÀÅ »ÃUÉ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ,  

1
10-3  = 

1
1/103  = 1 ÷ 

1
103  = 1×103 = 103.

CzÉÃ jÃw , 72 = 
1

7– 2   ªÀÄvÀÄÛ  4a = 
1

4– a  	  				        

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀÈvÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è, n– a = 
1
na   ªÀÄvÀÄÛ  na = 

1
n–a  ,  E°è n ≠ 0 DzÁUÀ

£ÀªÀÄUÉ w½¢gÀÄªÀ PÉ¼ÀV£À ¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥ÀUÀ¼À£ÀÄß CªÀ¯ÉÆÃQ¹zÁUÀ  

na × nb = na + b (na)b = (nb)a = na × b na ÷ nb = na – b

 	‘a’ ªÀÄvÀÄÛ ‘b’ UÀ¼ÀÄ JtÂPÉ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÉÃ DVgÀ¨ÉÃPÀÄ. a  ªÀÄvÀÄÛ b  UÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÁUÀ¨ÁgÀzÉÃ? 
¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀÈvÀ gÀÆ¥ÀUÀ¼ÀÄ FUÀ®Æ ªÀiÁ£ÀåªÁVgÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ?

 	F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À ¸ÀªÀiÁ£À gÀÆ¥ÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj. 

(i)	 2– 4 	 (ii)	 10– 5 	 (iii)	 (– 7)–2 
	 (iv)	 (– 5)– 3 	 (v)	 10– 100

 	F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀAPÉëÃ¦¹ ªÀÄvÀÄÛ GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è ªÀåPÀÛ¥Àr¹.

(i)	 2– 4 × 27	 (ii)	 32 × 3– 5 × 36	 (iii)	 p3 × p–10

	 (iv)	 24 × (– 4)
– 2 	 (v)	 8

p
 × 8q
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WÁvÀ (WÁvÁAPÀ) gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ   
4gÀ WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß MAzÀÄ gÉÃSÉAiÀÄ GzÀÝPÀÆÌ eÉÆÃr¸ÉÆÃt.

48

47

46

45

44

43

42

41

40

4–1

4–2

48 ÷ 43

43 × 42

47 × 4–2

65536 ÷ 64

64 × 16

16384 × 

÷ 4

÷ 16

× 16

× 4

65536

16384

4096

1024

256

64

16

4

1
1
4
1

16

1
16

	 16384 (47) EzÀÄ 1024 (45) QÌAvÀ 16 (42) ¥ÀlÄÖ zÉÆqÀØzÀÄ JAzÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÉÃ?

	 ºËzÀÄ, KPÉAzÀgÉ 47 ÷ 45 =  42  
	 4-2  QÌAvÀ  42 JµÀÄÖ ¥ÀlÄÖ zÉÆqÀØzÀÄ?
	7gÀ WÁvÀ (WÁvÁAPÀ) gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹ PÉ¼ÀV£À ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß GvÀÛj¹.

1
343

1
2401

1
49

1
7

77

76

75

74

73

72

71

70

7–1

7–2

7–3

7–4

823543

117649

16807

2401

343

49

7

1

 

2,401 × 49 = 

493 = 

343 × 2,401 = 

16,807
49  = 

7
343  = 

16,807
8,23,543 = 

1,17,649 × 
1

343  = 

1
343  × 

1
343  = 
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2.4 ºÀvÀÛgÀ WÁvÀUÀ¼ÀÄ (WÁvÁAPÀUÀ¼ÀÄ)

¨sÁgÀwÃAiÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß «¸ÀÛj¹ §gÉzÁUÀ £ÁªÀÅ 10, 100, 1000 EvÁå¢ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹zÉÝÃªÉ. 

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 

47561 = (4 × 10000) + (7 × 1000) + (5 × 100) + (6 × 10) + 1.

EzÀ£ÀÄß 10gÀ WÁvÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ »ÃUÉ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

(4 × 104) + (7 × 103) + (5 × 102) + (6 × 101) + (1 × 100).

 	EzÉÃ jÃwAiÀÄ°è F ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj.    (i) 172 	 (ii) 5642   (iii) 6374

  561.903 £ÀÄß ºÉÃUÉ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ?

561.903 = (5 × 100) + (6 × 10) + 1 + (9 × 
1

10) + (0 × 
1

100) + (3 × 
1

1000 ).

10gÀ WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ §gÉzÁUÀ,

561.903 = (5 × 102) + (6 × 101) + (1 × 100) + (9 × 10–1) + (0 × 10–2) + (3 × 10–3) DUÀÄvÀÛzÉ.

ªÉÊeÁÕ¤PÀ ¸ÀAPÉÃvÀ

zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆAqÀ PÉ®ªÀÅ ¸ÀAUÀwUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

(i) 	 £ÀªÀÄä UÉ¯ÁQì QëÃgÀ¥ÀxÀ (Milky way)zÀ PÉÃAzÀæ¢AzÀ ̧ ÀÆAiÀÄð£ÀÄ 30,00,00,00,00,00,00,00,00,000m 
zÀÆgÀzÀ°èzÁÝ£É.

(ii) 	 £ÀªÀÄä UÉ¯ÁQìAiÀÄ°ègÀÄªÀ £ÀPÀëvÀæUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 1,00,00,00,00,000  

(iii) 	̈ sÀÆ«ÄAiÀÄ zÀæªÀågÁ²AiÀÄÄ 59,76,00,00,00,00,00,00,00,00,00,000 kg.

CAQUÀ¼À ¸ÀASÉå ºÉZÁÑzÀAvÉ, ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀjAiÀiÁV NzÀ®Ä PÀµÀÖ. £ÁªÀÅ ¸ÉÆ£ÉßUÀ¼À£ÀÄß vÀ¥ÁàV 
JtÂ¸À§ºÀÄzÀÄ CxÀªÁ C®à «gÁªÀÄ vÀ¥ÁàV ºÁPÀ§ºÀÄzÀÄ. DUÀ £ÁªÀÅ vÀ¥ÁàV ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß NzÀÄvÉÛÃªÉ. 
¤ªÀÄUÉ ` 50,000 ¹UÀ¨ÉÃPÁzÀ PÀqÉ ` 5,000 ¹PÀÌAvÁUÀÄvÀÛzÉ. ºÀ®ªÁgÀÄ ¸ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À°è ¸ÉÆ£ÉßUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 
DgÀA©üPÀ ¸ÀASÉåUÀ½VAvÀ ºÉZÀÄÑ ªÀÄÄRåªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

F zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀgÀ½ÃPÀj¹ ¸ÀjAiÀiÁV NzÀ®Ä £ÁªÀÅ WÁwÃAiÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÉÃ?
GzÁºÀgÀuÉUÉ, ¸ÀASÉå 5900 £ÀÄß »ÃUÉ ªÀåPÀÛ¥Àr¸À§ºÀÄzÀÄ.  

5900 = 590 × 10 = 590 × 101 
     = 59 × 100 = 59 × 102

       = 5.9 × 1000 = 5.9 × 103

              = 0.59 × 10000 = 0.59 × 104.

AiÀiÁªÀÅzÉÃ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 1 ªÀÄvÀÄÛ 10gÀ £ÀqÀÄ«£À UÀÄt®§ÞªÁV ªÀÄvÀÄÛ 10gÀ WÁvÀªÁV §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 
GzÁºÀgÀuÉUÉ,

	 5900 = 5.9 × 103 		  20800 = 2.08 × 104	 80,00,000 = 8 × 106
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 	£ÁªÀÅ EzÀQÌAvÀ ªÉÆzÀ®Ä N¢zÀ zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåAiÀÄ ¸ÀAUÀwUÀ¼À£ÀÄß EzÉÃ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj. 

ªÉÊeÁÕ¤PÀ ¸ÀAPÉÃvÀ CxÀªÁ ªÉÊeÁÕ¤PÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è (DzÀ±Àð gÀÆ¥À JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ), £ÁªÀÅ 

¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß x × 10 y JAzÀÄ §gÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. E°è  x ≥ 1  ªÀÄvÀÄÛ x < 10 JA§ÄzÀÄ ¸ÀºÀUÀÄtPÀ ªÀÄvÀÄÛ WÁvÀ 

y, AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¥ÀÇuÁðAPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ. PÉ®ªÉÇªÉÄä WÁvÀ ‘y’ UÀÄuÁAPÀÀ ‘x’ VAvÀ ºÉZÀÄÑ ªÀÄÄRåªÁVgÀÄvÀÛzÉ. 

ªÀÄÄA¨ÉÊ£À JgÀqÀÄ PÉÆÃn d£À¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß £ÁªÀÅ 2 × 107 JAzÀÄ §gÉzÁUÀ, WÁvÀ ¸ÀASÉå 7 JA§ÄzÀÄ 
¸ÀASÉå 2 QÌAvÀ ºÉZÀÄÑ ªÀÄÄRå. MAzÀÄ ªÉÃ¼É ¸ÀASÉå 2£ÀÄß ¸ÀASÉå 3 DV §zÀ¯ÁzÀgÉ (§zÀ¯Á¬Ä¹zÀgÉ) 
d£À¸ÀASÉåAiÀÄÄ MAzÀÆªÀgÉ ¥ÀlÄÖ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ. CAzÀgÉ, 2 PÉÆÃn¬ÄAzÀ 3 PÉÆÃnUÉ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ. DzÀgÉ, 
WÁvÀ ¸ÀASÉå 7£ÀÄß 8PÉÌ §zÀ¯Á¬Ä¹zÀgÉ d£À¸ÀASÉåAiÀÄÄ 10 ¥ÀlÄÖ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ. CAzÀgÉ, 2 PÉÆÃn¬ÄAzÀ 20 
PÉÆÃnUÉ KjPÉAiÀiÁUÀÄvÀÛzÉ. DzÀÄzÀjAzÀ DzÀ±Àð gÀÆ¥ÀªÀÅ WÁvÀªÀ£ÀÄß ¸ÀàµÀÖªÁV ºÉÃ¼ÀÄvÀÛzÉ. EzÀÄ CAQUÀ¼À 

¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ.

PÉÆ»ªÀiÁzÀ d£À¸ÀASÉå 1, 42, 395 JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ½zÀgÉ, £ÀªÀÄUÉ F ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ©r ¸ÁÜ£ÀzÀªÀgÉUÉ 
RavÀvÉ EzÉ JA§ ¨sÁªÀ£É ªÀÄÆqÀÄvÀÛzÉ. §ºÀÄvÉÃPÀ ¸ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À°è £ÁªÀÅ zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹zÁUÀ 
CzÀgÀ ¤RgÀªÁzÀ ªÀiË®åQÌAvÀ ¥ÀæªÀiÁt CxÀªÁ C¼ÀvÉ JµÀÄÖ zÉÆqÀØzÀÄ J£ÀÄßªÀÅzÀgÀ §UÉÎ ºÉZÀÄÑ PÁ¼Àf 
ªÀ»¸ÀÄvÉÛÃªÉ. d£À¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 1 ®PÀë 42 ¸Á«gÀ JAzÀÄ PÀgÁgÀÄªÀPÁÌzÀgÉ (RavÀªÁVzÀÝgÉ) ªÀiÁvÀæ 

CzÀ£ÀÄß 1.42 ×  105 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. EzÀÄ MAzÀÄ ®PÀë 40 ¸Á«gÀ JAzÀÄ ¤RgÀªÁV ªÀiÁ»w 

EzÀÝgÉ 1.4 × 105 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. ¸ÀºÀUÀÄuÁAPÀzÀ°è£À CAQUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ, D ¸ÀASÉåAiÀÄ §UÉÎ 
¤ªÀÄUÉ JµÀÄÖ ZÉ£ÁßV w½¢zÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß ¥Àæw©A©¸ÀÄvÀÛzÉ. AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¥ÀæªÀÄÄR ¨sÁUÀ ªÉÊeÁÕ¤PÀ 
gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉzÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ WÁvÁAPÀªÁVzÉ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀºÀUÀÄtPÀzÀ ªÉÆzÀ® CAQAiÀiÁVzÉ. ¸ÀºÀUÀÄtPÀzÀ 
£ÀAvÀgÀzÀ CAQUÀ¼ÀÄ ªÉÆzÀ® CAQAiÀÄ ¸ÀtÚ wzÀÄÝ¥ÀrUÀ¼ÁVªÉ.

F qÉÊ£ÉÆÃ¸Àgï£À 
C¹Ü¥ÀAdgÀ JµÀÄÖ 

ºÀ¼ÉAiÀÄzÀÄ? 

EzÀÄ 70 «Ä°AiÀÄ£ï 
ªÀÄvÀÄÛ 15 ªÀµÀðUÀ¼ÀµÀÄÖ 

ºÀ¼ÉAiÀÄzÀÄ

£Á£ÀÄ E°è 
PÉ®¸À ªÀiÁqÀ®Ä 

¥ÁægÀA©ü¹zÁUÀ CzÀÄ 70 
«Ä°AiÀÄ£ï ªÀµÀðUÀ¼ÀµÀÄÖ    

  ºÀ¼ÉAiÀÄzÁVvÀÄÛ 

F ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ºÀwÛgÀzÀ ¥ÀÇuÁðAPÀPÉÌ ¸ÀjºÉÆA¢¹zÀ CAzÁdÄUÀ¼ÀÄ, ¸ÀgÁ¸ÀjUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ CAzÁdÄ 
¨É¯ÉUÀ¼ÀÄ CªÀÅ vÀªÀÄä UÀÄjAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀÇgÉÊ¸ÀÄvÀÛªÉ.

¸ÀÆAiÀÄð ªÀÄvÀÄÛ ±À¤ UÀæºÀzÀ £ÀqÀÄ«£À CAvÀgÀªÀÅ 14,33,50,00,00,000 m = 1.4335 × 1012 m

±À¤ ªÀÄvÀÄÛ AiÀÄÄgÉÃ£À¸ï UÀæºÀUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À CAvÀgÀªÀÅ 14,39,00,00,00,000 m = 1.439 × 1012 m

¸ÀÆAiÀÄð ªÀÄvÀÄÛ ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ £ÀqÀÄ«£À zÀÆgÀªÀÅ 1,49,60,00,00,000 m = 1.496 × 1011 m 
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 	F ªÀÄÆgÀÄ zÀÆgÀUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÀÄ PÀrªÉÄ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ ºÉÃ¼À§°ègÁ?

	 PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÁå gÉÃSÉAiÀÄÄ ¸ÀÆAiÀÄð ªÀÄvÀÄÛ ±À¤ UÀæºÀzÀ £ÀqÀÄ«£À CAvÀgÀ (1.4335 × 1012 m) 
vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ. F ¸ÀASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ¯É ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ ¸Á¥ÉÃPÀë ¸ÁÜ£ÀªÀ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹. ¸ÀÆAiÀÄð ªÀÄvÀÄÛ 

¨sÀÆ«ÄAiÀÄ £ÀqÀÄ«£À CAvÀgÀªÀÅ 1.496 × 1011 m. 

	 ¸ÀÆAiÀÄð ±À¤

 	 F PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß DzÀ±Àð gÀÆ¥À (ªÉÊeÁÕ¤PÀ gÀÆ¥À)zÀ°è ªÀåPÀÛ¥Àr¹. 

(i)	 59,853	 (ii)	 65,950
	 (iii)	 34,30,000	 (iv)	 70,04,00,00,000

2.5 ¤ÃªÀÅ JAzÁzÀgÀÆ D±ÀÑAiÀÄð¥ÀnÖ¢ÝÃgÁ? 

PÀ¼ÉzÀ ªÀµÀð £ÁªÀÅ zÉÆqÀØ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÉÆß¼ÀUÉÆAqÀ CzsÁåAiÀÄzÀ°è D¸ÀQÛzÁAiÀÄPÀ aAvÀ£Á ¥ÀæAiÉÆÃUÀUÀ¼À£ÀÄß 

£ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. F ¥ÀæAiÀiÁtªÀ£ÀÄß ºÁUÉ ªÀÄÄAzÀÄªÀj¸ÉÆÃt. 

£ÀAdÄAqÀ¥Àà£ÀÄ gÁQìAiÀÄ vÀÆPÀPÉÌ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ¨É®è ªÀÄvÀÄÛ J¸ÀÄÛ«£À vÀÆPÀPÉÌ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ UÉÆÃ¢üAiÀÄ£ÀÄß zÁ£À 

ªÀiÁqÀ®Ä EaÒ¸ÀÄvÁÛ£É. F ªÀ¸ÀÄÛUÀ½UÉ JµÀÄÖ RZÁðUÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ AiÉÆÃa¸ÀÄwÛzÁÝ£É.

  
 	zÁ£À ªÀiÁrzÀ ̈ É®èzÀ ̈ É¯É (gÀÆ¥Á¬ÄUÀ¼À°è) JµÀÄÖ? zÁ£À ªÀiÁrzÀ UÉÆÃ¢üAiÀÄ ̈ É¯É (gÀÆ¥Á¬ÄUÀ¼À°è) 
JµÀÄÖ? EzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »rAiÀÄ®Ä ªÉÆzÀ®Ä EgÀÄªÀ ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ̧ ÀA§AzsÀªÀ£ÀÄß «ªÀj¸ÉÆÃt.

¨É®èzÀ ¨É¯É (gÀÆ¥Á¬ÄUÀ¼À°è) = gÁQìAiÀÄ vÀÆPÀ kg UÀ¼À°è ×  MAzÀÄ kg ¨É®èzÀ ¨É¯É 

UÉÆÃ¢üAiÀÄ ¨É¯É (gÀÆ¥Á¬ÄUÀ¼À°è) = J¸ÀÄÛ«£À vÀÆPÀ kg UÀ¼À°è × MAzÀÄ kg UÉÆÃ¢üAiÀÄ ¨É¯É
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	 CªÀåPÀÛUÀ½UÁV CUÀvÀå ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀÄAd¸ÀªÁzÀ HºÉUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁr ªÀÄvÀÄÛ GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 
¤ªÀÄUÉ UÉÆwÛgÀ° gÁQìAiÀÄ ªÀAiÀÄ¸ÀÄì 13 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ J¸ÀÄÛ«£À ªÀAiÀÄ¸ÀÄì 11 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ. gÁQìAiÀÄ 
vÀÆPÀ 45 kg ªÀÄvÀÄÛ 1 kg ¨É®èzÀ ¨É¯É ` 70 DzÀgÉ, zÁ£À ªÀiÁrzÀ ¨É®èzÀ ¨É¯ÉAiÀÄÄ 45 × 70 = 
` 3150 DUÀÄvÀÛzÉ. J¸ÀÄÛ«£À vÀÆPÀ 50 kg ªÀÄvÀÄÛ 1 kg UÉÆÃ¢üAiÀÄ ¨É¯É ` 50 DzÀgÉ, zÁ£À ªÀiÁrzÀ 
UÉÆÃ¢üAiÀÄ ¨É¯ÉAiÀÄÄ 50 × 50 = ` 2500 DUÀÄvÀÛzÉ.

M§â ªÀåQÛAiÀÄ vÀÆPÀPÉÌ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß zÉÃªÀjUÉ C¦ð¸ÀÄªÀ ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß vÀÄ¯Á¨sÁgÀ CxÀªÁ 
vÀÄ¯Á¨sÁgÀA J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. F ºÀ¼ÉAiÀÄ ¥ÀzÀÞw (¸ÀA¥ÀæzÁAiÀÄ)AiÀÄ£ÀÄß zÀQët ̈ sÁgÀvÀzÀ ºÀ®ªÀÅ PÀqÉUÀ¼À°è FUÀ®Æ 
DZÀj¸À¯ÁUÀÄwÛzÉ. EzÀÄ ¨sÀQÛAiÀÄ ¸ÀAPÉÃvÀ (¸ÀéAiÀÄA ¸ÀªÀÄ¥ÀðuÉ) zsÀ£ÀåvÁ¨sÁªÀ. EzÀÄ ¸ÀªÀÄÄzÁAiÀÄªÀ£ÀÄß 
¨ÉA§°¸ÀÄvÀÛzÉ.

 	gÁQìAiÀÄÄ D±ÀÑAiÀÄð ZÀQvÁ¼ÁV (PÀÄvÀÆºÀ®¢AzÀ) ¥Àæ²ß¸ÀÄvÁÛ¼É. “¨É®èzÀ §zÀ¯ÁV £ÁªÀÅ 1 - gÀÆ¥Á¬Ä 
£ÁtåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹zÀgÉ, £À£Àß vÀÆPÀPÉÌ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ JµÀÄÖ £ÁtåUÀ¼ÀÄ ¨ÉÃPÁUÀ§ºÀÄzÀÄ?” £ÁªÀÅ EzÀ£ÀÄß 
ºÉÃUÉ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ¨ÉÃPÀÄ? 

	 F jÃwAiÀÄ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ ¸ÀÆa¹gÀÄªÀ PÉ¼ÀV£À ºÀAvÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¸À§ºÀÄzÀÄ. 

1. 	 H»¸ÀÄªÀÅzÀÄ: AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¯ÉPÀÌZÁgÀUÀ½®èzÉ ¸ÀªÀÄAd¸ÀªÁzÀ vÀéjvÀ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß HºÉ ªÀiÁr.

2. 	 CAzÁdÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸À«ÄÃ¥ÀzÀ ¨É¯É §¼À¹ ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ. 

(i) 	 GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ¨ÉÃPÁzÀ ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ¸ÀA§AzsÀUÀ¼À£ÀÄß «ªÀj¹.

(ii) 	 CUÀvÀå«gÀÄªÀ ªÀiÁ»wAiÀÄÄ ®¨sÀå«®è¢zÀÝgÉ ¸ÀªÀÄ¥ÀðPÀªÁzÀ HºÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CAzÁdÄUÀ¼À£ÀÄß 

ªÀiÁr. 

(iii) 	̄ ÉPÀÌ ºÁQ ªÀÄvÀÄÛ GvÀÛj¹ (ªÀÄvÀÄÛ ¤ªÀÄä HºÉAiÀÄÄ GvÀÛgÀPÉÌ JµÀÄÖ ºÀwÛgÀzÀ°èzÉ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¹.)

 	£ÀÆgÁgÀÄ, ¸Á«gÁgÀÄ, ®PÁëAvÀgÀ, PÉÆÃmÁåAvÀgÀ CxÀªÁ E£ÀÆß ºÉZÀÄÑ ¸ÀASÉåAiÀÄ £ÁtåUÀ½gÀ®Ä 
¸ÁzsÀåªÉÃ? ¸ÀªÀÄAd¸ÀªÁzÀ HºÉ ªÀiÁr.

1 - gÀÆ¥Á¬Ä 
£ÁtåzÀ vÀÆPÀªÀ£ÀÄß 

PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀÄ ºÉÃUÉ?

 	 CªÀåPÀÛUÀ½UÉ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ̧ ÀªÀÄAd¸ÀªÁzÀ HºÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CAzÁdÄUÀ¼À£ÀÄß 
ªÀiÁqÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj. £É£À¦r: £ÁªÀÅ ¤RgÀªÁzÀ 
GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ºÀÄqÀÄPÀÄwÛ®è, §zÀ¯ÁV CvÀåAvÀ ºÀwÛgÀzÀ CAzÁd£ÀÄß 
£ÉÆÃqÀÄwÛzÉÝÃªÉ.

DgÀA¨sÀzÀ°è ¤ªÀÄä HºÉUÀ¼ÀÄ GvÀÛgÀPÉÌ §ºÀ¼À zÀÆgÀ«gÀ§ºÀÄzÀÄ vÀÄA¨Á M¼ÉîAiÀÄzÀÄ! 
¤ÃªÀÅ «©ü£Àß ̧ ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À°è CzÀ£ÀÄß DUÁUÉÎ ªÀiÁqÀÄvÁÛ ºÉÆÃzÀAvÉ ¤ÃªÀÅ ¥ÀjtÂvÀgÁUÀÄwÛÃj.  
H»¸ÀÄªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CAzÁdÄ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀjAzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ««zsÀ ¥ÀjªÀiÁtUÀ¼À 
§UÉÎ CAvÀB¥ÀæeÉÕ ¨É¼ÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.

J¸ÀÄÛ PÉÃ¼ÀÄvÁÛ£É “£ÁªÀÅ 5 gÀÆ¥Á¬Ä £ÁtåUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ 10 gÀÆ¥Á¬Ä £ÉÆÃlÄUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹zÀgÉ 
ºÉÃUÉ? CzÀÄ JµÀÄÖ ºÀtªÁUÀ§ºÀÄzÀÄ?

 	 ªÉÆzÀ®Ä ¸ÀªÀÄAd¸ÀªÁzÀ HºÉ ªÀiÁr, £ÀAvÀgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj. (CªÀåPÀÛUÀ¼À «ªÀgÀªÁzÀ ªÀiÁ»w §UÉÎ 
CUÀvÀåªÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀÄAd¸ÀªÁzÀ HºÉUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁr ªÀÄvÀÄÛ GvÀÛj¹.)
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J¸ÀÄÛ ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ£É “£Á£ÀÄ ªÀAiÀÄ¸ÀÌ£ÁzÁUÀ, £À£Àß vÀÆPÀzÀµÀÄÖ ¥ÀæªÀiÁtzÀ £ÉÆÃmï ¥ÀÅ¸ÀÛPÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀæwªÀµÀð 
zÁ£À ªÀiÁqÀ°aÒ¸ÀÄvÉÛÃ£É” gÁQì ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ¼É. “£Á£ÀÄ zÉÆqÀØªÀ¼ÁzÁUÀ, ¥Àæw ªÀµÀð £À£Àß vÀÆPÀzÀµÀÄÖ ¥ÀæªÀiÁtzÀ 
C£ÀßzÁ£À (zsÁ£ÀåUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ HlªÀ£ÀÄß) ªÀiÁqÀ°aÒ¸ÀÄvÉÛÃ£É.

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

”

  	MAzÀÄ ªÀµÀðzÀ°è F E§âgÀ C¥ÀðuÉUÀ½AzÀ (zÁ£ÀUÀ½AzÀ) JµÀÄÖ d£ÀgÀÄ ¥ÀæAiÉÆÃd£À 
¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ? ªÀÄvÉÆÛªÉÄä, ªÉÆzÀ®Ä H»¹ £ÀAvÀgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

gÁQì ªÀÄvÀÄÛ J¸ÀÄÛ AiÀiÁgÉÆÃ ºÉÃ½gÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÉÃ½zÀÝgÀÄ- “£ÁªÀÅ 400 km UÀ¼À ¥ÁzÀAiÀiÁvÉæ ªÀiÁr 
F ¸ÀÜ¼ÀªÀ£ÀÄß vÀ®Ä¦zÉªÀÅ! £ÁªÀÅ EAzÀÄ ¨É¼ÀV£À eÁªÀ vÀ®Ä¦zÉªÀÅ”. 

  	CªÀgÀÄ JµÀÄÖ ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ »AzÉ (ªÀÄÄAZÉ) ¥ÀæAiÀiÁtªÀ£ÀÄß ¥ÁægÀA©ü¹gÀ§ºÀÄzÀÄ?

  ¸ÀªÀÄAd¸ÀªÁzÀ HºÉ ªÀÄvÀÄÛ CAzÁdÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁqÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 
¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀÄªÀ ªÉÆzÀ®Ä HºÉ ªÀiÁr ªÀÄvÀÄÛ ¤ªÀÄä HºÉ ̄ ÉPÁÌZÁgÀPÉÌ JµÀÄÖ ºÀwÛgÀªÁVzÉ JAzÀÄ 
¥Àj²Ã°¹!

²PÀëPÀjUÉ n¥ÀàtÂ : HºÉUÀ¼ÀÄ PÉ®ªÉÇªÉÄä §ºÀ¼ÀµÀÄÖ §zÀ¯ÁUÀ§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ EzÀgÀ ¥ÀjuÁªÀÄªÁV 
EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ ̄ ÉPÀÌZÁgÀ ªÀiÁrzÀ GvÀÛgÀUÀ¼ÀÆ ̧ ÀºÀ §zÀ¯ÁUÀ§ºÀÄzÀÄ. EzÀÄ ̧ ÀA¥ÀÇtðªÁV 
¸Àj¬ÄzÉ. ¥Àj¹ÜwAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀjAiÀiÁV ªÀiÁqÉ°AUï ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ ¤uÁðAiÀÄPÀªÁVzÉ. EzÀ£ÀÄß PÉ®ªÉÇªÉÄä 
««zsÀ jÃwAiÀÄ°è ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. H»¹zÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼À ¤RgÀvÉAiÀÄ MqÀÄØ«PÉ 
ªÀÄvÀÄÛ C¨sÁå¸ÀUÀ¼ÉÆA¢UÉ GvÀÛªÀÄUÉÆ¼ÀÄîvÀÛªÉ.

¥ÁzÀAiÀiÁvÉæAiÀÄÄ zsÁ«ÄðPÀ CxÀªÁ DzsÁåwäPÀ ZÀlÄªÀnPÉAiÀÄ ¨sÁUÀªÁV §ºÀ¼À zÀÆgÀ 
£ÀqÉAiÀÄÄªÀ ¸ÁA¥ÀæzÁ¬ÄPÀ C¨sÁå¸ÀªÁVzÉ. £ÀªÀÄä zÉÃ±ÁzÀåAvÀ ««zsÀ zsÀªÀÄðUÀ¼À d£ÀgÀÄ EzÉ 
jÃwAiÀÄ wÃxÀðAiÀiÁvÉæ CxÀªÁ DzsÁåwäPÀ £ÀrUÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀiÁqÀÄvÁÛgÉ. DzÀgÀÆ CªÀÅ «©ü£Àß 
ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ GzÉÝÃ±ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀ§ºÀÄzÀÄ. 

PÉ®ªÀÅ wÃxÀðAiÀiÁvÉæUÀ¼ÀÄ (PÉëÃvÀæUÀ¼ÀÄ) - CfäÃgï ¥sÀjÃzï zÀUÁð fAiÀiÁgÀvï, 
¥ÀAqÀgï¥ÀÅgï ªÁj, PÀ£Àégï AiÀiÁvÀæ, ¸ÀªÉÄäÃzï ²RfðAiÀiÁvÀæ, ®ÄA©¤¬ÄAzÀ 
¸ÁgÁ£Áxï AiÀiÁvÉæÀæ ªÀÄÄAvÁzÀªÀÅ. 

DzsÀÄ¤PÀ ¸ÁjUÉAiÀÄ GzÀAiÀÄPÉÌ ªÉÆzÀ®Ä, MAzÀÄ ¸ÀÜ¼À¢AzÀ ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ ¸ÀÜ¼ÀPÉÌ d£ÀgÀÄ PÁ®ßrUÉAiÀÄ°è 
ºÉÆÃUÀÄwÛzÀÝgÀÄ. PÉ®ªÉÇªÉÄä ªÁå¥ÁjUÀ¼ÀÄ, IÄ¶UÀ¼ÀÄ (¸ÁzsÀÄ ¸ÀAvÀgÀÄ) ªÀÄvÀÄÛ «zÁéA¸ÀgÀÄ ¥Àæ¥ÀAZÀzÀ EvÀgÉ 
¨sÁUÀUÀ¼ÁzÀ ªÀÄgÀÄ¨sÀÆ«ÄUÀ¼ÀÄ, ¥ÀªÀðvÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ £À¢UÀ¼À£ÀÄß zÁn ¸Á«gÁgÀÄ Q¯ÉÆÃ«ÄÃlgï £ÀqÉzÀÄ 
ºÉÆÃUÀÄwÛzÀÝgÀÄ. 

 	M§â ªÀåQÛ vÀ£Àß fÃ«vÁªÀ¢üAiÀÄ°è ¤gÀAvÀgÀªÁV J°èAiÀÄÆ vÀAUÀzÉ (ªÁ¸ÀÛªÀå ºÀÆqÀzÉ) PÁ®ßrUÉAiÀÄ°è 
JµÀÄÖ ¨Áj ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ£ÀÄß PÀæ«Ä¸À§ºÀÄzÀÄ (¸ÀÄvÀÛ§ºÀÄzÀÄ)? ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ ¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉAiÀÄ 40,000 km 
JAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¹.
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gÉÃTÃAiÀÄ ¨É¼ÀªÀtÂUÉ ªÀÄvÀÄÛ WÁwÃAiÀÄ ¨É¼ÀªÀtÂUÉ £ÀqÀÄ«£À ªÀåvÁå¸À 
gÁQìAiÀÄÄ vÀ£Àß ¸ÉßÃ»vÀ J¸ÀÄÛ«£ÉÆA¢UÉ vÁ£ÀÄ NzÀÄwÛgÀÄªÀ ªÉÊeÁÕ¤PÀ PÁzÀA§jAiÀÄ°è ZÀAzÀæ£À£ÀÄß 

vÀ®Ä¥À®Ä CªÀgÀÄ ¤«Äð¹gÀÄªÀ MAzÀÄ 
KtÂAiÀÄ §UÉÎ ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ¼É.  

“£ÁªÀÅ ¤dªÁVAiÀÄÆ CAvÀºÀ 
KtÂAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÉ CzÀgÀ°è 
JµÀÄÖ ªÉÄnÖ®ÄUÀ¼ÀÄ (KtÂ PÁ®ÄUÀ¼ÀÄ) 
EgÀÄwÛzÀÝªÀÅ? J£ÀÄßªÀÅzÀgÀ §UÉÎ £Á£ÀÄ 
D±ÀÑAiÀÄð ZÀQvÀ¼ÁVzÉÝÃ£É”.

 	¤ÃªÀÅ K£À£ÀÄß AiÉÆÃa¸ÀÄ«j? 
ªÉÆzÀ®Ä ¸ÀªÀÄAd¸ÀªÁV H»¹.

 	 KtÂAiÀÄ ªÉÄnÖ®ÄUÀ¼À ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ ̧ Á«gÁgÀÄ, ®PÁëAvÀgÀ, PÉÆÃmÁåAvÀgÀ CxÀªÁ E£ÀÆß ºÉZÀÄÑ EgÀ§ºÀÄzÉÃ?

EzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä, KtÂAiÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ªÉÄnÖ®ÄUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À CAvÀgÀªÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ w½zÀÄPÉÆ¼Àî¨ÉÃPÀÄ. 
F CAvÀgÀªÀÅ 20 cm EzÉ JAzÀÄ H»¸ÉÆÃt. ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß avÀæzÀ°è vÉÆÃj¸ÀÄªÀAvÉ zÀÈ²åÃPÀj¸ÀÄªÀÅzÀÄ.

¨sÀÆ«Ä
ZÀAzÀæ

 	 JµÀÄÖ 20 cm UÀ¼À CAvÀgÀªÀÅ ¸ÉÃj 3,84,400 km DUÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ¨ÉÃPÀÄ.

£ÁªÀÅ ¯ÉPÀÌ ºÁQzÀgÉ 1,92,20,00,000 ªÉÄnÖ®ÄUÀ¼ÀÄ. CAzÀgÉ 192 PÉÆÃn ªÀÄvÀÄÛ 20 ®PÀë ªÉÄnÖ®ÄUÀ¼ÀÄ 
CxÀªÁ 1 ©°AiÀÄ£ï 992 ªÉÄnÖ®ÄUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßªÀ GvÀÛgÀ zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. ¨sÀÆ«Ä¬ÄAzÀ ¥Àæw ªÉÄnÖ°£À 
£ÀqÀÄ«£À CAvÀgÀzÀ ¹ÜgÀ ºÉZÀÑ¼ÀªÀ£ÀÄß (¥Àæw ªÉÄnÖ°£À CAvÀgÀ 20cm ºÉZÀÑ¼À) gÉÃTÃAiÀÄ ¨É¼ÀªÀtÂUÉ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

gÉÃTÃAiÀÄ ̈ É¼ÀªÀtÂUÉAiÉÆA¢UÉ ̈ sÀÆ«Ä ªÀÄvÀÄÛ ZÀAzÀæ£À £ÀqÀÄ«£À CAvÀgÀªÀ£ÀÄß PÀæ«Ä¸À®Ä 1,92,20,00,000 
ªÉÄnÖ®ÄUÀ¼À£ÀÄß ºÀvÀÛ¨ÉÃPÀÄ. DzÀgÉ PÉÃªÀ® 46 ¨Áj PÁUÀzÀzÀ vÀÄAqÀ£ÀÄß ªÀÄqÀazÁUÀ EµÉÖÃ zÀÆgÀªÀ£ÀÄß 
WÁwÃAiÀÄ ¨É¼ÀªÀtÂUÉAiÉÆA¢UÉ PÀæ«Ä¸À§ºÀÄzÀÄ! gÉÃTÃAiÀÄ ¨É¼ÀªÀtÂUÉAiÀÄÄ ¸ÀAPÀ®£ÁvÀäPÀªÁzÀgÉ WÁwÃAiÀÄ 
¨É¼ÀªÀtÂUÉAiÀÄÄ UÀÄuÁPÁgÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

20 + 20 + 20 + …………

1,92,20,00,000
¸Áj   

0.001 × 2 × 2 × 2 ………. 

   46 ¸Áj
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WÁwÃAiÀÄ ¨É¼ÀªÀtÂUÉAiÀÄ PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÁzÀ ‘ºÉÆ¼ÉAiÀÄÄªÀ PÀ®ÄèUÀ¼ÀÄ’, ‘ªÀiÁAiÀiÁPÉÆ¼À’, ‘JµÀÄÖ 
¸ÀAAiÉÆÃd£ÉUÀ¼ÀÄ’ EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß £ÁªÀÅ F »AzÉ F CzsÁåAiÀÄzÀ°è £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ (w½¢zÉÝÃªÉ). ªÀÄÄA§gÀÄªÀ 
CzsÁåAiÀÄUÀ¼À°è ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÄA¢£À vÀgÀUÀwUÀ¼À°è £ÁªÀÅ EzÉÃ jÃw D¸ÀQÛzÁAiÀÄPÀ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÛµÀÄÖ 
w½AiÉÆÃt.

  gÉÃTÃAiÀÄ ̈ É¼ÀªÀtÂUÉ ªÀÄvÀÄÛ WÁwÃAiÀÄ ̈ É¼ÀªÀtÂUÉ ̧ ÀA§A¢ü¹zÀ ªÀÄvÀÛµÀÄÖ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃ¼À§°ègÁ? 

zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ¼À §UÉÎ UÀªÀÄ¤¸ÀÄªÀÅzÀÄ  
PÀ¼ÉzÀ ªÀµÀð, £ÁªÀÅ ®PÀëUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÉÆÃnUÀ¼ÀÄ, ºÁUÀÆ «Ä°AiÀÄ£ïUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ©°AiÀÄ£ïUÀ¼À §UÉÎ 

PÀ°wzÉÝÃªÉ. MAzÀÄ ®PÀëªÀÅ 105 (1,00,000), MAzÀÄ PÉÆÃnAiÀÄÄ 107 (1,00,00,000) ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ CgÀ¨ï 
109 (1,00,00,00,000) DVzÉ. DzÀgÉ MAzÀÄ «Ä°AiÀÄ£ï 106 (1,000,000) ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ ©°AiÀÄ£ï 
CAzÀgÉ 109 (1,000,000,000) DVzÉ.

dUÀwÛ£À d£À¸ÀASÉåAiÀÄ ¥ÀæªÀiÁt JµÉÖAzÀÄ ¤ªÀÄUÉ w½¢gÀ§ºÀÄzÀÄ. dUÀwÛ£À°ègÀÄªÀ MlÄÖ EgÀÄªÉUÀ¼ÉµÀÄÖ? 
CxÀªÁ JµÀÄÖ ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ ªÀiÁ£ÀªÀ£À GUÀªÀÄªÁ¬ÄvÀÄ J£ÀÄßªÀ D±ÀÑAiÀÄðzÁAiÀÄPÀ ªÀiÁ»wAiÀÄ §UÉÎ 
JAzÁzÀgÀÆ AiÉÆÃa¹¢ÝÃgÁ? F «¨sÁUÀzÀ°è £ÁªÀÅ CgÀ¨ïUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ©°AiÀÄ£ïUÀ½VAvÀ UÀªÀÄ£ÁºÀðªÁV 
zÉÆqÀØzÁzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À §UÉÎ D«µÀÌj¸ÉÆÃt (AiÉÆÃa¸ÉÆÃt). F ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ 
ºÉÆÃ°¸À®Ä ¥Àæw ¸ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À°è 10gÀ WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄvÉÛÃªÉ.

100  - 	 2025gÀ ªÀÄzsÀåzÀ ªÉÃ¼ÉUÉ, dUÀwÛ£À°è PÉÃªÀ® JgÀqÀÄ GvÀÛgÀzÀ ©½ ºÉtÄÚ RqÀÎªÀÄÈUÀUÀ¼ÀÄ G½¢ªÉ. 
JgÀqÀÆ ºÉtÄÚUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅ QÃ£ÁåzÀ N¯ï ¥ÉeÉmÁ PÀ£ÀìªÉð¤ìAiÀÄ°è ªÁ¹¸ÀÄwÛªÉ (= 2 × 100).

101  - 	 2024gÀ DgÀA¨sÀzÀ°è ºÉÊ£Á£ï V¨Áâ£ïUÀ¼À MlÄÖ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ CvÀå®à 42 (≈ 4 × 101). 

102  - 	 2025gÀ ªÀÄzsÀåzÀ°è PÉÃªÀ® 242 PÁPÀ¥ÉÆÃUÀ¼ÀÄ (gÁwæV½UÀ¼ÀÄ) fÃªÀAvÀªÁVzÉ (≈ 2 × 102).

103  - 	 3,000 QÌAvÀ PÀrªÉÄ PÉÆªÀÄqÉÆ (GqÀ) qÁæUÀ£ïUÀ¼ÀÄ dUÀwÛ£À°èªÉ. CªÉ®èªÀÇ EAqÉÆÃ£ÉÃµÁåzÀ°èªÉ 
(≈ 3 × 103).

104  - 	 ªÀiÁå£ïØªÀÅ¯ïá (ªÀÄ£ÀÄµÀå£À vÉÆÃ¼À) ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 2005gÀ CAzÁf£À ¥ÀæPÁgÀ 17000 QÌAvÀ ºÉaÑªÉ. 

§ºÀÄvÉÃPÀ CªÀÅUÀ¼ÀÄ ¨Éæf¯ï£À°èªÉ (1.7 × 104).

105  - 	 2018gÀ ¥ÀæPÁgÀ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 4.15 ®PÀë D¦üæPÀ£ï D£ÉUÀ½ªÉ (≈ 4 × 105).

106  - 	 2025 gÀ ¥ÀæPÁgÀ CAzÁdÄ 50 ®PÀë / 5 «Ä°AiÀÄ£ï CªÉÄÃjPÀ£ï ªÉÆ¸À¼ÉUÀ½ªÉ (5 × 106).

107  - 	 eÁUÀwPÀ MAmÉUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ CAzÁdÄ 3.5 PÉÆÃn / 35 «Ä°AiÀÄ£ï (3.5 × 107). ¨sÁgÀvÀzÀ°è 
CªÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉå PÉÃªÀ® 2.5 ®PÀëUÀ¼ÀÄ. eÁUÀwPÀ PÀÄzÀÄgÉUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 5.8 PÉÆÃn / 
58 «Ä°AiÀÄ£ï (5.8 × 107) CªÀÅUÀ¼À°è CzsÀðzÀµÀÄÖ CªÉÄjPÀzÀ°èªÉ.
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108  - 	 dUÀwÛ£ÁzÀåAvÀ 20 PÉÆÃn / 200 «Ä°AiÀÄ£ï (2 × 108) QÌAvÀ ºÉZÀÄÑ ¤ÃgÉÃªÉÄäUÀ¼À£ÀÄß 
CAzÁf¸À¯ÁVzÉ. CªÀÅUÀ¼À°è §ºÀÄ¥Á®Ä KµÁåzÀ°èªÉ. 

109  - 	 PÀ§âQÌ (¸ÁÖ°ðAUï)UÀ¼À CAzÁdÄ eÁUÀwPÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 1.3 CgÀ¨ï / 1.3 ©°AiÀÄ£ï 
(1.3 × 109) DVzÉ. 2025 gÀ ¥ÀæPÁgÀ eÁUÀwPÀ d£À¸ÀASÉåAiÀÄÄ 8.2 CgÀ¨ï / 8.2 ©°AiÀÄ£ï  
(8.2 × 109) DVzÉ.

UKAiÀÄ°ègÀÄªÀ MAzÀÄ d«ÄÃ¤£À ªÉÄÃ¯É ¸ÁÖ°ðAUï UÉÆtUÀÄwÛgÀÄªÀ avÀæ. ¸ÁÖ°ðAUï UÉÆtUÀÄwÛgÀÄªÀÅzÀÄ 
¸Á«gÁgÀÄ ¸ÁÖ°ðAUïUÀ¼ÀÄ ¹APÉÆæ£ÉÊ¸ï ªÀiÁrzÀ, ¸ÀÄvÀÄÛwÛgÀÄªÀ ªÀiÁzÀjUÀ¼À°è ºÁgÀÄwÛgÀÄªÀ 

ªÉÆÃrªÀiÁqÀÄªÀ ªÉÊªÀiÁ¤PÀ ¥ÀæzÀ±Àð£ÀªÁVzÉ. EzÀ£ÀÄß ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV  
‘£ÀÈvÀå ¸ÀAAiÉÆÃd£ÉAiÀÄ £ÀÈvÀå’ JAzÀÄ «ªÀj¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

 	UK AiÀÄ°è£À MAzÀÄ PÀÈ¶ ¨sÀÆ«Ä (¥sÁªÀiïð) ªÉÄÃ¯É PÀ§âQÌ (¸ÁÖ°ðAUï) UÉÆtUÀÄªÀÅzÀgÀ avÀæ. PÀÀ§âQÌ 
UÉÆtUÀÄªÀÅzÀÄ JAzÀgÉ, ̧ Á«gÁgÀÄ PÀ§âQÌ (¸ÁÖ°ðAUï) UÀ¼ÀÄ MnÖUÉ ºÉÆAzÁtÂPÉ¬ÄAzÀ ̧ ÀÄgÀÄ½AiÀiÁPÁgÀzÀ 
ªÀiÁzÀjUÀ¼À°è ºÁgÀÄªÀ MAzÀÄ ¸ÀªÉÆäÃºÀ£ÀUÉÆ½¸ÀÄªÀ ªÉÆÃrªÀiÁqÀÄªÀ ªÉÊªÀiÁ¤PÀ ¥ÀæzÀ±Àð£À. EzÀ£ÀÄß 
¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV ‘£ÀÈvÀå ¸ÀAAiÉÆÃd£É’ (PÉÆjAiÉÆÃUÁæ¥sïØ qÁå£ïì) JAzÀÄ «ªÀj¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

	eÁUÀwPÀ d£À¸ÀASÉå ̧ ÀÄªÀiÁgÀÄ 8 × 109 ªÀÄvÀÄÛ D¦üæPÁzÀ D£ÉUÀ¼À ̧ ÀASÉå 4 × 105, ¥Àæw MAzÀÄ D¦üæPÁzÀ 
D£ÉUÉ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 20,000 d£ÀjzÁÝgÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ?

1010  - 	 eÁUÀwPÀªÁV fÃªÀAvÀ PÉÆÃ½UÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ°è 33 ©°AiÀÄ£ï  
(3.3 × 1010) JAzÀÄ CAzÁf¸À¯ÁVzÉ.

1012  - 	 eÁUÀwPÀªÁV CAzÁdÄ ªÀÄgÀUÀ¼À ̧ ÀASÉå (2023) 30 RgÁ¨ï / 3 næ°AiÀÄ£ï (3 × 1012) DVzÉ. 
MAzÀÄ RgÁ¨ï JAzÀgÉ 100 CgÀ¨ï ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ næ°AiÀÄ£ï JAzÀgÉ 1000 ©°AiÀÄ£ï.

1014  - 	 dUÀwÛ£ÁzÀåAvÀ CAzÁdÄ ¸ÉÆ¼ÉîUÀ¼À ¸ÀASÉå (2023) 11 
¤Ã¯ï / 110 næ°AiÀÄ£ï (3 × 1014) DVzÉ. CAmÁQÖðPï 
Qæ¯ï d£À¸ÀASÉåAiÀÄÄ CAzÁdÄ 50 ¤Ã¯ï / 500 næ°AiÀÄ£ï  

(5 × 1014) DVzÉ.

1015  - 	 fÃgÀÄAqÉUÀ¼À CAzÁdÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 1 ¥ÀzÀä / 1 PÁéræ°AiÀÄ£ï 
JAzÀÄ CAzÁf¸À¯ÁVzÉ. JgÉºÀÄ¼ÀÄUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÆ PÀÆqÀ 
MAzÀÄ ¥ÀzÀä / MAzÀÄ PÁéræ°AiÀÄ£ï JAzÀÄ CAzÁf¸À¯ÁVzÉ.
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1016  - 	 eÁUÀwPÀªÁV  EgÀÄªÉUÀ¼À  CAzÁdÄ  ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 
	 ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 20 ¥ÀzÀä / 20 PÁéræ°AiÀÄ£ï  

(2 × 1016). EgÀÄªÉUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ J¯Áè PÁqÀÄ 
¥ÀQëUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸À¸ÀÛ¤UÀ¼À MlÄÖ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
«ÄÃj¸ÀÄvÀÛzÉ.

1021  - 	 EzÀÄ ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ ªÉÄÃ°£À J¯Áè PÀqÀ® wÃgÀUÀ¼ÀÄ 
(©ÃZï) ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄgÀÄ¨sÀÆ«ÄUÀ¼À°è£À MlÄÖ ªÀÄgÀ½£À 
PÀtUÀ¼À ¸ÀASÉå JAzÀÄ ¨sÁ«¸À¯ÁVzÉ. EzÀÄ ¥Àæw 
EgÀÄªÉUÀÆ ªÁ¹¸À®Ä 10 aPÀÌ ªÀÄgÀ½£À PÉÆÃmÉUÀ¼À£ÀÄß 
PÀlÖ®Ä ¸ÁPÁUÀÄvÀÛzÉ. 

1023  - 	«±ÀézÀ°è£À «ÃQë¸À§ºÀÄzÁzÀ £ÀPÀëvÀæUÀ¼À CAzÁdÄ ¸ÀASÉå 2 × 1023.

1025  - 	¨sÀÆ«ÄAiÀÄ ªÉÄÃ¯É CAzÁdÄ 2 × 1025 ¤Ãj£À ºÀ¤UÀ½ªÉ. (¥Àæw mL UÉ 16 ¤Ãj£À ºÀ¤UÀ¼ÀÄ 
JAzÀÄ H»¹)

	ªÉÊeÁÕ¤PÀ ¸ÀAPÉÃvÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¯ÉPÀÌ ºÁQ ªÀÄvÀÄÛ GvÀÛj¹.

(i) 	dUÀwÛ£À°è ¥Àæw ªÀåQÛUÉ JµÀÄÖ EgÀÄªÉUÀ½ªÉ? 

(ii) 	MAzÀÄ PÀ§âQÌ (¸ÁÖ°ðAUï)UÀ¼À »Ar£À°è 10,000 ¥ÀQëUÀ½zÀÝgÉ, dUÀwÛ£À°è PÀ§âQÌ (¸ÁÖ°ðAUï)UÀ¼À 
JµÀÄÖ »AqÀÄ EgÀ§ºÀÄzÀÄ?

(iii) ¥Àæw ªÀÄgÀªÀÇ ̧ ÀÄªÀiÁgÀÄ 105 J¯ÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÉ, dUÀwÛ£À J¯Áè ªÀÄgÀUÀ¼À°ègÀÄªÀ MlÄÖ J¯ÉUÀ¼À 
¸ÀASÉå PÀAqÀÄ»r¬Äj. 

(iv)	¤ÃªÀÅ PÁUÀzÀzÀ ºÁ¼ÉUÀ¼À£ÀÄß MAzÀgÀ ªÉÄÃ¯ÉÆAzÀgÀAvÉ eÉÆÃr¹zÀgÉ, ZÀAzÀæ£À£ÀÄß vÀ®Ä¥À®Ä JµÀÄÖ 

ºÁ¼ÉUÀ¼ÀÄ ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ?
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¤ªÀÄä ªÀAiÀÄ¸Àì£ÀÄß ºÉÃ¼À®Ä MAzÀÄ «©ü£Àß «zsÁ£À ! 	        

£À£Àß ªÀAiÀÄ¸ÀÄì  
69, 70, 71 .......

F ¸ÀASÉåAiÀÄ CxÀðªÉÃ£ÀÄ? PÀAqÀÄ»rÃ¬Äj

“¤£Àß ªÀAiÀÄ¸ÉìµÀÄÖ?” JAzÀÄ J¸ÀÄÛ PÉÃ½zÀ. 

“PÉ®ªÀÅ ªÁgÀUÀ¼À »AzÉ 13 ªÀ¸ÀAvÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀÇgÉÊ¹zÉ!” JAzÀÄ gÁQì 
ºÉÃ½zÀ¼ÀÄ.

“¤£Àß ªÀAiÀÄ¸ÉìµÀÄÖ?” JAzÀÄ ªÀÄvÉÛ J¸ÀÄÛ PÉÃ½zÀ. 

“£À£Àß ªÀAiÀÄ¸ÀÄì EA¢UÉ 4840 ¢£ÀUÀ¼ÀÄ!” JAzÀÄ gÁQì ºÉÃ½zÀ¼ÀÄ. 

“¤£Àß ªÀAiÀÄ¸ÉìµÀÄÖ?” JAzÀÄ ªÀÄvÉÛ J¸ÀÄÛ PÉÃ½zÀ. 

“£À£ÀUÉ ____________ UÀAmÉUÀ¼ÀÄ ªÀAiÀÄ¸ÀÄì!” JAzÀÄ gÁQì ºÉÃ½zÀ¼ÀÄ. 

F ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ªÉÆzÀ®Ä CAzÁdÄ ªÀiÁr. 

J¸ÀÄÛ ºÉÃ½zÀ£ÀÄ “£À£ÀUÉ EA¢UÉ 4070 ¢£ÀUÀ¼À ªÀAiÀÄ¸ÁìVzÉ. £À£Àß d£Àä 

¢£ÁAPÀªÀ£ÀÄß ¤Ã£ÀÄ PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÉAiÀiÁ?” 

	¤ÃªÀÅ 10 ®PÀë ¸ÉPÉAqïUÀ¼ÀÄ §zÀÄQzÀÝgÉ (fÃ«¹zÀÝgÉ), ¤ªÀÄä ªÀAiÀÄ¸ÉìµÀÄÖ?

£ÁªÀÅ PÉ®ªÀÅ WÀl£ÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ «zÀåªÀiÁ£ÀUÀ¼À CAzÁdÄ ¸ÀªÀÄAiÀÄUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ mÉÊªÀiï ¯ÉÊ£ïUÀ¼À£ÀÄß 
£ÉÆÃqÉÆÃt ªÀÄvÀÄÛ F ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ºÉÆÃ°¸À®Ä 10gÀ WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÉÆÃt.

¸ÀªÀÄAiÀÄ (¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼À°è) £ÉÊd ¥Àæ¥ÀAZÀzÀ WÀl£ÉUÀ¼ÀÄ / «zÀåªÀiÁ£ÀUÀ¼À ºÉÆÃ°PÉ 

100 = 1 ¸ÉPÉAqï - ªÉÄÃ®PÉÌ J¸ÉzÀ ZÉAqÀÄ »AwgÀÄV (ªÀÄgÀ½) £É®zÀ ªÉÄÃ¯É ©Ã¼À®Ä 
vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ (¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV PÉ®ªÀÅ ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ)

101 = 10 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ -
zÉÃºÀzÀ ªÀÄÆ®PÀ gÀPÀÛªÀÅ MAzÀÄ ¥ÀÇtð ¥ÀjZÀ®£É ¥ÀÇtðUÉÆ½¸À®Ä 
vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ: 10 jAzÀ 20 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ 
(1 × 101 - 2 × 101 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ) 

- mÁæ¦üPï ¹UÀß¯ï£À°è ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV PÁAiÀÄÄªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ

¥Àæ¥ÀAZÀzÀ°è EgÀÄªÀ EgÀÄªÉUÀ¼À ¸ÀASÉå CxÀªÁ gÀPÀÛªÀÅ ¸ÀA¥ÀÇtðªÁV ¥ÀjZÀ®£ÉUÉÆ¼Àî®Ä 
vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀAvÀºÀ «µÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß AiÀiÁgÁzÀgÀÆ CAzÁdÄ ªÀiÁqÀ®Ä 
¸ÁzsÀåªÁUÀÄªÀÅzÀÄ. ¸ÁPÀµÀÄÖ CzÀÄãvÀªÀ®èªÉ? ¤ÃªÀÅ EAvÀºÀ ¸ÀAUÀwUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀvÉÛ ºÀaÑzÁUÀ D 
D±ÀÑAiÀÄðªÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ PÀnÖPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ. ¤ÃªÀÅ EAvÀºÀ ̧ ÀAUÀwUÀ¼À£ÀÄß ºÉZÁÑV «eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ 
¸ÀªÀiÁd «eÁÕ£ÀzÀAvÀºÀ «µÀAiÀÄUÀ¼À°è ºÉZÀÄÑ PÁt§ºÀÄzÀÄ. C°è CAvÀºÀ CAzÁdÄUÀ¼À£ÀÄß 
AiÀiÁªÁUÀ®Æ ªÀiÁqÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

102 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ 
≈ 1.6 ¤«ÄµÀUÀ¼ÀÄ -

MAzÀÄ ¯ÉÆÃl ZÀºÁ ªÀiÁqÀ®Ä ¨ÉÃPÁUÀÄªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ: 5 jAzÀ 10 

¤«ÄµÀUÀ¼ÀÄ (≈ 4 × 102 – 8 × 102 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ).

-
¨É¼ÀPÀÄ ¸ÀÆAiÀÄð¤AzÀ ¨sÀÆ«ÄUÉ vÀ®Ä¥À®Ä vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ: 

¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 8 ¤«ÄµÀUÀ¼ÀÄ (≈ 5 × 102 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ)
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F ¸ÀÄ¼ÀÄîUÁgÀgÀÄ! EzÀÄ 10 
¤«ÄµÀUÀ¼À ªÉÆzÀ®Ä JA¢UÀÆ 

¨ÉÃAiÀÄÄªÀÅ¢®è 

CªÀgÀÄ CzÀ£ÀÄß 102 
¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼À PÀæªÀiÁAPÀzÀ 

£ÀÆqÀ¯ïì JAzÀÄ 
CAzÁf¸À¨ÉÃPÀÄ. MAzÀÄ 

ªÉÃ¼É CzÀÄ 120 ¸ÉPÉAqïUÀ¼ÀÄ 
CxÀªÁ 900 ¸ÉPÉAqïUÀ¼ÀÄ 
vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀgÀÆ ¸ÀºÀ, D 
ºÉÃ½PÉ ¤dªÁUÀÄvÀÛzÉ. 

103  ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 16.6 ¤«ÄµÀUÀ¼ÀÄ

- PÀrªÉÄ JvÀÛgÀzÀ ¨sÀÆ PÀPÉëAiÀÄ°ègÀÄªÀ G¥ÀUÀæºÀUÀ¼ÀÄ. ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ 
¸ÀÄvÀÛ MAzÀÄ ¥ÀæzÀQëuÉ ¥ÀÇtðUÉÆ½¸À®Ä 90 ¤«ÄµÀUÀ½AzÀ  
(≈ 5.5 × 103 ̧ ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ) JgÀqÀÄ UÀAmÉUÀ¼À ̧ ÀªÀÄAiÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛªÉ.

104  ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 2.7 UÀAmÉUÀ¼ÀÄ

- MAzÀÄ HlªÀ£ÀÄß fÃtÂð¹PÉÆ¼Àî®Ä ¨ÉÃPÁUÀÄªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ: ºÉÆmÉÖAiÀÄ 
ªÀÄÆ®PÀ ºÁzÀÄºÉÆÃUÀ®Ä ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 2 jAzÀ 4 UÀAmÉUÀ¼ÀÄ.

- ¥ËæqsÀ £ÉÆtzÀ fÃ«vÁªÀ¢ü: ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ MAzÀÄ ¢£À

(≈ 9 ×104 ¸ÉPÉAqïUÀ¼ÀÄ).

	105 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ ≈ 1:16 ¢£ÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 106 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ ≈ 11.57 ¢£ÀUÀ¼ÀÄ (i)105 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ  
(ii) 106   ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ CªÀ¢üAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ PÉ®ªÀÅ WÀl£ÉUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ «zÀåªÀiÁ£ÀUÀ¼À 
§UÉÎ AiÉÆÃa¹. EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ªÉÊeÁÕ¤PÀ ¸ÀAPÉÃvÀzÀ°è ªÀåPÀÛ¥Àr¹.

107 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 115.7 ¢£ÀUÀ¼ÀÄ /
≈ 3.8 wAUÀ¼ÀÄUÀ¼ÀÄ

-
-

MAzÀÄ ªÀµÀðzÀ°è ¤zÉæAiÀÄ°è PÀ¼ÉzÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ: ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 4 wAUÀ¼ÀÄUÀ¼ÀÄ.
ªÀÄAUÀ¼À UÀæºÀªÀ£ÀÄß vÀ®Ä¥À®Ä ªÀÄAUÀ¼ÀAiÀiÁ£À 
«ÄµÀ£ï vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ: 298 
¢£ÀUÀ¼ÀÄ (≈ 2.65  × 107 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ).

- ¸ÀÆAiÀÄð£À ¸ÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ ¥ÀæzÀQëuÉ 
ºÁPÀ®Ä ªÀÄAUÀ¼À UÀæºÀªÀÅ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ 
¸ÀªÀÄAiÀÄ: 687 ¥ÀÈyé - ¢£ÀUÀ¼ÀÄ/ 1.88 

¥ÀÈyé - ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ (≈ 6 ×  107 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ).
108 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 3.17 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

- J¯Áè £Á¬ÄUÀ¼À ¸ÁªÀiÁ£Àå fÃ«vÁªÀ¢üAiÀÄÄ 3 jAzÀ 15 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

109 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 31.7 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

- ºÁå° zsÀÆªÀÄPÉÃvÀÄ«£À PÀPÁë CªÀ¢üAiÀÄÄ 75 - 79 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ. ªÀÄÄA¢£À 
¤jÃQëvÀ ªÀÄgÀÄ DUÀªÀÄ£ÀªÀÅ 2061 gÀ°è ̧ ÀA¨sÀ«¸ÀÄvÀÛzÉ. (≈ 2.4×109 ̧ ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ)  

- ¸ÀÆAiÀÄð£À ̧ ÀÄvÀÛ £É¥ÀÇÑ£ï UÀæºÀªÀÅ MAzÀÄ ̧ ÀÄvÀÄÛ ¥ÀæzÀQëuÉ ºÁPÀ®Ä vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ 
¸ÀªÀÄAiÀÄªÀÅ 60, 190 ¥ÀÈyé ¢£ÀUÀ¼ÀÄ / ≈ 165 ¥ÀÈyé-ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ 
89,666 £É¥ÀÇÑ£ï ¢£ÀUÀ¼ÀÄ / 1 £É¥ÀÇÑ£ï-ªÀµÀð (≈ 5.2 ×  109 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ) 
£É¥ÀÇÑ£ï£À°è MAzÀÄ ¢£ÀzÀ CªÀ¢üAiÀÄÄ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 16.1 UÀAmÉUÀ¼ÀÄ. 
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WÁwÃAiÀÄ ̈ É¼ÀªÀtÂUÉAiÀÄÄ JµÀÄÖ Që¥ÀæªÁVzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. 106 ¸ÉPÉAqïUÀ¼ÀÄ 15 ¢£ÀQÌAvÀ PÀrªÉÄ. 

DzÀgÉ 109 ¸ÉPÉAqïUÀ¼ÀÄ Cw zÉÆqÀØ ªÉÆvÀÛ 31 ªÀµÀðUÀ½UÉ ¸ÀªÀÄ (ªÀÄ£ÀÄµÀå£À CzsÀðzÀµÀÄÖ fÃ«vÁªÀ¢ü) 

1015 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 3.17 PÉÆÃn 
ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

- »ªÀiÁ®AiÀÄ ¥ÀªÀðvÀ ±ÉæÃtÂAiÀÄ ªÀAiÀÄ¸ÀÄì: 5.5 PÉÆÃn ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ / 55 «Ä°AiÀÄ£ï 

ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ (≈ 1.7 × 1015 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ). CªÀÅ ¥Àæw ªÀµÀð PÉ®ªÀÅ mm UÀ¼ÀµÀÄÖ 
¨É¼ÉAiÀÄÄvÀÛ¯ÉÃ EgÀÄvÀÛªÉ.

- qÉÊ£ÉÆÃ¸ÁgïUÀ¼ÀÄ 6.6 PÉÆÃn ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ / 66 «Ä°AiÀÄ£ï ªÀµÀðUÀ¼À 

»AzÉ  (≈ 2 × 1015  ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ)  £À²¹ ºÉÆÃzÀªÀÅ.

- qÉÊ£ÉÆÃ¸ÁgïUÀ¼ÀÄ ªÉÆzÀ®Ä 20 PÉÆÃnUÀ½VAvÀ ºÉZÀÄÑ / 200 «Ä°AiÀÄ£ï 

ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ (≈ 6 × 1015  ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ)  PÁtÂ¹PÉÆAqÀªÀÅ.

- ¸ÀÆAiÀÄð£ÀÄ QëÃgÀ¥ÀxÀ UÉ¯ÁQìAiÀÄ ¸ÀÄvÀÛ MAzÀÄ ¥ÀæzÀQëuÉ ºÁPÀ®Ä ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 23 

PÉÆÃn ªÀµÀðUÀ¼À£ÀÄß (≈ 7 × 1015 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ) vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ.
1016 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 31.7 PÉÆÃn 
ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

- ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ ªÉÄÃ¯É ¸À¸ÀåUÀ¼ÀÄ 47 PÉÆÃn / 470 «Ä°AiÀÄ£ï ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ   
(≈_______________ ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ) GUÀªÀÄªÁzÀªÀÅ.

1010 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 317 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

- ZÉÆÃ¼À gÁdªÀA±ÀªÀÅ 900 ªÀµÀðUÀ½VAvÀ (≈ 3× 1010  
¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ)

  
ºÉZÀÄÑ 

PÁ® D½éPÉ £ÀqÉ¹vÀÄ. (3£ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À BCE  ªÀÄvÀÄÛ 12£ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À CE 
£ÀqÀÄªÉ)

1011 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 3,170 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

- £ÀªÀÄUÉ w½¢gÀÄªÀAvÉ CvÀåAvÀ ºÀ¼ÉAiÀÄ fÃªÀAvÀ ªÀÄgÀzÀ ªÀAiÀÄ¸ÀÄì: ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 

5000 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ (≈ 1.57 × 1011  
¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ)

- »ªÀÄAiÀÄÄUÀzÀ CAvÀåzÀ £ÀAvÀgÀzÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ: 19,000-26,000 ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ 
(≈ 6 × 1011 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ - 8.2 × 1011 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ)

1012 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 31,700 
ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

- D¢ ºÉÆÃªÉÆÃ ¸ÉÃ¦AiÀÄ£ïì ªÉÆzÀ°UÉ 2-3 ®PÀë ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ (≈7× 
1012 – 9× 1012 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ) PÁtÂ¹PÉÆAqÀgÀÄ. CA¢£À ErÃ d£À¸ÀASÉåAiÀÄÄ 
MAzÀÄ zÉÆqÀØ QæPÉmï QæÃqÁAUÀtªÀ£ÀÄß DªÀj¸ÀÄªÀ¶ÖvÀÄÛ.

1013 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 3.17 ®PÀë 
ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

- ¸ÉÖ¥Éà ªÀiÁåªÉÆävï ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 8-18 ®PÀë ªÀµÀðUÀ¼À 
»AzÉ PÁtÂ¹PÉÆArzÉ JAzÀÄ CAzÁf¸À¯ÁVzÉ. 

1014 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 3.17 «Ä°AiÀÄ£ï 
ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

- PÉ¯É£ÉÌ£ï V®ègïªÉÆÃ¬Ä JA§ ¨sÀAiÀiÁ£ÀPÀ ¥ÀQëAiÀÄ 
¥À¼ÉAiÀÄÄ«PÉAiÀÄÄ 15 «Ä°AiÀÄ£ï ªÀµÀðUÀ¼ÀµÀÄÖ 
ºÀ¼ÉAiÀÄzÀÄ 

( ≈_______________ ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ).
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1017 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ
≈ 3.17 ©°AiÀÄ£ï ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

- CvÀåAvÀ ºÀ¼ÉAiÀÄ ¥À¼ÉAiÀÄÄ«PÉ ¥ÀÅgÁªÉUÀ¼À ¥ÀæPÁgÀ ¨ÁåQÖÃjAiÀiÁUÀ¼ÀÄ 
¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 3.7 ©°AiÀÄ£ï ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ PÁtÂ¹PÉÆAqÀªÀÅ JAzÀÄ 
¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ.

- ¨sÀÆ«ÄAiÀÄÄ ªÀAiÀÄ¸ÀÄì ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 4.5 ©°AiÀÄ£ï ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ 

- QëÃgÀ¥ÀxÀ (Milky way) £ÀPÀëvÀæ¥ÀÅAdªÀÅ 13.6 ©°AiÀÄ£ï ªÀµÀðUÀ¼À 
»AzÉ ªÀÄvÀÄÛ §æºÁäAqÀªÀÅ 13.8 ©°AiÀÄ£ï ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ 
gÀÆ¥ÀÄUÉÆArvÀÄ.

109 ¸ÉPÉAqïUÀ¼ÀÄ M§â ªÀÄ£ÀÄµÀå£À fÃ«vÁªÀ¢üAiÀÄ PÀæªÀÄ JAzÀÄ UÀªÀÄ¤¹. DzÀgÉ DzsÀÄ¤PÀ ¨sËvÀ±Á¸ÀÛçzÀ ¥ÀæPÁgÀ 
1018 ¸ÉPÉAqïUÀ¼À »AzÉ §æºÁäAqÀªÀÅ C¹ÛvÀézÀ°ègÀ°®è JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹!! WÁwÃAiÀÄ ¸ÀAPÉÃvÀªÀÅ ¸ÀAQë¥ÀÛ 
jÃwAiÀÄ°è §ºÀ¼À zÉÆqÀØ ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ.

	ªÉÊeÁÕ¤PÀ ¸ÀAPÉÃvÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁr ªÀÄvÀÄÛ GvÀÛj¹.

(i) 	 ¥Àæw ¸ÉPÉAqïUÉ MAzÀgÀAvÉ £ÀPÀëvÀæUÀ¼À£ÀÄß JtÂ¹zÀgÉ, §æºÁäAqÀzÀ J¯Áè £ÀPÀëvÀæUÀ¼À£ÀÄß JtÂ¸À®Ä 
vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ ̧ ÀªÀÄAiÀÄªÉµÀÄÖ? ªÉÊeÁÕ¤PÀ ̧ ÀAPÉÃvÀzÀ §¼ÀPÉ¬ÄAzÀ ̧ ÉPÉAqïUÀ¼À ̧ ÀASÉåAiÀÄ gÀÆ¥ÀzÀ°è 
GvÀÛj¹. 

EzÀ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¹

(ii) 	M§â¤UÉ ¥Àæw 10 ¸ÉPÉArUÉ MAzÀÄ ¯ÉÆÃl (200ml) ¤ÃgÀÄ PÀÄrAiÀÄ®Ä 
¸ÁzsÀåªÁzÀgÉ, ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ ªÉÄÃ°£À ¸ÀA¥ÀÇtð ¥ÀæªÀiÁtzÀ ¤ÃgÀ£ÀÄß PÀÄrzÀÄ 
ªÀÄÄV¸À®Ä vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÉµÀÄÖ?.

CvÀåAvÀ zÉÆqÀØ ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼ÀÄ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV £ÀªÀÄä C£ÀÄ¨sÀªÀ ªÀÄvÀÄÛ UÀæ»PÉAiÀÄ 
ªÁå¦ÛAiÀÄ£ÀÄß «ÄÃjªÉ. CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¤jÃQëvÀªÁVj¸À®Ä £ÁªÀÅ £ÀªÀÄUÉ ¥ÀjavÀªÁVgÀÄªÀ 
¥ÀæªÀiÁtUÀ¼ÉÆA¢UÉ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀA§A¢ü¸À§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ºÉÆÃ°¸À§ºÀÄzÀÄ. EzÀÄ ¸ÀASÉå 
CxÀªÁ C¼ÀvÉAiÀÄÄ JµÀÄÖ zÉÆqÀØzÀÄ JA§ÄzÀgÀ C¹ÛvÀéªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ!

2.5 EwºÁ¸ÀzÀ MAzÀÄ vÀÄtÄPÀÄ 

ªÉÆzÀ® ±ÀvÀªÀiÁ£À BCE (Qæ¸ÀÛ¥ÀÇªÀð ªÉÆzÀ® ±ÀvÀªÀiÁ£À)zÀ ¨ËzÀÞ UÀæAxÀ ®°vÀ «¸ÁÛgÀzÀ°è 10gÀ 
WÁvÀzÀ ̈ É¸À ̧ ÀASÉåUÀ½UÉ 1053 gÀªÀgÉUÀÆ ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À£ÀÄß £ÁªÀÅ £ÉÆÃqÀÄvÉÛÃªÉ. UÀtÂvÀ±Á¸ÀÛçdÕ CdÄð£À 
ªÀÄvÀÄÛ ¨ÉÆÃ¢ü¸ÀvÀé gÁdPÀÄªÀiÁgÀ UËvÀªÀÄ EªÀgÀ £ÀqÀÄ«£À ¸ÀA¨sÁµÀuÉAiÀÄ°è EªÀÅ §gÀÄvÀÛªÉ. 

“£ÀÆgÀÄ PÉÆÃnUÀ¼À£ÀÄß DAiÀÄÄvÀ (109) JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. £ÀÆgÀÄ DAiÀÄÄvÀUÀ½UÉ MAzÀÄ ¤AiÀÄÄvÀ 
(1011), £ÀÆgÀÄ ¤AiÀÄÄvÀUÀ½UÉ MAzÀÄ PÀAPÀgÀ (1013) ............, £ÀÆgÀÄ ¸ÀªÀð-§®UÀ½UÉ MAzÀÄ «¸ÀªÀiïdÕ - 
UÀn (1047), 100 «¸ÀªÀiïdÕ - UÀnUÀ½UÉ MAzÀÄ ¸ÀªÀðdÕ (1049), 100 ¸ÀªÀðdÕUÀ½UÉ MAzÀÄ «¨sÀÆvÀAUÀªÀÄ 

(1051), £ÀÆgÀÄ «¨sÀÆvÀAUÀªÀÄUÀ½UÉ MAzÀÄ vÀ®èPÀët (1053).”

ªÀÄºÁ«ÃgÀZÁAiÀÄðgÀÄ vÀªÀÄä UÀtÂvÀ-¸ÁgÀ-¸ÀAUÀæºÀ UÀæAxÀzÀ°è 24 ¥ÀzÀUÀ¼À ¥ÀnÖ (CAzÀgÉ 1023) gÀªÀgÉUÉ 
¤ÃrzÁÝgÉ. MAzÀÄ C£Á«ÄPÀ eÉÊ£À UÀæAxÀ CªÀÄ® ¹¢ÞAiÀÄÄ 1096 (zÀ±À-C£ÀAvÀ) gÀªÀgÉV£À WÁvÁAPÀ 
¸ÀASÉåUÀ¼À ºÉ¸Àj£À ¥ÀnÖAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ. PÀPÁÌAiÀÄ£À£À ¥Á½ ªÁåPÀgÀt UÀæAxÀªÀÅ 10140 gÀªÀgÉV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À 
ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖ ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. EzÀ£ÀÄß C¸ÀASÉåÃAiÀÄ JAzÀÄ ºÉ¸Àj¸À¯ÁVzÉ.
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ºÀvÀÛgÀ ºÉaÑ£À WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß ªÀåPÀÛ¥Àr¸À®Ä eÉÊ£À ªÀÄvÀÄÛ ¨ËzÀÞ ¥ÀoÀåUÀ¼ÀÄ ¸ÀºÀÀ¸Àì (¸Á«gÀ)ªÀÄvÀÄÛ PÉÆÃn 
(ºÀvÀÄÛ «Ä°AiÀÄ£ï) £ÀAvÀºÀ DzsÁgÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄvÀÛªÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ ¥ÀæAiÀÄÄPÀÛ (106) zÀ¸À ¸ÀºÀ ¸ÀºÀ¸Àì (ºÀvÀÄÛ 
£ÀÆgÀÄ ¸Á«gÀ) DVgÀÄvÀÛzÉ.

DzsÀÄ¤PÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw (¸ÀASÉåUÀ¼À ºÉ¸ÀgÀÄ) EzÀ£ÀÄß ºÉÆÃ®ÄvÀÛzÉ. £ÁªÀÅ »ÃUÉ ºÉÃ¼ÀÄvÉÛÃªÉ.

£ÀÆgÀÄ ¸Á«gÀUÀ½UÉ 
MAzÀÄ ®PÀë

100 × 1000 = 1,00,000 102 × 103 = 105

£ÀÆgÀÄ ®PÀëUÀ½UÉ 
MAzÀÄ PÉÆÃn

100 × 1,00,000 = 1,00,00,000 102 × 105 = 107

£ÀÆgÀÄ PÉÆÃnUÀ½UÉ 
MAzÀÄ CgÀ¨ï

100 × 1,00,00,000 = 1,00,00,00,000 102 × 107 = 109

£ÀÆgÀÄ CgÀ¨ïUÀ½UÉ 
MAzÀÄ RgÁ¨ï

100 × 1,00,00,00,000  
= 1,00,00,00,00,000

102 × 109 = 1011

EzÀ£ÀÄß ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉ¸ÀÄvÁÛ £ÀÆgÀÄ RgÁ¨ï JAzÀgÉ ¤Ã¯ï (1013) £ÀÆgÀÄ ¤Ã¯ï JAzÀgÉ ¥ÀzÀä (1015), 

£ÀÆgÀÄ ¥ÀzÀä JAzÀgÉ ±ÀAR (1017) ªÀÄvÀÄÛ £ÀÆgÀÄ ±ÀAR JAzÀgÉ ªÀÄºÁ±ÀAR (1019) DUÀÄvÀÛzÉ.

CªÉÄÃjPÁ / CAvÀgÁ¶ÖçÃAiÀÄ ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è £ÁªÀÅ »ÃUÉ ºÉÃ¼ÀÄvÉÛÃªÉ.

MAzÀÄ ¸Á«gÀ ¸Á«gÀªÀÅ 
MAzÀÄ «Ä°AiÀÄ£ï

1000 × 1000 = 1,000,000 103 × 103 = 106

MAzÀÄ ̧ Á«gÀ «Ä°AiÀÄ£ïUÉ 
MAzÀÄ ©°AiÀÄ£ï

1000 × 1,000,000 = 1,000,000,000 103 × 106 = 109

MAzÀÄ ¸Á«gÀ ©°AiÀÄ£ïUÉ 
MAzÀÄ næ°AiÀÄ£ï 

1000 × 1,000,000,000  
= 1,000,000,000,000

103 × 109 = 1012

EzÀ£ÀÄß ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉ¹zÁUÀ MAzÀÄ ¸Á«gÀ næ°AiÀÄ£ïUÉ MAzÀÄ PÁéræ°AiÀÄ£ï (1015), F  «£Áå¸ÀªÀÅ 
»ÃUÉ ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. F ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹ «Ä°AiÀÄ£ï (106), ©°AiÀÄ£ï (109), næ°AiÀÄ£ï 
(1012), PÁéræ°AiÀÄ£ï (1015), PÁéAn°AiÀÄ£ï (1018), ¸ÉPïìn°AiÀÄ£ï (1021), ¸É¦Ö°AiÀÄ£ï (1024), DQÖ°AiÀÄ£ï 

(1027), £Á¤°AiÀÄ£ï (1030), qÉ¹°AiÀÄ£ï (1033).

 	 ¥Àæw ºÉ¸Àj£À ªÉÆzÀ® ¨sÁUÀ K£À£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ? 

¸ÀASÉå 10100  C£ÀÄß UÀÆUÉÆÃ¯ï JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. §æºÁäAqÀzÀ°è£À ¥ÀgÀªÀiÁtÄUÀ¼À CAzÁdÄ 
¥ÀgÀªÀiÁtÄUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 1078 jAzÀ 1082 gÀ¶ÖzÉ. ¸ÀASÉå 10UÀÆUÉÆÃ¯ï C£ÀÄß UÀÆUÉÆÃ¯ï ¥ÉèPïì JAzÀÄ 
PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. F ¸ÀASÉå JµÀÄÖ zÉÆqÀØzÀÄ JAzÀÄ H»¸ÀÄªÀÅzÀÄ PÀµÀÖ.

¥Àæ¸ÀÄÛvÀ ¨sÁgÀvÀzÀ°è Cw ºÉZÀÄÑ ªÀÄÄR¨É¯ÉAiÀÄ PÀgÉ¤ì £ÉÆÃlÄ 2,000 gÀÆ¥Á¬ÄUÀ¼ÀÄ. .dUÀwÛ£À°è 
EzÀÄªÀgÉ«UÀÆ ªÀÄÄ¢æ¸À¯ÁzÀ Cw ºÉZÀÄÑ ªÀÄÄR¨É¯ÉAiÀÄ PÀgÉ¤ì £ÉÆÃlÄ AiÀiÁªÀÅzÉAzÀÄ H»¹. 1946gÀ°è 
ºÀAUÉÃjAiÀÄ°è ªÀÄÄ¢æ¸À¯ÁzÀ 1 ¸ÉPïìn°AiÀÄ£ï ¥ÉAUÉÆ (1021 CxÀªÁ 1 «Ä°AiÀÄqïð ©¯ï¥ÉAUÉÆ) ªÀiË®åzÀ 
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«±ÉÃµÀ £ÉÆÃlÄ EzÀÄªÀgÉUÉ ªÀÄÄ¢æ¸À¯ÁzÀ Cw ºÉZÀÄÑ ¸ÀASÁåvÀäPÀ ªÀiË®åzÀ ¨ÁåAPï £ÉÆÃlÄ DVzÉ. DzÀgÉ 
EzÀÄ ZÀ¯ÁªÀuÉUÉ §gÀ°®è. 2009gÀ°è fA¨ÁªÉ 100 næ°AiÀÄ£ï (1014) fA¨ÁªÉ qÁ®gï £ÉÆÃl£ÀÄß 
ªÀÄÄ¢æ¹vÀÄ. ªÀÄÄzÀæt ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ°è CzÀgÀ ªÀiË®å $ 30 gÀ¶ÖvÀÄÛ.

   PÀAqÀÄ»r¬Äj. 

1. 	 (2224) ÷ (432) gÀ ¨É¯ÉAiÀÄ°è ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. [¸ÀÄ½ºÀÄ: 4 = 22]

2. 	 MAzÀÄ ¸ÀAUÁæºÀPÀzÀ°è 5 ¨Ál°UÀ½ªÉ. ¥Àæw¢£À MAzÀÄ ºÉÆ¸À ¸ÀAUÁæºÀPÀªÀ£ÀÄß vÀgÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. 40 

¢£ÀUÀ¼À £ÀAvÀgÀ JµÀÄÖ ¨Ál°UÀ¼ÀÄ EgÀÄvÀÛªÉ?

3. 	 PÉÆnÖgÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß JgÀqÀÄ CxÀªÁ ºÉZÀÄÑ WÁvÁAPÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV ªÀÄÆgÀÄ «©ü£Àß jÃwAiÀÄ°è 

§gÉ¬Äj. WÁvÁAPÀUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÁVgÀ§ºÀÄzÀÄ.

	 (i) 643 	    (ii) 1928 	 (iii) 32-5

4. 	 PÉ¼ÀV£À ¥Àæw ºÉÃ½PÉAiÀÄ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹ ªÀÄvÀÄÛ CzÀÄ ‘AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸Àj’, ‘PÉ®ªÉÇªÉÄä ªÀiÁvÀæ ¸Àj’ CxÀªÁ 

‘¸Àj¬Ä®è’ JAzÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj. ¤ªÀÄä vÁQðPÀvÉAiÀÄ£ÀÄß «ªÀj¹.

(i) WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀUÀð ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÆ ¸ÀºÀ DVªÉ.

(ii) £Á®Ì£ÉÃ WÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀºÀ ªÀUÀð ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ DVªÉ.

(iii) MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ LzÀ£ÉÃ WÁvÀªÀÅ D ¸ÀASÉåAiÀÄ WÀ£À¢AzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

(iv) JgÀqÀÄ WÀ£À ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ MAzÀÄ WÀ£À ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÉ.

(V) q46  JA§ÄzÀÄ 4£ÉÃ WÁvÀ ªÀÄvÀÄÛ 6£ÉÃ WÁvÀ JgÀqÀÆ DVzÉ. (q MAzÀÄ C«¨sÁdå ¸ÀASÉå)

5. 	 EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀAPÉëÃ¦¹ ªÀÄvÀÄÛ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

(i)	 10–2 × 10– 5 	 (ii)	 57 ÷ 54

	 (iii)	 9–7 ÷ 94	   (iv)	 (13– 2)
– 3

	 (v)	 m5n12(mn)9
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6.	 122 = 144 DzÀgÉ, F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

	 (i)	    (1.2)2				    (ii)      (0.12)2

	 (iii)	 (0.012)2	 (iv)	 1202

7.  	 ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ¨É¯É ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ªÀÈvÁÛPÁgÀ ªÀiÁr.

24 × 36        64 × 32        610        182 × 62        624

8. 	 PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ°è zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹.

(i)	43 CxÀªÁ 34		   (ii)	 28 CxÀªÁ 82			   (iii)	 1002 CxÀªÁ 2100

9. 	 MAzÀÄ ºÁ®Ä GvÁàzÀ£Á WÀlPÀªÀÅ MAzÀÄ ªÀµÀðzÀ°è 8.5 ©°AiÀÄ£ï ¥ÁåPÉmïUÀ¼ÀµÀÄÖ ºÁ®£ÀÄß 
GvÁà¢¸À®Ä AiÉÆÃf¹zÉ. CªÀjUÉ ¥Àæw ¥ÁåPÉmïUÉ MAzÀÄ C£À£Àå Lr (UÀÄgÀÄw¸ÀÄ«PÉ) PÉÆÃqï ̈ ÉÃPÁVzÉ. 
0-9 CAPÉUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸À®Ä DAiÉÄÌ ªÀiÁrzÀgÉ, PÉÆÃqï JµÀÄÖ CAPÉUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆArgÀÄvÀÛzÉ?

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

10. 	 64 MAzÀÄ ªÀUÀð ¸ÀASÉå (82) ªÀÄvÀÄÛ WÀ£À ¸ÀASÉå (43) JgÀqÀÆ DVzÉ. ªÀUÀð ªÀÄvÀÄÛ 
WÀ£À JgÀqÀÆ DVgÀÄªÀ EvÀgÀ ¸ÀASÉåUÀ½ªÉAiÉÄÃ? CAvÀºÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV 
«ªÀj¸ÀÄªÀ ªÀiÁUÀð«zÉAiÉÄÃ?

11. 	 MAzÀÄ rfl¯ï ¯ÁPÀgï 5 CPÀëgÀ ¸ÀASÁåAiÀÄÄPÀÛ (D¯Áá £ÀÆåªÀÄjPï) ¥Á¸ïPÉÆÃqï£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ. 
PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ G89P0, 38098, BRJKW ªÀÄvÀÄÛ 003AZ CAvÀºÀ JµÀÄÖ PÉÆÃqïUÀ¼ÀÄ 
¸ÁzsÀå.

12. 	 ¥Àæ¥ÀAZÀzÁzÀåAvÀ EgÀÄªÀ PÀÄjUÀ¼À ¸ÀASÉå (2024)gÀ°è ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 109 ªÀÄvÀÄÛ ªÉÄÃPÉUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÆ ¸ÀºÀ 
CµÉÖÃ DVzÉ. PÀÄj ªÀÄvÀÄÛ ªÉÄÃPÉUÀ¼À MlÄÖ ¸ÀASÉå JµÀÄÖ?

	 (i)      209			     (ii)    1011		           (iii)     1010

	 (iv)	 1018	 (v)	 2 × 109	 (vi)	 109 + 109

13. 	 ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁr GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ªÉÊeÁÕ¤PÀ ¸ÀAPÉÃvÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

(i) 	 dUÀwÛ£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ªÀåQÛAiÀÄÄ 30 §mÉÖUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÉ, MlÄÖ §mÉÖUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 

PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(ii) 	 dUÀwÛ£À°è ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 100 «Ä°AiÀÄ£ï eÉÃ£ÀÄUÀÆqÀÄUÀ½ªÉ. ¥Àæw UÀÆqÀÄ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 50,000 

eÉÃ£ÀÄ£ÉÆtUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÉ eÉÃ£ÀÄ£ÉÆtUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(iii) 	M§â ªÀiÁ£ÀªÀ£À zÉÃºÀzÀ°è ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 38 næ°AiÀÄ£ï ¨ÁåQÖÃjAiÀÄ PÉÆÃ±ÀUÀ½ªÉ. dUÀwÛ£À J¯Áè 

ªÀÄ£ÀÄµÀågÀ°è ªÁ¹¸ÀÄªÀ ¨ÁåQÖÃjAiÀÄUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(iv) 	fÃ«vÁªÀ¢üAiÀÄ°è DºÁgÀ ¸ÉÃ«¸À®Ä PÀ¼ÉzÀ MlÄÖ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß ¸ÉPÉAqïUÀ¼À°è PÀAqÀÄ »r¬Äj. 

14. 	 1 CgÀ¨ï / 1 ©°AiÀÄ£ï ¸ÉPÉAqïUÀ¼À »A¢£À ¢£ÁAPÀ AiÀiÁªÀÅzÀÄ?		
EzÀ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¹
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� 	£ÁªÀÅ PÉ®ªÀÅ ¸À¤ßªÉÃ±ÀUÀ¼À£ÀÄß «±ÉèÃ¶¹zÉÝÃªÉ, ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß PÉÃ½PÉÆArzÉÝÃªÉ ªÀÄvÀÄÛ ªÉÆzÀ®Ä 
H»¹ GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¢zÉÝÃªÉ. £ÀAvÀgÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ ºÉÃ½PÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀiÁzÀj 
ªÀiÁr (CxÉÊð¹ / vÀÄ®£É ªÀiÁr) HºÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CAzÁdÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁqÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ 
¯ÉPÁÌZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁr GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¢zÉÝÃªÉ.

� 	UÀÄuÁPÁgÀ ¨É¼ÀªÀtÂUÉ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ®àqÀÄªÀ Që¥Àæ WÁwÃAiÀÄ ¨É¼ÀªÀtÂUÉAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀAPÀ®£ÁvÀäPÀ 
¨É¼ÀªÀtÂUÉUÉ ºÉÃUÉ ºÉÆÃ°¸À§ºÀÄzÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ PÀ°wzÉÝÃªÉ.

�� na JA§ÄzÀÄ n × n × n × n × …..... × n (n C£ÀÄß ¥ÀÄ£ÀgÁªÀwðvÀªÁV a ̈ Áj UÀÄtÂ¹zÁUÀ) 

ªÀÄvÀÄÛ  n–a= 
1
na  DVzÉ.

WÁvÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆAqÀ QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ

yy na × nb = na+b	

yy (na)b = (nb)a = na × b

yy na ÷ nb = na – b (n ≠ 0)

yy na × ma = (n × m)a

yy na ÷ ma = (n ÷ m)a (m ≠ 0)

yy n0 = 1 (n ≠ 0)

�� 308100000 ¸ÀASÉåAiÀÄ ªÉÊeÁÕ¤PÀ ¸ÀAPÉÃvÀªÀÅ 3.081 × 108 DVzÉ. AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ 

ªÉÊeÁÕ¤PÀ ¸ÀAPÉÃvÀzÀ DzÀ±ÀðgÀÆ¥À x × 10 y  DVzÉ. E°è x ≥ 1 ªÀÄvÀÄÛ x < 10, ªÀÄvÀÄÛ y 
MAzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀ.

�� D¸ÀQÛzÁAiÀÄPÀ aAvÀ£À ¥ÀæAiÉÆÃUÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÁzsÀ£ÀªÁV §¼À¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ MAzÀÄ ¸ÀASÉå 
CxÀªÁ ¥ÀæªÀiÁt JµÀÄÖ zÉÆqÀØzÀÄ JAzÀÄ CxÀð ªÀiÁrPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ.

¸ÁgÁA±À
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MUÀn£À ¸ÀªÀÄAiÀÄ!

ºÀvÀÛgÀ°è ¥ÀæZÀAqÀ!

F DlªÀ£ÀÄß DqÀ®Ä ̧ ÀAUÁwAiÀÄ£ÀÄß ºÀÄqÀÄQ. 0-9 CAPÉUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ UÀtÂvÀzÀ ªÀÄÆ®¨sÀÆvÀ 
QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ 10 ̧ ÉPÉAqïUÀ¼À°è MAzÀÄ ̧ ÀASÉå CxÀªÁ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÀ 
ªÀåQÛUÀ½§âgÀ £ÀqÀÄªÉ zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀ ªÀåQÛ ¸ÀÄvÀÄÛ UÉ®ÄèvÁÛ£É.  

ªÉÆzÀ® ̧ ÀÄwÛ£À°è gÁQì 10000000000000 JAzÀÄ §gÉzÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ J¸ÀÄÛ 999999 × 
999999 JAzÀÄ §gÉzÀ£ÀÄ. EªÉgÀqÀgÀ°è gÁQìAiÀÄ ¸ÀASÉå zÉÆqÀØzÁVzÉ. CzÀÄ KPÉ 
JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÉÃ? gÁQìAiÀÄ ¸ÀASÉå 1013 DVzÉ. DzÀgÉ J¸ÀÄÛ«£À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ  

(106)
2 VAvÀ PÀrªÉÄ¬ÄzÉ.

JgÀqÀ£ÉÃ ̧ ÀÄwÛ£À°è gÁQìAiÀÄÄ 101000 + 101000 + 101000 + 101000  JAzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ J¸ÀÄÛ 

(101000000) × 9000 JAzÀÄ §gÉzÀgÀÄ. AiÀiÁªÀÅzÀÄ zÉÆqÀØzÀÄ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ ºÉÃ¼À§°ègÁ?

««zsÀ ¸ÀÄvÀÄÛUÀ½UÉ vÁªÀÅ ¥ÀjUÀtÂ¸À§ºÀÄzÁzÀ PÉ®ªÀÅ µÀÀgÀvÀÄÛUÀ¼ÀÄ EAwªÉ.

(i) 	 WÁvÁAPÀUÀ½UÉ C£ÀÄªÀÄw¬Ä®è, PÉÃªÀ® ¸ÀAPÀ®£ÀªÀ£ÀÄß ªÀiÁvÀæ C£ÀÄªÀÄw¸À¯ÁVzÉ. 

(ii) 	 WÁvÁAPÀUÀ½UÉ C£ÀÄªÀÄw¬Ä®è, PÉÃªÀ® ̧ ÀAPÀ®£À ªÀÄvÀÄÛ UÀÄuÁPÁgÀPÉÌ C£ÀÄªÀÄw¬ÄzÉ.

(iii) 	WÁvÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄªÀÄw¸À¯ÁVzÉ. PÉÃªÀ® ̧ ÀAPÀ®£ÀªÀ£ÀÄß ªÀiÁvÀæ C£ÀÄªÀÄw¸À¯ÁVzÉ.

(iv) 	WÁvÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄªÀÄw¸À¯ÁVzÉ. AiÀiÁªÀÅzÉÃ UÀtÂvÀzÀ QæAiÉÄAiÀÄ£ÀÄß 

C£ÀÄªÀÄw¸À¯ÁVzÉ.

¤ªÀÄäzÉÃ DzÀ µÀÀgÀvÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃªÀÅ «¢ü¸À§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ / CxÀªÁ ºÉZÀÄÑ d£ÀgÀ£ÀÄß 
MnÖUÉ DlªÁqÀ®Ä ¸ÉÃj¸À§ºÀÄzÀÄ.
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¸ÀASÉåUÀ¼À PÀxÉ3

3.1 jÃªÀiÁ¼À PÀÄvÀÆºÀ® 

MAzÀÄ ªÀÄzsÁåºÀß, ¸ÉÆÃªÀiÁjvÀ£À¢AzÀ PÀÄ½wzÀÝ jÃªÀiÁ ºÀ¼ÉAiÀÄ ¥ÀÅ¸ÀÛPÀªÉÇAzÀ£ÀÄß £ÉÆÃqÀÄwÛzÁÝUÀ, 
MAzÀÄ PÁUÀzÀzÀ vÀÄAqÀÄ eÁjPÉÆAqÀÄ £É®zÀ ªÉÄÃ¯É ©¢ÝvÀÄ. CªÀ¼ÀÄ CzÀ£ÀÄß JwÛPÉÆAqÀÄ CzÀgÀ ¸ÀÄvÀÛ°£À 
«avÀæ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ¢nÖ¹ £ÉÆÃrzÀ¼ÀÄ. ªÁºï! - “EzÉÃ£ÀÄ?”... JAzÀÄ D±ÀÑAiÀÄð¥ÀlÖ¼ÀÄ.

D PÁUÀzÀªÀ£ÀÄß gÀºÀ¸Àå ¤¢üAiÀÄAvÉ »rzÀÄPÉÆAqÀÄ DPÉ vÀ£Àß vÀAzÉAiÀÄ §½UÉ NrºÉÆÃzÀ¼ÀÄ. DvÀ 
CzÀ£ÀÄß £ÉÆÃr ªÀÄÄUÀÄ¼ÀßPÀÄÌ, “¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 4000 ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ, EA¢£À EgÁPï ªÀÄvÀÄÛ EvÀgÀ PÉ®ªÀÅ 
£ÉgÉAiÀÄ zÉÃ±ÀUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆArgÀÄªÀ KµÁåzÀ ¥À²ÑªÀÄ ¨sÁUÀzÀ°ègÀÄªÀ ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁ JA§ ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ°è 
£ÁUÀjPÀvÉAiÀÄÄ ¥ÀæªÀzsÀðªÀiÁ£ÀPÉÌ §A¢vÀÄ. CªÀgÀÄ vÀªÀÄä ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À°è EzÀÆ MAzÀÄ!” 
JAzÀÄ w½¹zÀgÀÄ.

jÃªÀiÁ¼À PÀtÄÚUÀ¼ÀÄ ºÉÆ¼ÉzÀªÀÅ, “¤dªÁV? F «avÀæ aºÉßUÀ¼ÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÁVzÀÝªÉÃ?” CªÀ¼À°è 

PÀÄvÀÆºÀ®ªÀÅ ºÀÄnÖPÉÆArvÀÄ, ªÀÄvÀÄÛ C£ÉÃPÀ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ CªÀ¼À vÀ¯ÉAiÀÄ°è ¸ÀÄ½AiÀÄ®Ä ¥ÁægÀA©ü¹zÀªÀÅ.

d£ÀgÀÄ 
AiÀiÁªÁV¤AzÀ 
JtÂ¸ÀÄwÛzÁÝgÉ? 

CªÀjUÉ KtÂPÉAiÀÄ 
CªÀ±ÀåPÀvÉ K¤vÀÄÛ?

d£ÀgÀÄ JA¢¤AzÀ 
DzsÀÄ¤PÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è 

¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 
§gÉAiÀÄÄwÛzÁÝgÉ? 

ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀÄ
-£ÀßgÀÄ 20%, 50%, 
100% UÀ¼À£ÀÄß ºÉÃUÉ 
§gÉ¢gÀ§ºÀÄzÀÄ?
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CªÀ¼À PÀÄvÀÆºÀ®ªÀ£ÀÄß UÀæ»¹zÀ CªÀ¼À vÀAzÉ, ¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ PÀ®à£ÉAiÀÄÄ 
PÁ¯Á£ÀAvÀgÀzÀ°è, DAiÀiÁ ¨sËUÉÆÃ½PÀ ¥ÀæzÉÃ±ÀUÀ¼À°è ºÉÃUÉ «PÀ¸À£ÀUÉÆAqÀÄ CAwªÀÄªÁV ¥ÀjuÁªÀÄPÁj 
DzsÀÄ¤PÀ gÀÆ¥ÀªÀ£ÀÄß vÀ®Ä¦vÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß ºÉÃ¼À®Ä ¥ÁægÀA©ü¹zÀgÀÄ. §¤ß CªÀgÉÆA¢UÉ »A¢£À PÁ®PÉÌ 
¥ÀæAiÀiÁtÂ¸À®Ä ¹zÀÞgÁUÉÆÃt!

²¯ÁAiÀÄÄUÀzÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ°èAiÉÄÃ ªÀiÁ£ÀªÀgÀÄ JtÂPÉAiÀÄ CUÀvÀåvÉAiÀÄ£ÀÄß 
ºÉÆA¢zÀÝgÀÄ. CªÀgÀÄ vÀªÀÄä §½ EgÀÄªÀ DºÁgÀzÀ ¥ÀæªÀiÁt, vÀªÀÄä eÁ£ÀÄªÁgÀÄUÀ¼À 
¸ÀASÉå, ̧ ÀgÀPÀÄUÀ¼À «¤ªÀÄAiÀÄzÀ «ªÀgÀUÀ¼ÀÄ, DZÀgÀuÉUÀ¼À°è ¤ÃqÀ¯ÁUÀÄªÀ C¥ÀðuÉUÀ¼À/
PÁtÂPÉUÀ¼À ¸ÀASÉå EvÁå¢UÀ¼À£ÀÄß ¤zsÀðj¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀæªÀÄÄR WÀl£ÉUÀ¼ÀÄ 
¸ÀA¨sÀ«¹zÁUÀ, ¢£ÀUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ H»¸À®Ä. GzÁ, CªÀiÁªÁ¸Éå, 
ºÀÄtÂÚªÉÄ CxÀªÁ IÄvÀÄ«£À ¥ÁægÀA¨sÀzÀAvÀºÀ ¸ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À°è CªÀgÀÄ KtÂPÉAiÀÄ£ÀÄß 
§¼À¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ, DzÁUÀÆå, ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃ½zÁUÀ CxÀªÁ §gÉzÁUÀ, CªÀgÀÄ EAzÀÄ 
£ÁªÀÅ §¼À¸ÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛgÀ°®è.

EAzÀÄ £ÁªÀÅ §¼À¸ÀÄªÀ DzsÀÄ¤PÀ ªÀiËTPÀ ªÀÄvÀÄÛ °TvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À gÀZÀ£ÉAiÀÄÄ ¸Á«gÁgÀÄ ªÀµÀðUÀ¼À 
»AzÉ ¨sÁgÀvÀzÀ°è ºÀÄnÖPÉÆArvÀÄ. AiÀÄdÄªÉðÃzÀ ¸ÀA»vÉAiÀÄAvÀºÀ ¥ÁæaÃ£À ¨sÁgÀwÃAiÀÄ UÀæAxÀUÀ¼ÀÄ, EAzÀÄ 
£ÁªÀÅ ªÀiËTPÀªÁV ºÉÃ¼ÀÄªÀAvÉAiÉÄÃ, 10gÀ WÁvÀUÀ¼À DzsÁgÀzÀ ªÉÄÃ¯É ¸ÀASÉåUÀ¼À ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À£ÀÄß G¯ÉèÃT¹ªÉ. 
CªÀgÀÄ 1012 ªÀÄvÀÄÛ CzÀPÀÆÌ «ÄÃjzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖ ªÀiÁrzÀgÀÄ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, MAzÀÄ (KPÀ), 
ºÀvÀÄÛ (zÀ±À,) £ÀÆgÀÄ (±ÀvÀ), ¸Á«gÀ (¸ÀºÀ¸Àæ), ºÀvÀÄÛ ¸Á«gÀ (CAiÀÄÄvÀ) EvÁå¢... ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 
ªÉÆzÀ¯ÁzÀÄªÀÅ.

ºÀ¸ÀÛ¥ÀæwAiÀÄ°è §PÁë° ºÀ¸ÀÛ¥Àæw

EAzÀÄ £ÁªÀÅ 0 ¬ÄAzÀ 9 gÀªÀgÉV£À CAQUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ £ÀªÀÄä 
¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÀ «zsÁ£À- ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 2000 ªÀµÀðUÀ¼À 
»AzÉAiÉÄÃ ¨sÁgÀvÀzÀ°è ºÀÄnÖPÉÆAqÀÄ C©üªÀÈ¢Þ¥Àr¸À¯Á¬ÄvÀÄ. 
CAQ 0 (¸ÉÆ£Éß) (DUÀ EzÀ£ÀÄß ZÀÄPÉÌ JAzÀÄ UÀÄgÀÄw¸À¯ÁVvÀÄÛ) 
¸ÉÃjzÀAvÉ ºÀvÀÄÛ CAQUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÀ 
ªÉÆzÀ® ¤zÀ±Àð£ÀªÀÅ §PÁë° ºÀ¸ÀÛ¥ÀæwAiÀÄ°è (3 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ 
CE)AiÀÄ°è PÀAqÀÄ§gÀÄvÀÛzÉ. DAiÀÄð¨sÀl (499 CE) £ÀÄ ¨sÁgÀwÃAiÀÄ 10 aºÉßUÀ¼À ªÀåªÀ¸ÉÜAiÉÆA¢UÉ ªÉÊeÁÕ¤PÀ 
¯ÉPÁÌZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀA¥ÀÇtðªÁV «ªÀj¹ ªÀÄvÀÄÛ «¸ÀÛj¹zÀ ªÉÆzÀ® UÀtÂvÀdÕ.

¨sÁgÀwÃAiÀÄ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 800 CE AiÀÄ ºÉÆwÛUÉ CgÀ¨ï dUÀwÛUÉ ºÀgÀrvÀÄ. EzÀ£ÀÄß 
CgÀ¨ï dUÀwÛUÉ ªÀÄºÁ£ï ¥À¶ðAiÀÄ£ï UÀtÂvÀdÕ C¯ï-SÁéjfä (CªÀgÀ £ÀAvÀgÀ ‘C¯ÁÎjzÀªÀiï’ JA§ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß 
ºÉ¸Àj¸À¯ÁVzÉ) CªÀgÀÄ vÀªÀÄä ¥ÀÅ¸ÀÛPÀ D£ï ¢ PÁå®ÄÌ¯ÉÃµÀ£ï «vï »AzÀÆ £ÀÆåªÀÄgÀ¯ïì (c. 825) ªÀÄÆ®PÀ 
ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæ¹zÀÞ vÀvÀéeÁÕ¤ C¯ï-QAr CªÀgÀÄ vÀªÀÄä PÀÈw D£ï ¢ AiÀÄÆ¸ï D¥sï ¢ »AzÀÆ £ÀÆåªÀÄgÀ¯ïì  
(c. 830) ªÀÄÆ®PÀ d£À¦æAiÀÄUÉÆ½¹zÀgÀÄ.

CgÀ¨ï zÉÃ±À¢AzÀ, »AzÀÆ CAQUÀ¼ÀÄ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 1100 CE AiÀÄ ºÉÆwÛUÉ AiÀÄÄgÉÆÃ¥ï ªÀÄvÀÄÛ D¦üæPÁzÀ 
PÉ®ªÀÅ ¨sÁUÀUÀ½UÉ ºÀgÀrvÀÄ. C¯ï-SÁéjfäAiÀÄªÀgÀ »AzÀÆ CAQUÀ¼ÉÆA¢UÉ ¯ÉPÁÌZÁgÀzÀ PÉ®¸ÀªÀ£ÀÄß ¯Áån£ï 
¨sÁµÉUÉ C£ÀÄªÁ¢¸À¯ÁVzÀÝgÀÆ, 1200 CE gÀ ¸ÀÄªÀiÁjUÉ ¨sÁgÀwÃAiÀÄ CAQUÀ¼À£ÀÄß C¼ÀªÀr¹PÉÆ¼Àî®Ä 
AiÀÄÄgÉÆÃ¦AiÀÄ£ÀßjUÉ ¤dªÁVAiÀÄÆ MvÁÛ¬Ä¹zÀªÀ£ÀÄ, EmÁ°AiÀÄ£ï UÀtÂvÀdÕ ¦ü¨ÉÆ£Áa. DzÁUÀÆå, D 
¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ°è gÉÆÃªÀÄ£ï CAQUÀ¼ÀÄ AiÀÄÄgÉÆÃ¦AiÀÄ£ïgÀ aAvÀ£É ªÀÄvÀÄÛ §gÀªÀtÂUÉAiÀÄ°è JµÀÄÖ ¨ÉÃgÀÆjzÀÝªÀÅ 
JAzÀgÉ ¨sÁgÀwÃAiÀÄ CAQUÀ¼ÀÄ ºÀ®ªÁgÀÄ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀªÀgÉUÉ ªÁå¥ÀPÀ §¼ÀPÉAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ°®è. DzÀgÉ 
CAwªÀÄªÁV, AiÀÄÄgÉÆÃ¦AiÀÄ£ï ¥ÀÅ£ÀgÀÄfÓÃªÀ£À  ̧ ÀªÀÄAiÀÄzÀ°è ªÀÄvÀÄÛ 17 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ ºÉÆwÛUÉ, ̈ sÁgÀwÃAiÀÄ 
CAQUÀ¼À£ÀÄß C¼ÀªÀr¹PÉÆ¼Àî¢gÀÄªÀÅzÀÄ C¸ÁzsÀåªÁ¬ÄvÀÄ CxÀªÁ C¼ÀªÀr¹PÉÆ¼ÀîzÉÃ EzÀÝ°è ªÉÊeÁÕ¤PÀ 
¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß CrØ¥Àr¸ÀÄwÛvÀÄÛ.
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“ºÀvÀÄÛ aºÉßUÀ¼À UÀÄA¥À£ÀÄß (¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ aºÉßAiÀÄÄ MAzÀÄ ¸ÁÜ£À ªÀiË®å ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ ¸ÀA¥ÀÇtð 
ªÀiË®åªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ) §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ̧ ÀA¨sÁªÀå ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ªÀåPÀÛ¥Àr¸ÀÄªÀ ZÀvÀÄgÀ «zsÁ£ÀªÀÅ 
¨sÁgÀvÀzÀ°è ºÉÆgÀºÉÆ«ÄävÀÄ. EwÛÃa£À ¢£ÀUÀ¼À°è F PÀ®à£ÉAiÀÄÄ vÀÄA¨Á ¸ÀgÀ¼ÀªÁV PÁtÄvÀÛzÉ, CzÀgÀ 
ªÀÄºÀvÀé ªÀÄvÀÄÛ D¼ÀªÁzÀ ¥ÁæªÀÄÄRåvÉAiÀÄ£ÀÄß E£ÀÄß ªÀÄÄAzÉ ¥Àæ±ÀA¹¸À¯ÁUÀÄªÀÅ¢®è. EzÀgÀ ¸ÀgÀ¼ÀvÉAiÀÄÄ 
¯ÉPÁÌZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÄUÀªÀÄUÉÆ½¹zÀ ªÀÄvÀÄÛ G¥ÀAiÀÄÄPÀÛ D«µÁÌgÀUÀ¼À°è CAPÀUÀtÂvÀªÀ£ÀÄß CUÀæ¸ÁÜ£ÀzÀ°è 
Ej¹zÀ jÃwAiÀÄ°èzÉ.”

- ¦AiÀÄgÉ-¸ÉÊªÀÄ£ï ¯Áå¥ÉèÃ¸ï (1749-1827)

£ÀAvÀgÀ CªÀÅUÀ¼À §¼ÀPÉAiÀÄÄ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ RAqÀPÀÆÌ ºÀgÀrvÀÄ ªÀÄvÀÄÛ FUÀ ¥Àæ¥ÀAZÀzÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ 
ªÀÄÆ¯ÉAiÀÄ°èAiÀÄÆ §¼À¸À®àqÀÄwÛzÉ.

AiÀÄÄgÉÆÃ¦AiÀÄ£ï «zÁéA¸ÀgÀÄ CgÀ¨ï zÉÃ±À¢AzÀ ¨sÁgÀwÃAiÀÄ CAQUÀ¼À£ÀÄß PÀ°vÀ PÁgÀt, CªÀgÀÄ 
vÀªÀÄä AiÀÄÄgÉÆÃ¦AiÀÄ£ï zÀÈ¶ÖPÉÆÃ£À¢AzÀ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß  ‘CgÉÃ©Pï CAQUÀ¼ÀÄ’ JAzÀÄ PÀgÉzÀgÀÄ. ªÀÄvÉÆÛAzÉqÉ, 
ªÉÄÃ¯É UÀªÀÄ¤¹zÀAvÉ, C¯ï-SÁéjfä ªÀÄvÀÄÛ C¯ï-QArAiÀÄAvÀºÀ CgÀ¨ï «zÁéA¸ÀgÀÄ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ‘»AzÀÆ 
CAQUÀ¼ÀÄ’ JAzÀÄ PÀgÉzÀgÀÄ. AiÀÄÄgÉÆÃ¦AiÀÄ£ï ªÀ¸ÁºÀvÀÄ±Á» CªÀ¢üAiÀÄ°è, CgÉÃ©Pï ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÁå¥ÀPÀªÁV 
§¼À¸À®àlÖªÀÅ. DzÁUÀÆå, EwÛÃa£À ªÀµÀðUÀ¼À°è, AiÀÄÄgÉÆÃ¥ï ̧ ÉÃjzÀAvÉ ¥Àæ¥ÀAZÀzÁzÀåAvÀ C£ÉÃPÀ ¥ÀoÀå¥ÀÅ¸ÀÛPÀUÀ¼ÀÄ 
ªÀÄvÀÄÛ zÁR¯ÉUÀ¼À°è F vÀ¥Àà£ÀÄß ¸Àj¥Àr¸À¯ÁUÀÄwÛzÉ. EAzÀÄ £ÁªÀÅ §¼À¸ÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV 
§¼À¸ÀÄªÀ ¥Àj¨sÁµÉUÀ¼ÀÄ ‘»AzÀÆ CAQUÀ¼ÀÄ’, ‘¨sÁgÀwÃAiÀÄ CAQUÀ¼ÀÄ’ ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀjªÀvÀð£Á ¥ÀzÀ ‘»AzÀÆ-
CgÉÃ©Pï CAQUÀ¼ÀÄ’. E°è ‘»AzÀÆ’ JA§ ¥ÀzÀªÀÅ MAzÀÄ zsÀªÀÄðªÀ£ÀÄß G¯ÉèÃT¸ÀÄªÀÅ¢®è, §zÀ°UÉ F 
¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ AiÀiÁjAzÀ §A¢ªÉAiÉÆÃ D ¨sËUÉÆÃ½PÀvÉ G¯ÉèÃT¸ÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀÄ UÀªÀÄ¤¸À¨ÉÃPÁzÀ ¸ÀAUÀw.

EA¢£À ¨sÁgÀwÃAiÀÄ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è 0, 1, 2,.......... 9 ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄ®Ä §¼À¸À¯ÁUÀÄªÀ 

CAQUÀ¼À ¸ÀAPÉÃvÀªÀÅ F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ PÁ®PÁ®PÉÌ «PÀ¸À£ÀUÉÆArzÉ.

¨sÁgÀwÃAiÀÄ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è §¼À¹zÀ CAQUÀ¼À «PÀ¸À£À

¨Áæ»ä

»AzÀÆ (UÁé°AiÀÄgï)

¸ÀA¸ÀÌöÈvÀ zÉÃªÀ£ÁUÀj

11 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À (GvÀÄÛAUÀ)

15 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À 16 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À (PÁ®ªÀ¢ü)

¥À²ÑªÀÄ CgÉÃ©Pï (UÀÄ¨Ágï) ¥ÀÇªÀð CgÉÃ©Pï
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¨sÁgÀwÃAiÀÄ CAQUÀ¼À ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ£ÀÄß eÁUÀwPÀªÁV C¼ÀªÀr¹PÉÆ¼ÀÄîªÀ ªÉÆzÀ®Ä, ««zsÀ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À d£ÀgÀÄ 
¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä ««zsÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ. CªÀÅUÀ¼À°è PÉ®ªÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ £ÉÆÃqÉÆÃt. £ÁªÀÅ 
PÁ¯Á£ÀÄPÀæªÀÄªÁV ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ «©ü£Àß ªÀåªÀ¸ÉÜUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÀÄªÀÅ¢®è, §zÀ°UÉ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ PÀ®à£ÉAiÀÄ ¨É¼ÀªÀtÂUÉAiÀÄ°è£À ªÀÄÄRå ºÀAvÀUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÀÄvÉÛÃªÉ.

DzÀgÉ ªÉÆzÀ®Ä, JtÂ¸À®Ä ¨ÉÃPÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ ¤¢ðµÀÖ ¸ÀAUÀæºÀzÀ°è£À ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤zsÀðj¸À®Ä 
CUÀvÀåªÁzÀ PÉ®ªÀÅ ªÀÄÆ® D¯ÉÆÃZÀ£ÉUÀ¼À£ÀÄß C£ÉéÃ¶¸ÉÆÃt.

JtÂPÉAiÀÄ PÁAiÀÄð«zsÁ£À

£ÁªÀÅ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ ºÀvÀÄÛ ¸Á«gÀ ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ ²¯ÁAiÀÄÄUÀzÀ°è ªÁ¹¸ÀÄwÛzÉÝªÀÅ, JAzÀÄ H»¹PÉÆ½î. 
£ÀªÀÄä°è ºÀ¸ÀÄUÀ¼À »AqÀÄ EzÉ JAzÀÄ ¨sÁ«¸ÉÆÃt. £ÀªÀÄä »Ar£À §UÉÎ £ÁªÀÅ PÉÃ¼À§ºÀÄzÁzÀ PÉ®ªÀÅ 
¸ÁªÀiÁ£Àå ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ E°èªÉ -

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

	¥Àæ±Éß 1. ªÉÄÃªÀÅ ªÉÄÃAiÀÄÝ £ÀAvÀgÀ J¯Áè ºÀ¸ÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀÄgÀQëvÀªÁV »AwgÀÄVªÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ 

ºÉÃUÉ RavÀ¥Àr¹PÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ?

	¥Àæ±Éß 2. £ÀªÀÄä £ÉgÉºÉÆgÉAiÀÄªÀjVAvÀ £ÀªÀÄä°è PÀrªÉÄ ºÀ¸ÀÄUÀ½ªÉAiÉÄÃ? 		      

	¥Àæ±Éß 3. £ÀªÀÄä §½ PÀrªÉÄ EzÀÝgÉ, £ÀªÀÄä £ÉgÉºÉÆgÉAiÀÄªÀgÀµÉÖÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ ºÀ¸ÀÄUÀ¼À£ÀÄß 
ºÉÆAzÀ®Ä £ÀªÀÄUÉ E£ÀÆß JµÀÄÖ ºÀ¸ÀÄUÀ¼ÀÄ ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛªÉ?

»AzÀÆ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è£À ¸ÀASÉåAiÀÄ ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ §gÉAiÀÄ®Ä §¼À¸ÀÄªÀ 
¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀzÉAiÉÄÃ £ÁªÀÅ F ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸À¨ÉÃPÁVzÉ. £ÁªÀÅ EzÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ 
ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ? 

E°è PÉ®ªÀÅ ¸ÀA¨sÁªÀå «zsÁ£ÀUÀ½ªÉ

«zsÁ£À-1 £ÁªÀÅ PÀ®ÄèUÀ¼ÀÄ, PÀrØUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ £ÀªÀÄUÉ ºÉÃgÀ¼ÀªÁV ®¨sÀå«gÀÄªÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÀ¸ÀÄÛªÀ£ÀÄß 
§¼À¹PÉÆAqÀÄ ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸À§ºÀÄzÀÄ. £ÁªÀÅ PÀrØUÀ¼À£ÀÄß Dj¹PÉÆ¼ÉÆîÃt. £ÁªÀÅ »Ar£À°ègÀÄªÀ 
¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ºÀ¸ÀÄ«UÉ, MAzÀÄ PÀrØAiÀÄ£ÀÄß ElÄÖPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ. PÀrØUÀ¼À CAwªÀÄ ¸ÀAUÀæºÀªÀÅ ºÀ¸ÀÄUÀ¼À 
¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß £ÀªÀÄUÉ w½¸ÀÄvÀÛzÉ. AiÀiÁªÀÅzÉÃ ºÀ¸ÀÄUÀ¼ÀÄ PÁuÉAiÀiÁVªÉAiÉÄÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸À®Ä EzÀ£ÀÄß 
§¼À¸À§ºÀÄzÀÄ.     
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JgÀqÀÄ ºÀ¸ÀÄUÀ¼À£ÀÄß MAzÉÃ PÀrØUÉ eÉÆÃr¸ÀzÉ, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ºÀ¸ÀÄªÀ£ÀÄß MAzÀÄ PÀrØAiÉÆA¢UÉ 
eÉÆÃr¸ÀÄªÀ F «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß, M£ï-lÄ-M£ï ªÀiÁå¦AUï JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. 

PÉÆÃµÀÖPÀzÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß gÀÆ¦¸À®Ä F ªÀiÁå¦AUï C£ÀÄß 
§¼À¸À§ºÀÄzÀÄ.

¸ÀASÉå CªÀÅUÀ¼À ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉ (PÀrØUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹)

1

2

3

4

5
.
.
.

.

.

.

 	 ¤ÃªÀÅ F PÀrØUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ EvÀgÀ JgÀqÀÄ ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß (¥Àæ±Éß 2 ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæ±Éß 3) ºÉÃUÉ GvÀÛj¸ÀÄ«j?  

«zsÁ£À-2 ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À §zÀ°UÉ, £ÁªÀÅ ¤¢ðµÀÖªÁzÀ ±Á©ÝPÀ CxÀªÁ ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À ̧ ÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ. 
GzÁºÀgÀuÉUÉ, £ÁªÀÅ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¨sÁµÉAiÀÄ CPÀëgÀUÀ¼À ±À§ÝUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ. CAzÀgÉ, CPÀëgÀ-PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß 
C£ÀÄ¸Àj¹, CPÀëgÀzÉÆA¢UÉ JtÂ¸À¨ÉÃPÁzÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ªÀ¸ÀÄÛªÀ£ÀÄß ̧ ÀAAiÉÆÃf¹ JtÂ¸ÀÄªÁUÀ, £ÁªÀÅ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼ÀÄ 
ºÁUÀÆ CPÀëgÀUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ M£ï-lÄ-M£ï ªÀiÁå¦AUï ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. £ÀAvÀgÀ F £ÀPÉëAiÀÄ£ÀÄß ªÀiËTPÀªÁV 
¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß gÀÆ¦¸À®Ä §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ. 

GzÁºÀgÀuÉUÉ, £ÁªÀÅ ‘a’ ¤AzÀ ‘z’ ªÀgÉV£À EAVèµï CPÀëgÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹zÀgÉ £ÀªÀÄUÉ F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ 
¸ÀASÉåUÀ¼À ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉ ¹UÀÄvÀÛzÉ.

¸ÀASÉå CªÀÅUÀ¼À ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉ  
(±Á©ÝPÀ CxÀªÁ ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹)

1

2

3

4

5
.
.
.

26

.

.

.

a

b

c

d

e

z
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EAVèµï ªÀtðªÀiÁ¯ÉAiÀÄ CPÀëgÀUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁvÀæ §¼À¸ÀÄªÀ F «zsÁ£ÀzÀ ¸ÀàµÀÖ «ÄwAiÉÄAzÀgÉ, 26 QÌAvÀ 

ºÉZÀÄÑ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¸ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß JtÂ¸À®Ä EzÀÄ §¼ÀPÉAiÀiÁUÀÄªÀÅ¢®è. 	     
 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ 	¤ÃªÀÅ F jÃwAiÀÄ°è ¤ªÀÄä ̈ sÁµÉAiÀÄ CPÀëgÀUÀ¼À ±À§ÝUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ JµÀÄÖ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 

¥Àæw¤¢ü¸À§ºÀÄzÀÄ?

«zsÁ£À-3 £ÁªÀÅ °TvÀ ¸ÀAPÉÃvÀUÀ¼À ¸ÀgÀtÂAiÀÄ£ÀÄß F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ. 

¸ÀASÉå 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

¸ÀAPÉÃvÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ 
¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉ

I II III IV V VI VII VIII IX X

¸ÀASÉå 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

¸ÀAPÉÃvÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ 
¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉ

XI XII XIII XIV XV XVI XVII XVIII XIX XX

 PÉÆÃµÀÖPÀ - 1

	 F «zsÁ£ÀªÀÅ zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä «¸ÀÛj¸ÀÄªÀ ªÀiÁUÀð EgÀ§ºÀÄzÉÃ? ºÉÃUÉ?

ªÉÄÃ°£À ZÀZÉð¬ÄAzÀ, JtÂ¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀAUÀæºÀzÀ UÁvÀæªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä, £ÀªÀÄUÉ MAzÀÄ 
¤¢ðµÀÖ PÀæªÀÄzÀ°è£À ¥ÀæªÀiÁtÂvÀ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À ¸ÀgÀtÂ, CxÀªÁ ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ °TvÀ ¸ÀAPÉÃvÀUÀ¼À CªÀ±ÀåPÀvÉ 
EzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ. F ¤¢ðµÀÖ PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw J£Àß§ºÀÄzÀÄ. MAzÀÄ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À 
¸ÀAUÀæºÀªÀ£ÀÄß, MAzÀPÉÆÌAzÀgÀ ¸ÀA§AzsÀ PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß C£ÀÄ¸Àj¹, CªÀÅUÀ¼À ªÀÄvÀÄÛ ¤¢ðµÀÖ ¸ÀgÀtÂAiÀÄ £ÀqÀÄªÉ 
M£ï-lÄ-M£ï ªÀiÁå¦AUï ªÀiÁqÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ JtÂ¸À§ºÀÄzÀÄ.

¸ÀASÉåUÀ½UÉ CAvÀå«®èzÀ PÁgÀt, JtÂ¸À®Ä ¸ÀÄ®¨sÀªÁzÀ CAvÀå«®èzÀ ¥ÀæªÀiÁtÂvÀ C£ÀÄPÀæªÀÄ/ 
¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß gÀÆ¦¸ÀÄªÀÅzÀÄ ¸ÀªÁ¯ÁVzÉ. PÀrØUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ CAvÀå«®èzÀ ¥ÀæªÀiÁtÂvÀ 
C£ÀÄPÀæªÀÄ/¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ. DzÁUÀÆå, zÉÆqÀØ ¸ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß JtÂ¸ÀÄªÀÅzÀÄ EzÀjAzÀ 
C£ÀÄPÀÆ®PÀgÀªÀ®è, KPÉAzÀgÉ £ÀªÀÄUÉ JtÂ¸À¯ÁUÀÄªÀ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄµÀÄÖ PÀrØUÀ¼ÀÄ ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛªÉ. «zsÁ£À 
2gÀ°ègÀÄªÀAvÉ, ¨sÁµÉAiÀÄ CPÀëgÀUÀ¼À ±À§ÝUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀÅzÀÄ JtÂPÉAiÀÄ ¥ÀæQæAiÉÄUÉ C£ÀÄPÀÆ®PÀgÀªÁVzÉ DzÀgÉ 
EzÀÄ CAvÀå«®èzÀ ¥ÀæªÀiÁtÂvÀ C£ÀÄPÀæªÀÄ/ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ®è. «zsÁ£À 3gÀ°è ¤ÃqÀ¯ÁzÀ ¥ÀæªÀiÁtÂvÀ C£ÀÄPÀæªÀÄ/ 
¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ ªÁ¸ÀÛªÀªÁV »AzÀÆ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwUÉ §zÀ¯ÁUÀÄªÀ ªÉÆzÀ®Ä AiÀÄÄgÉÆÃ¥ï£À°è §¼À¸À®àlÖ 
ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀiÁVvÀÄÛ. EzÀ£ÀÄß gÉÆÃªÀÄ£ï ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞw JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. EzÀ£ÀÄß AiÀÄÄgÉÆÃ¥ï£À°è C£ÉÃPÀ 
±ÀvÀªÀiÁ£ÀUÀ½AzÀ ªÁå¥ÀPÀªÁV §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ ªÀÄvÀÄÛ C£ÉÃPÀ GzÉÝÃ±ÀUÀ½UÉ C£ÀÄPÀÆ®PÀgÀªÁVvÀÄÛ, DzÀgÉ 
ºÉZÀÄÑ ºÉZÀÄÑ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjZÀ¬Ä¸ÀzÉ C¤AiÀÄAwævÀªÁV zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄ®Ä ¸ÁzsÀå«®è JA§ 
£ÀÆå£ÀvÉAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢vÀÄÛ. ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÀ F ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ §UÉÎ £ÁªÀÅ £ÀAvÀgÀ PÀ°AiÀÄÄvÉÛÃªÉ.
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F ªÀÄÆgÀÄ «zsÁ£ÀUÀ¼ÀÆ «ªÀj¹zÀAvÉ, EwºÁ¸ÀªÀÅ  ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÀÄ, °TvÀ aºÉßUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ. ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß 
(PÉÆÃ®ÄUÀ¼ÀÄ, PÀ®ÄèUÀ¼ÀÄ, zÉÃºÀzÀ ̈ sÁUÀUÀ¼ÀÄ EvÁå¢) §¼À¹ gÀa¸À¯ÁzÀ ̧ ÀASÁå ªÀåªÀ¸ÉÜUÀ¼À GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß 
¤ÃqÀÄvÀÛzÉ. PÉ®ªÀÅ d£ÀgÀ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÀÄ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÉgÀqÀjAzÀ®Æ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¹zÀgÉ, 
aÃ¤AiÀÄgÀAvÀºÀ EvÀgÀ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÀÄ J¯Áè ªÀÄÆgÀÄ jÃwAiÀÄ®Æè ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ. °TvÀ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è 
PÀAqÀÄ§gÀÄªÀ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß CAQUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, 0, 1, 5, 36, 193,.......  
ªÉÆzÀ¯ÁzÀªÀÅUÀ¼ÀÄ........ »AzÀÆ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è PÀAqÀÄ§gÀÄªÀ PÉ®ªÀÅ CAQUÀ¼ÁVªÉ. DzsÀÄ¤PÀ »AzÀÆ 
¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄAvÉAiÉÄÃ ‘¸ÀtÚ’ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À£ÀÄß 
ºÉÆA¢zÀÝªÀÅ, ªÀÄvÀÄÛ °TvÀ aºÉßUÀ½AzÀ PÀÆrzÀ ̧ ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ºÉ¸ÀgÀÄUÀ½AzÀ ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ 
¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÉÆA¢UÉ ¸ÁUÀÄvÀÛzÉ.

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

	 PÀAqÀÄ»r¬Äj								            
1. 	 «zsÁ£À 1 gÀ°ègÀÄªÀAvÉ, ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä PÀrØUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀ ̧ ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß 

¤ÃªÀÅ §¼À¸ÀÄwÛ¢ÝÃj JAzÀÄ ̈ sÁ«¸ÉÆÃt. »AzÀÆ ̧ ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ ̧ ÀASÁå ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À£ÀÄß 
CxÀªÁ CAQUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀzÉ, JgÀqÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß CxÀªÁ PÀrØUÀ¼À JgÀqÀÄ ̧ ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß 
PÀÆqÀ®Ä, PÀ¼ÉAiÀÄ®Ä, UÀÄtÂ¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ¨sÁV¸À®Ä MAzÀÄ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß ¤Ãr. 

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

2.	 «zsÁ£À 2 gÀ°è ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß «¸ÀÛj¸ÀÄªÀ MAzÀÄ ªÀiÁUÀðªÉAzÀgÉ MAzÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ 
CPÀëgÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¹ÖçAUïUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀÅzÀÄ - GzÁºÀgÀuÉUÉ, £ÁªÀÅ 27 PÉÌ ‘aa’ 
C£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ. J¯Áè ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä ¤ÃªÀÅ F ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ£ÀÄß ºÉÃUÉ 
«¸ÀÛj¸À§ºÀÄzÀÄ? EzÀ£ÀÄß ªÀiÁqÀ®Ä ºÀ®ªÀÅ ªÀiÁUÀðUÀ½ªÉ!

3.	  ¤ªÀÄäzÉÃ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß ªÀiÁqÀ®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹. 			                EzÀ£ÀÄß
¥ÀæAiÀÄwß¹

3.2 PÉ®ªÀÅ DgÀA©üPÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼ÀÄ

I.  zÉÃºÀzÀ ¨sÁUÀUÀ¼À §¼ÀPÉ

¥Àæ¥ÀAZÀzÁzÀåAvÀzÀ C£ÉÃPÀ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À d£ÀgÀÄ JtÂPÉUÁV vÀªÀÄä PÉÊUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ zÉÃºÀzÀ ¨sÁUÀUÀ¼À£ÀÄß 
§¼À¹zÁÝgÉ. ¥À¥ÀÅªÁ £ÀÆå V¤AiÀiÁ£À MAzÀÄ UÀÄA¦£À d£ÀgÀÄ vÀªÀÄä zÉÃºÀzÀ ¨sÁUÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀæªÀiÁtÂvÀ 
C£ÀÄPÀæªÀÄ/¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀiÁV ºÉÃUÉ §¼À¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ FUÀ®Æ §¼À¸ÀÄwÛzÁÝgÉ JA§ÄzÀÄ w½¢zÉ.    
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II.  ªÀÄÆ¼É ªÀÄvÀÄÛ G½zÀ ªÉÄÃ¯ÉäöÊUÀ¼À ªÉÄÃ¯É vÁ¼É UÀÄgÀÄvÀÄUÀ¼ÀÄ

¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ CvÀåAvÀ ºÀ¼ÉAiÀÄ «zsÁ£ÀªÉAzÀgÉ ªÀÄÆ¼É CxÀªÁ UÀÄºÉAiÀÄ UÉÆÃqÉAiÀÄAvÀºÀ 
ªÉÄÃ¯ÉäöÊAiÀÄ°è PÀvÀÛj¹zÀ UÀÄgÀÄvÀÄUÀ¼À£ÀÄß (£ÁZïUÀ¼À£ÀÄß) ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ. F UÀÄgÀÄvÀÄUÀ¼À£ÀÄß mÁå°/vÁ¼É 
UÀÄgÀÄvÀÄUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÁÛgÉ.

F «zsÁ£ÀzÀ°è, JtÂ¸À¯ÁUÀÄwÛgÀÄªÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ªÀ¸ÀÄÛ«UÉ MAzÀÄ UÀÄgÀÄvÀÄ ºÁPÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ 
UÀÄgÀÄvÀÄUÀ¼À CAwªÀÄ ¸ÀAUÀæºÀªÀÅ MlÄÖ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄvÀÛzÉ. F «zsÁ£ÀªÀÅ PÀrØUÀ¼À£ÀÄß 
¸ÉÃj¸ÀÄªÀ §zÀ®Ä UÀÄgÀÄvÀÄ ºÁPÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ JA§ CA±ÀªÀ£ÀÄß ºÉÆgÀvÀÄ¥Àr¹, JtÂ¸À®Ä PÀrØUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀ 
«zsÁ£ÀPÉÌ ºÉÆÃ®ÄvÀÛzÉ («zsÁ£À 1), 

¥ÀÅgÁvÀvÀÛ÷édÕgÀÄ 20,000 ªÀµÀðUÀ½UÀÆ »A¢£À ªÀÄÆ¼ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¢zÁÝgÉ, EªÀÅUÀ¼À°è mÁå°/
vÁ¼É UÀÄgÀÄvÀÄUÀ½ªÉ JAzÀÄ vÉÆÃgÀÄvÀÛzÉ. ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ UÀÄgÀÄvÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ CvÀåAvÀ 
ºÀ¼ÉAiÀÄ ªÀÄÆ¼ÉUÀ¼ÀÄ E±ÁAUÉÆ ªÀÄÆ¼É ªÀÄvÀÄÛ ¯É¨ÉÆA¨ÉÆ ªÀÄÆ¼É. 20,000 jAzÀ 35,000 ªÀµÀðUÀ¼À 
»A¢£À E±ÁAUÉÆ ªÀÄÆ¼ÉAiÀÄ£ÀÄß PÁAUÉÆÃ ¥ÀæeÁ¸ÀvÁÛvÀäPÀ UÀtgÁdåzÀ°è PÀAqÀÄ»rAiÀÄ¯Á¬ÄvÀÄ. EzÀÄ  
PÀA§¸Á®ÄUÀ¼À°è eÉÆÃr¸À¯ÁzÀ PÀvÀÛj¹zÀ UÀÄgÀÄvÀÄUÀ¼À£ÀÄß (£ÁZïUÀ¼À£ÀÄß) ºÉÆA¢zÉ, §ºÀÄ±ÀB PÁå¯ÉAqÀgï 
ªÀåªÀ¸ÉÜUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ. zÀQët D¦üæPÁzÀ°è ¥ÀvÉÛAiÀiÁzÀ ̄ É¨ÉÆA¨ÉÆ ªÀÄÆ¼É, 29 £ÁZïUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
E£ÀÆß ºÀ¼ÉAiÀÄ mÁå° ¹ÖPï DVzÀÄÝ, ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 44,000 ªÀµÀðUÀ¼ÀµÀÄÖ ºÀ¼ÉAiÀÄzÀÄ JAzÀÄ CAzÁf¸À¯ÁVzÉ. 
EzÀ£ÀÄß CvÀåAvÀ ºÀ¼ÉAiÀÄ UÀtÂvÀ PÀ¯ÁPÀÈwUÀ¼À°è MAzÉAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¸À¯ÁVzÉ ªÀÄvÀÄÛ EzÀÄ mÁå° ¹ÖPï CxÀªÁ 
ZÀAzÀæ£À PÁå¯ÉAqÀgï DV PÁAiÀÄð¤ªÀð»¹gÀ§ºÀÄzÀÄ.

¯É¨ÉÆA¨ÉÆ ªÀÄÆ¼É E±ÁAUÉÆ ªÀÄÆ¼É

III.	 JgÀqÁV JtÂ¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ ¥ÀqÉzÀ ¸ÀASÁå ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÀÄ

D¸ÉÖçÃ°AiÀiÁzÀ UÀÄªÀÄÄ®Î¯ï JA§ ¸ÀÜ½ÃAiÀÄ d£ÀgÀ UÀÄA¥ÀÅ vÀªÀÄä ¸ÀASÉåUÀ½UÉ F PÉ¼ÀV£À ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß 

ºÉÆA¢vÀÄÛ.
UÀÄªÀÄÄ®Î¯ï  

(D¸ÉÖçÃ°AiÀiÁ)

1.	 GgÁ¥Á£ï

2.	 GPÁ¸Àgï

3.	 GPÁ¸Àgï- GgÁ¥Á£ï

4.	 GPÁ¸Àgï- GPÁ¸Àgï

5.	 GPÁ¸Àgï- GPÁ¸Àgï- GgÁ¥Á£ï

6.	 GPÁ¸Àgï- GPÁ¸Àgï- GPÁ¸Àgï
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	CªÀÅUÀ¼À ¸ÀASÁå ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÀÄ ºÉÃUÉ gÀÆ¥ÀÅUÉÆ¼ÀÄîvÀÛªÉ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ £ÉÆÃqÀ§°ègÁ?

	 3 gÀ ¸ÀASÁå ºÉ¸ÀgÀÄ 2 ªÀÄvÀÄÛ 1 gÀ ¸ÀASÁå ºÉ¸ÀgÀÄUÀ½AzÀ PÀÆrzÉ. 

	 4 gÀ ¸ÀASÁå ºÉ¸ÀgÀÄ 2 gÀ ¸ÀASÁå ºÉ¸Àj£À JgÀqÀÄ ¸ÀA¨sÀªÀUÀ½AzÀ PÀÆrzÉ.

 	EvÀgÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÀÄ ºÉÃUÉ gÀÆ¥ÀÅUÉÆ¼ÀÄîvÀÛªÉ JAzÀÄ £ÉÆÃqÉÆÃt? 

	 ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 2 gÀ°è JtÂ¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ, JgÀqÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¸ÀASÁå ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÀÄ gÀÆ¥ÀÅUÉÆ¼ÀÄîvÀÛªÉ: 

	 3 = 2 + 1,  4 = 2 + 2,  5 = 2 + 2 + 1, 6 = 2 + 2 + 2 

UÀÄªÀÄÄ®Î¯ïgÀÄ  6 QÌAvÀ zÉÆqÀØzÁzÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß gÁ¸ï JAzÀÄ PÀgÉzÀgÀÄ.

F ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwUÉ  ¸ÀA§A¢ü¹zÀ MAzÀÄ PÀÄvÀÆºÀ®PÁj ªÀÄvÀÄÛ UÉÆAzÀ®ªÀÄAiÀÄ LwºÁ¹PÀ 
«zÀåªÀiÁ£À«zÉ. zÀQët CªÉÄjPÁzÀ ¸ÀÜ½ÃAiÀÄ d£ÀgÀ UÀÄA¥ÀÅ ªÀÄvÀÄÛ zÀQët D¦üæPÁzÀ §ÄµÉä£ïUÀ¼À PÉ¼ÀV£À 
¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃr: 

£ÀPÉëAiÀÄ£ÀÄß C¼ÉAiÀÄ®Ä ¸ÁzsÀå«®è.

¨sÁgÀvÀ

UÀÄªÀÄÄ®Î¯ï
§ÄµÉä£ï

§PÉÊj

1	 -	 tokale mÉÆPÀ¯ÉÃ

2	 -	 ahage CºÁUÉ

3	 -	 ahage tokale CºÁUÉ mÉÆPÀ¯ÉÃ

		  (or ahawao) CxÀªÁ ºÀªÁ¬Ä

4	 -	 ahage ahage tokale
		  CºÁUÉ CºÁUÉ mÉÆPÀ¯ÉÃ

5	 -	 ahage ahage ahage
		  CºÁUÉ CºÁUÉ CºÁUÉ

1	 -	 xa   PÀì
2	 -	 t'oa  lÆªÀ

3	 -	 'quo  PÀé
4	 -	 t'oa-t'oa  lÆªÀ-lÆªÀ

5	 -	 t'oa-t'oa-t'a  lÆªÀ-lÆªÀ-l

6	 -	 t'oa-t'oa-t'oa lÆªÀ-lÆªÀ-lÆªÀ

1. GgÁ¥Á£ï

2. GPÁ¸Àgï

3. GPÁ¸Àgï-GgÁ¥Á£ï

4. GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï

5. GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GgÁ¥Á£ï

6. GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï

F ªÀÄÆgÀÄ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÀÄ ¨sËUÉÆÃ½PÀªÁV §ºÀ¼À zÀÆgÀ«zÀÝgÀÆ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ AiÀiÁªÀÅzÉÃ 
¸ÀA¥ÀPÀðzÀ PÀÄgÀÄºÀÄ E®è¢zÀÝgÀÆ, ¸ÀªÀiÁ£À ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwUÀ¼À£ÀÄß C©üªÀÈ¢Þ¥Àr¹ªÉ! EzÀÄ ºÉÃUÉ ¸ÀA¨sÀ«¹vÀÄ 
JAzÀÄ EwºÁ¸ÀPÁgÀgÀÄ D±ÀÑAiÀÄð ¥ÀqÀÄvÁÛgÉ. MAzÀÄ ¹zÁÞAvÀzÀ ¥ÀæPÁgÀ, F ªÀÄÆgÀÄ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À d£ÀgÀÄ 
F ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀÇªÀðdgÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀ§ºÀÄzÀÄ. PÁ¯Á£ÀAvÀgÀzÀ°è, CªÀgÀ 
¥ÀÆªÀðdgÀÄ F ¸ÀÜ¼ÀUÀ½UÉ ªÀ®¸É §A¢gÀ§ºÀÄzÀÄ.

UÀÄªÀÄÄ®Î¯ï£À ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ 6 gÀªÀgÉV£À ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ªÀiÁvÀæ ¸ÀASÁå ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÀÆ, 
E°è £ÁªÀÅ MAzÀÄ PÀ®à£ÉAiÀÄ ºÉÆgÀºÉÆªÀÄÄä«PÉAiÀÄ£ÀÄß £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, mÁå° ¹¸ÀÖªÀiïVAvÀ 
¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä 2 gÀ°è JtÂ¸ÀÄªÀÅzÀÄ ºÉZÀÄÑ ¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁVzÉ. «©ü£Àß ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwUÀ¼À°è 
F PÀ®à£ÉAiÀÄÄ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥À »ÃVzÉ: MAzÀÄ ¤¢ðµÀÖ ¸ÀASÉåAiÀÄ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À°è JtÂ¹ 
(UÀÄªÀÄÄ®Î¯ï£À ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ ¸ÀAzÀ¨sÀðzÀ°è 2 gÀAvÉ), ªÀÄvÀÄÛ zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä F UÀÄA¦£À 
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UÁvÀæPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ ¥ÀzÀ CxÀªÁ aºÉßAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹. «©ü£Àß ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwUÀ¼À°è ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV §¼À¸ÀÄªÀ 
PÉ®ªÀÅ UÀÄA¥ÀÄUÀ¼ÀÄ 2, 5, 10 ªÀÄvÀÄÛ 20 DVªÉ. ºÁUÉ ¤ÃªÀÅ gÉÆÃªÀÄ£ï ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è 5 gÀ°è JtÂ¸ÀÄªÀ 
PÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß PÁt§ºÀÄzÀÄ. (PÉÆÃµÀÖPÀ 1)

MAzÀÄ ¤¢ðµÀÖ UÀÄA¥ÀÄUÀ¼ÁV JtÂ¸ÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ CzÀ£ÀÄß ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä §¼À¸ÀÄªÀ F 
PÀ®à£ÉAiÀÄÄ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwUÀ¼À «PÁ¸ÀzÀ EwºÁ¸ÀzÀ°è MAzÀÄ ¥ÀæªÀÄÄR PÀ®à£ÉAiÀiÁVzÉ.

d£ÀgÀÄ F PÀ®à£ÉUÉ vÀ®Ä¥À®Ä PÁgÀtªÁUÀ§ºÀÄzÁzÀ MAzÀÄ WÀl£É JAzÀgÉ, MAzÀÄ ̧ ÀAUÀæºÀzÀ UÁvÀæªÀ£ÀÄß 
vÀPÀëtªÉÃ MAzÀÄ £ÉÆÃlzÀ°è w½AiÀÄÄªÀ ªÀiÁ£ÀªÀ£À «Äw DVgÀ§ºÀÄzÀÄ. £ÁªÀÅ PÉ¼ÀV£À ZÀlÄªÀnPÉAiÀÄ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¸ÉÆÃt.

	PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¥ÉnÖUÉAiÀÄ°ègÀÄªÀ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß vÀéjvÀªÁV JtÂ¹.

JtÂ¸ÀzÉAiÉÄÃ ¤ÃªÀÅ vÀPÀët UÀÄA¦£À UÁvÀæPÉÌ JµÀÄÖ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ? ºÉaÑ£À 
d£ÀjUÉ MAzÉÃ £ÉÆÃlzÀ°è 5 CxÀªÁ ºÉaÑ£À ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À£ÀÄß JtÂ¸À®Ä PÀµÀÖªÁUÀÄvÀÛzÉ. 

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

F UÀæ»PÉAiÀÄ «ÄwAiÀÄÄ, PÉÆÃµÀÖPÀ 1 gÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀ ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è PÀAqÀÄ§gÀÄªÀAvÉ, 
mÁå°ªÀiÁPïìð §¼À¸ÀÄªÀ d£ÀgÀÄ 5 CAPÀUÀ¼À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ UÀÄA¥À£ÀÄß ºÉÆ¸À aºÉßAiÉÆA¢UÉ 
§zÀ¯Á¬Ä¸À®Ä ¥ÉæÃgÉÃ¦¹gÀ§ºÀÄzÀÄ.

	MAzÉÃ UÁvÀæzÀ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À°è ªÀiÁvÀæ JtÂ¸ÀÄªÀ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀ°è AiÀiÁªÀ 
vÉÆAzÀgÉUÀ½gÀ§ºÀÄzÀÄ? PÉÃªÀ® LzÀ£ÀÄß ªÀiÁvÀæ §¼À¹PÉÆAqÀÄ JtÂ¸ÀÄªÀ ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è 1345 £ÀAvÀºÀ 
¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ ºÉÃUÉ ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄwÛÃj?

¤¢ðµÀÖ UÁvÀæzÀ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À°è JtÂ¸ÀÄªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CzÀ£ÀÄß ¸ÀASÉå ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä §¼À¸ÀÄªÀÅzÀÄ mÁå° 
ªÀåªÀ¸ÉÜVAvÀ ºÉZÀÄÑ ¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁVzÀÝgÀÆ, F «zsÁ£ÀªÀÅ zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ E£ÀÆß vÉÆqÀPÁUÀ§ºÀÄzÀÄ. 
ªÀÄÄA¢£À ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄÄ F PÀ®à£ÉAiÀÄ ¥ÀjµÀÌgÀuÉAiÀÄ£ÀÄß vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ.
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IV.   gÉÆÃªÀÄ£ï ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 

£ÁªÀÅ FUÁUÀ¯ÉÃ 20 gÀªÀgÉV£À gÉÆÃªÀÄ£ï ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ (PÉÆÃµÀÖPÀ 1). EzÀÄ 1 PÉÌ 
I, 5 PÉÌ V, 10 PÉÌ X C£ÀÄß §¼À¸ÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ.

39 gÀªÀgÉV£À AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÉåUÉ gÉÆÃªÀÄ£ï CAQAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä, CzÀ£ÀÄß ªÉÆzÀ®Ä ¸ÁzsÀåªÁzÀµÀÄÖ 
10 UÀ¼ÁV ªÀVðÃPÀj¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ, G½zÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¸ÁzsÀåªÁzÀµÀÄÖ 5 UÀ¼À£ÁßV ªÀVðÃPÀj¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ 
CAwªÀÄªÁV G½zÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß 1 UÀ¼À£ÁßV ªÀVðÃPÀj¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. 

GzÁºÀgÀuÉ: £ÁªÀÅ 27 ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.

27 = 10 + 10 + 5 + 1 + 1

DzÀÝjAzÀ, gÉÆÃªÀÄ£ï CAQUÀ¼À°è 27 XXV11 DVzÉ.

50 C£ÀÄß XXXXX JAzÀÄ ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ §zÀ®Ä, CzÀPÉÌ ºÉÆ¸À aºÉß L £ÀÄß ¤ÃqÀ¯ÁVzÉ. ̧ ÀASÉå 4 C£ÀÄß 
5 QÌAvÀ 1 PÀrªÉÄ CAzÀgÉ IV. 40 C£ÀÄß 50 QÌAvÀ 10 PÀrªÉÄ CAzÀgÉ XL JAzÀÄ ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß 
C£ÀÄ¸Àj¹zÁUÀÆå, F ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀ d£ÀgÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ F C¨sÁå¸ÀPÉÌ ºÉÆA¢PÉAiÀiÁUÀÄwÛgÀ°®è. 
PÉ®ªÉÇªÉÄä, 40 £ÀÄß XXXX JAzÀÆ ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ.

gÉÆÃªÀÄ£ï ̧ ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ PÉ®ªÀÅ zÉÆqÀØ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä ºÉÆ¸À aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjZÀ¬Ä¸ÀÄvÀÛzÉ. 
ºÉÆ¸À ªÀÄÆ® aºÉßAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ F J¯Áè ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÉÆÃt. 
gÉÆÃªÀÄ£ï ¥ÀzÀÞw PÉ®ªÀÅ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ½UÉ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ E°èªÉ.

I V X L C D M

1 5 10 50 100 500 1,000
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F aºÉßUÀ¼À£ÀÄß EvÀgÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀÆa¸À®Ä ̧ ÀºÀ §¼À¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, 2367 ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
¥ÀjUÀtÂ¹. EzÀ£ÀÄß 1000 jAzÀ ¥ÁægÀA¨sÀªÁUÀÄªÀ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV §gÉAiÀÄÄªÀÅzÀjAzÀ £ÁªÀÅ 
¸ÁzsÀåªÁzÀµÀÄÖ 1000UÀ¼ÀÄ, ¸ÁzsÀåªÁzÀµÀÄÖ 500UÀ¼ÀÄ, »ÃUÉ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÉÛÃªÉ, »ÃUÉ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÁUÀ £ÀªÀÄUÉ 
F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ ¹UÀÄvÀÛzÉ.

2367 = 1000 + 1000 + 100 + 100 + 100 + 50 + 10 + 5 + 1 + 1

DzÀÝjAzÀ gÉÆÃªÀÄ£ï CAQUÀ¼À°è, F ¸ÀASÉå MMCCCLXII DVzÉ.

	 PÀAqÀÄ»r¬Äj

1. 	 F PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß gÉÆÃªÀÄ£ï ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è ¥Àæw¤¢ü¹.

(i) 1222		  (ii) 2999	 (iii) 302	 (iv) 715
»A¢£À PÉ®ªÀÅ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwUÀ½UÉ ºÉÆÃ°¹zÀgÉ F ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄÄ JµÀÄÖ ¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁVzÉ 

JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄvÉÛÃªÉ. F ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 8£ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À BCE AiÀÄ°è gÉÆÃªÀiï£À°è ¥ÁæaÃ£À 
VæÃPï ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞw¬ÄAzÀ «PÀ¸À£ÀUÉÆAqÀÄ PÁ¯Á£ÀAvÀgÀzÀ°è C©üªÀÈ¢ÞºÉÆA¢zÉ. gÉÆÃªÀÄ£ï ¸ÁªÀiÁædåzÀ 
«¸ÀÛgÀuÉAiÉÆA¢UÉ EzÀÄ AiÀÄÄgÉÆÃ¦£ÁzÀåAvÀ ºÀgÀrzÉ.

F ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ zÀPÀëvÉAiÀÄÄ MAzÀÄ ¤¢ðµÀÖ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÉÃªÀ® MAzÀÄ UÀÄA¦£À UÁvÀæ¢AzÀ 
UÀÄA¥ÀÄ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀjAzÀ®è, §zÀ¯ÁV £ÁªÀÅ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄªÀ UÀÄA¥ÀÄ 
UÁvÀæUÀ¼À C£ÀÄPÀæªÀÄ¢AzÀ ªÀÄvÀÄÛ £ÀAvÀgÀ F ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¤¢ðµÀÖ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä 
§¼À¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ GAmÁUÀÄvÀÛzÉ. F PÀ®à£ÉAiÀÄÄ ¸ÀASÁå ªÀåªÀ¸ÉÜUÀ¼À «PÁ¸ÀzÀ EwºÁ¸ÀzÀ°è ªÀÄÄA¢£À 
¥ÀæªÀÄÄR ¥ÀæUÀwAiÀiÁVzÉ.

gÉÆÃªÀÄ£ï ¥ÀzÀÞwAiÀÄ ¸Á¥ÉÃPÀë zÀPÀëvÉAiÀÄ ºÉÆgÀvÁVAiÀÄÆ, EzÀÄ CAPÀUÀtÂvÀzÀ ¯ÉPÀÌZÁgÀUÀ½UÉ C£ÀÄªÀÅ 

ªÀiÁr PÉÆqÀÄªÀÅ¢®è, CzÀgÀ®Æè «±ÉÃµÀªÁV UÀÄuÁPÁgÀ ªÀÄvÀÄÛ ¨sÁUÀPÁgÀ ªÀiÁqÀ®Ä ¸ÀÄ®¨sÀ ¸ÁzsÀå«®è.

	GzÁºÀgÀuÉ: F PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß »AzÀÆ CAQUÀ¼ÁV ¥ÀjªÀwð¸ÀzÉ ¸ÉÃj¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹:

(a) CCXXXII + CCCCXIII

£ÁªÀÅ I, X ªÀÄvÀÄÛ C UÀ¼À MlÄÖ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÉÆÃt ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß 

CwzÉÆqÀØ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉå¬ÄAzÀ ¥ÁægÀA©ü¹ UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁqÉÆÃt. 

¸ÀàµÀÖªÁV, CwzÉÆqÀØ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉå C JAzÀÄ PÁtÄvÀÛzÉ, DzÀgÉ 5C UÀ¼ÀÄ  
(100 UÀ¼ÀÄ) ¸ÉÃj¹zÀgÉ D (500) C£ÀÄß ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. 
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FUÀ ¤ÃªÀÅ ªÀiÁr:

(b) LXXXVII + LXXVIII							     

 EzÀ£ÀÄß
¥ÀæAiÀÄwß¹

	 gÉÆÃªÀÄ£ï CAQUÀ¼À°è ¤ÃqÀ¯ÁzÀ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß »AzÀÆ CAQUÀ¼ÁV 
¥ÀjªÀwð¸ÀzÉ ¤ÃªÀÅ ºÉÃUÉ UÀÄtÂ¸ÀÄwÛÃj? F PÉ¼ÀV£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À eÉÆÃrUÀ¼À 

UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹: V × L, L × D, V × D, VII × 1X  

¹AºÀzÉÆqÀ£É 

ºÉÆÃgÁr

CCXXXI ªÀÄvÀÄÛ 
MDCCCLII £ÀÄß 

UÀÄtÂ¹

gÉÆÃªÀÄ£ï ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛzÀÝ d£ÀgÀÄ vÀªÀÄä CAPÀUÀtÂvÀzÀ ¯ÉPÀÌZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß ¤ªÀð»¸À®Ä C¨ÁåPÀ¸ï 
JA§ ¯ÉPÁÌZÁgÀzÀ ¸ÁzsÀ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ. CzÀÄ K£ÉAzÀÄ £ÁªÀÅ £ÀAvÀgÀzÀ «¨sÁUÀzÀ°è £ÉÆÃqÉÆÃt. 
DzÁUÀÆå, «±ÉÃµÀªÁV vÀgÀ¨ÉÃw ¥ÀqÉzÀ d£ÀgÀÄ ªÀiÁvÀæ ¯ÉPÁÌZÁgÀPÁÌV F ¸ÁzsÀ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ. 

ªÉÄÃ¯É ZÀað¹zÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À£ÀÄß ZÀað¸ÀÄªÁUÀ, LwºÁ¹PÀªÁV, MAzÀÄ ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ »A¢£À 
¥ÀzÀÞwVAvÀ ¸ÀÄzsÁgÀuÉAiÀiÁV C©üªÀÈ¢ÞUÉÆArzÉ JAzÀÄ CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼Àî¨ÁgÀzÀÄ. ªÀÄÄA§gÀÄªÀ ¸ÀASÁå 
¥ÀzÀÞwUÀ¼À£ÀÄß CzsÀåAiÀÄ£À ªÀiÁqÀÄªÁUÀ F CA±ÀªÀ£ÀÄß ªÀÄ£À¹ì£À°èlÄÖPÉÆ¼Àî¨ÉÃPÀÄ. ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¸ÀASÁå 
¥ÀzÀÞwUÀ¼ÀÄ ºÉÃUÉ C©üªÀÈ¢Þ ºÉÆA¢zÀªÀÅ JA§ÄzÀgÀ ¤dªÁzÀ PÀxÉAiÀÄÄ ºÉZÀÄÑ ¸ÀAQÃtðªÁVzÉ ªÀÄvÀÄÛ ºÀ®ªÀÅ 
¨Áj ¸ÀàµÀÖªÁV w½¢®è, DzÀÝjAzÀ £ÁªÀÅ EzÀ£ÀÄß F CzsÁåAiÀÄzÀ°è ¥ÀvÉÛºÀZÀÑ®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¸ÀÄªÀÅ¢®è.
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	 PÀAqÀÄ»r¬Äj

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

1. 	 ¥É¹¦üPï ¢éÃ¥ÀªÉÇAzÀgÀ°è ªÁ¹¸ÀÄªÀ ¸ÀÜ½ÃAiÀÄ d£ÀgÀ UÀÄA¥ÀÅ «©ü£Àß ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß JtÂ¸À®Ä 
«©ü£Àß ¸ÀASÉåAiÀÄ ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄvÀÛzÉ. CªÀgÀÄ EzÀ£ÀÄß KPÉ ªÀiÁqÀÄvÁÛgÉAzÀÄ ¤ÃªÀÅ 
¨sÁ«¸ÀÄwÛÃgÁ? 

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

2. 	 2 jAzÀ JtÂ¸ÀÄªÀ jÃwAiÀÄ°èAiÉÄÃ UÀÄªÀÄÄ®Î¯ï ¸ÀASÁå ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ «¸ÀÛgÀuÉAiÀÄ£ÀÄß 6 
gÀ £ÀAvÀgÀzÀ CAQUÀ½UÀÆ ¥ÀjUÀtÂ¹. »AzÀÆ CAQUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀzÉ, F ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è 

§gÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ «©ü£Àß CAPÀUÀtÂvÀ PÁAiÀiÁðZÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß  (+, -, ×, ÷) ¤ªÀð»¸ÀÄªÀ 
«zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀ°à¹PÉÆ½î. F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ªÀiË®åªÀiÁ¥À£À ªÀiÁqÀ®Ä EzÀ£ÀÄß §¼À¹:

(i)	 (GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GgÁ¥Á£ï) + (GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï- GPÁ¸Àgï-GgÁ¥Á£ï)
(ii)	 (GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GgÁ¥Á£ï) – (GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï- GPÁ¸Àgï)
(iii)	 (GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GgÁ¥Á£ï) × (GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï)
(iv)	 (GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï) ÷  

(GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï)

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

3. 	 gÉÆÃªÀÄ£ï ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÉ ºÉÆÃ°¹zÁUÀ »AzÀÆ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß 
¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁV¸ÀÄªÀ ®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹.

 EzÀ£ÀÄß
¥ÀæAiÀÄwß¹

 

4. 	 F «¨sÁUÀzÀ°è ZÀað¹zÀ D¯ÉÆÃZÀ£ÉUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ, ¤ÃªÀÅ ªÉÆzÀ®Ä 
ªÀiÁrgÀ§ºÀÄzÁzÀ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjµÀÌj¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹.

3.3  DzsÁgÀzÀ MAzÀÄ PÀ®à£É

I. 	 Ff¦ëAiÀÄ£ÀßgÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw

£ÁªÀÅ FUÀ 3000 BCE gÀ ̧ ÀÄªÀiÁjUÉ Ff¦ëAiÀÄ£ïgÀªÀgÀÄ C©üªÀÈ¢Þ¥Àr¹zÀ °TvÀ ̧ ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß 
£ÉÆÃqÀ°zÉÝÃªÉ. F ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è, ¤¢ðµÀÖ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁqÀ®Ä ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ 
¸ÀASÉåUÀ¼À §¼ÀPÉAiÀÄ£ÀÄß £ÁªÀÅ £ÉÆÃqÀÄvÉÛÃªÉ. DzÁUÀÆå, F ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ£ÀÄß «±ÉÃµÀªÁV¸ÀÄªÀÅzÀÄ CzÀgÀ 
ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À C£ÀÄPÀæªÀÄªÁVzÉ.

PÀ®ÄèUÀ¼À ¸ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°à¹PÉÆ½î. ªÉÆzÀ® ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉå 1. »A¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ 
¸ÀASÉåAiÀÄ (1) gÀ 10 ¸ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß MlÄÖUÀÆr¹. EzÀgÀ UÁvÀæ JgÀqÀ£ÉÃ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ CzÀÄ 
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10 DVzÉ. »A¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ (10)gÀ 10 ¸ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß MlÄÖUÀÆr¹. EzÀgÀ UÁvÀæªÀÅ ªÀÄÆgÀ£ÉÃ 
ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ CzÀÄ 10 × 10 = 100 ªÀÄvÀÄÛ EvÁå¢.

¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ »A¢£ÀzÀQÌAvÀ 10 ¥ÀlÄÖ ºÉZÁÑVzÉ. 1 ªÉÆzÀ® ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ 
¸ÀASÉåAiÀiÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, CªÉ®èªÀÇ 10 gÀ WÁvÀUÀ¼ÁVªÉ. F ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ¤ÃqÀ¯ÁzÀ aºÉßUÀ¼ÀÄ 
»ÃVªÉ -

gÉÆÃªÀÄ£ï ¸ÀASÉåUÀ¼ÀAvÉ, PÉÆnÖgÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À°è JtÂ¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ, 
EzÀÄ PÉÆnÖgÀÄªÀ ¸ÀASÉåVAvÀ PÀrªÉÄ EgÀÄªÀ CwzÉÆqÀØ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉå¬ÄAzÀ ¥ÁægÀA¨sÀªÁUÀÄvÀÛzÉ. EzÀ£ÀÄß 
£ÀAvÀgÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤UÀ¢¥Àr¸À®Ä §¼À¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 100 + 100 + 100 + 10 + 10 + 24 UÉ ¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄªÀ 324 £ÀÄß  »ÃUÉ 
§gÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. 

	PÀAqÀÄ»r¬Äj

1. 	 PÉÆnÖgÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß Ff¦ëAiÀÄ£ï ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è ¥Àæw¤¢ü¹: 10458, 1023, 2660, 784, 

1111, 70707.

2. 	 F CAQUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛªÉ?

(i) (ii)

II.  Ff¦ëAiÀÄ£ï ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è£À ªÀåvÁå¸ÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ DzsÁgÀzÀ PÀ®à£É 

»A¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀUÁvÀæzÀ 10 ¸ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß MlÄÖUÀÆr¸ÀÄªÀ §zÀ®Ä (Ff¦ëAiÀÄ£ï 
ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄAvÉ) »A¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀUÁvÀæzÀ 5 ¸ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß MlÄÖUÀÆr¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ £ÁªÀÅ 
¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? F 5 £ÀÄß AiÀiÁªÀÅzÉÃ zsÀ£ÁvÀäPÀ ¥ÀÇuÁðAPÀ¢AzÀ §zÀ¯Á¬Ä¸À§ºÀÄzÉÃ?
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F ¸ÁzsÀåvÉAiÀÄ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¸ÉÆÃt. ªÉÆzÀ® ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉå 1 DVgÀ°. 

»A¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀUÁvÀæzÀ 5 ¸ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß MlÄÖUÀÆr¹ (1) EzÀgÀ UÁvÀæªÀÅ JgÀqÀ£ÉÃ 

ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ CzÀÄ 5 DVzÉ.

»A¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁzÀ UÁvÀæzÀ 5 ¸ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß MlÄÖUÀÆr¹ (5) EzÀgÀ UÁvÀæªÀÅ 

ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ CzÀÄ 5 × 5 = 25 DVzÉ.

»A¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁzÀ UÁvÀæzÀ 5 ¸ÀAUÀæºÀUÀ¼À£ÀÄß MlÄÖUÀÆr¹ (5) EzÀgÀ UÁvÀæªÀÅ 

£Á®Ì£ÉÃ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ CzÀÄ 5 × 5 × 5 = 125 DVzÉ.

»ÃUÁV, £ÁªÀÅ ºÉÆ¸À ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢zÉÝÃªÉ, C°è ¥Àæw ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ »A¢£ÀzÀgÀ 

5 ¥ÀlÄÖ EgÀÄvÀÛzÉ. 1 ªÉÆzÀ® ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, G½zÉ®èªÀÇ 5gÀ WÁvÀUÀ¼ÁVªÉ.

50 = 1        51 = 5      52 = 25      53 = 125      54 = 625      55 = 3125

	 143 £ÀÄß F ºÉÆ¸À ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è ªÀåPÀÛ¥Àr¹.

53 = 125 EzÀÄ 143 QÌAvÀ aPÀÌzÁzÀ CwzÉÆqÀØ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ £ÁªÀÅ EzÀjAzÀ 

UÀÄA¥À£ÀÄß ¥ÁægÀA©ü¹zÁUÀ F PÉ¼ÀPÀAqÀAvÉ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

143 = 125 + 5 + 5 + 5 + 1 + 1 + 1.

ºÉÆ¸À ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è 143 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ  DVzÉ. 

ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwUÀ¼À°è

(a)   ªÉÆzÀ® ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉå 1 DVgÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ

(b) 	 ¥Àæw ªÀÄÄA¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæ¸ÀÄÛvÀ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÉÆA¢UÉ PÉ®ªÀÅ ¹ÜgÀ 
¸ÀASÉå n ¤AzÀ UÀÄtÂ¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ ¥ÀqÉAiÀÄ¯ÁUÀÄªÀ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwUÀ¼À£ÀÄß DzsÁgÀ - n ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞw JAzÀÄ ºÉÃ¼À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. 

Ff¦Ö£À ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ DzsÁgÀ-10 ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀiÁVzÉ ªÀÄvÀÄÛ £ÁªÀÅ gÀa¹zÀ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ 

DzsÁgÀ-5 ¥ÀzÀÞwAiÀiÁVzÉ. DzsÁgÀ-10 ̧ ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß zÀ±ÀªÀiÁ£À ̧ ÀASÁå¥ÀzÀÞw JAzÀÆ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.
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	PÀAqÀÄ»r¬Äj

1. 	 PÉÆÃµÀÖPÀ 2 gÀ°è£À aºÉßUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ªÉÄÃ°£À DzsÁgÀ-5 ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è PÉÆnÖgÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 

§gÉ¬Äj :15, 50, 137, 293, 651

2. 	 ªÉÄÃ°£À ¸ÀASÉåUÀ¼À°è DzsÁgÀ-5 ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁUÀzÀ ¸ÀASÉå EzÉAiÉÄÃ? EzÀÝgÉ KPÉ EzÉ 

CxÀªÁ E®èªÁzÀ°è KPÉ E®è?

3. 	 DzsÁgÀ-7 ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ̄ ÉPÀÌºÁQ. ̧ ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, DzsÁgÀ-n ¥ÀzÀÞwAiÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ 

¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

DzsÁgÀ-n ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ n0 = 1, n, n2, n3....., jAzÀ ¥ÁægÀA¨sÀªÁUÀÄªÀ n 
£À WÁvÀUÀ¼ÁVªÉ.

DzsÁgÀ-n ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ C£ÀÄPÀÆ®UÀ¼ÀÄ 
MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ J¯Áè WÁvÀUÀ¼À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆAzÀÄªÀÅzÀgÀ ¥ÀæAiÉÆÃd£ÀªÉÃ£ÀÄ? EzÀ£ÀÄß 

CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä, £ÁªÀÅ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ PÉ®ªÀÅ CAPÀUÀtÂvÀzÀ ªÀÄÆ®QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß 
ªÀiÁqÉÆÃt.

 	GzÁºÀgÀuÉ: F PÉ¼ÀV£À Ff¦ëAiÀÄ£ï CAQUÀ¼À£ÀÄß PÀÆr: 

PÉÆnÖgÀÄªÀÅzÀgÀ°è MlÄÖ   ªÀÄvÀÄÛ  UÀ¼ÀÄ J¶ÖªÉ JAzÀÄ PÀAqÀÄ»rAiÉÆÃt ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß 
¸ÁzsÀåªÁzÀµÀÄÖ zÉÆqÀØ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉå¬ÄAzÀ ¥ÁægÀA©ü¹ UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁqÉÆÃt. EzÀÄ MlÄÖ - 15   ªÀÄvÀÄÛ 

15   C£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ. 

10   ªÀÄÄA¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉå    £ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß »ÃUÉ ªÀÄgÀÄ UÀÄA¥ÀÅ 

ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ.
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ªÉÆvÀÛ = 

EzÀgÀ°è 10  £ÀªÀÄUÉ MAzÀÄ    ¤ÃqÀÄªÀÅzÀjAzÀ, FUÀ £ÀªÀÄUÉ,

ªÉÆvÀÛ = 

 	PÀAqÀÄ»r¬Äj

1.	 PÉ¼ÀV£À Ff¦ëAiÀÄ£ï CAQUÀ¼À£ÀÄß PÀÆr:

(i)   
ªÀÄvÀÄÛ

(ii)  ªÀÄvÀÄÛ
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2. 	 £ÁªÀÅ gÀa¹zÀ DzsÁgÀ-5 ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°ègÀÄªÀ PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀÆr:

+

F ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è, MAzÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ 5 ¥ÀlÄÖ ªÀÄÄA¢£ÀzÀ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß £É£À¦r!

£À£ÀUÉ, Ff¦ÖAiÀÄ£ï ªÀÄvÀÄÛ 
»AzÀÆ ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 
PÀÆqÀÄªÀ «zsÁ£ÀzÀ°è ºÉÆÃ°PÉ 

PÁtÄwÛzÉ!

+ +
  4   7
  5   6
10   3
+

1

DzsÁgÀ-n ̧ ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è ªÀiÁrzÀ ̧ ÀAPÀ®£ÀªÀ£ÀÄß gÉÆÃªÀÄ£ï ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è ªÀiÁrzÀ ̧ ÀAPÀ®£ÀzÉÆA¢UÉ 
ºÉÆÃ°¹. gÉÆÃªÀÄ£ï ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è, ªÀÄÄA¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä ¥Àæw ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
AiÀiÁªÁUÀ®Æ MAzÉÃ UÁvÀæ¢AzÀ UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÁV®è DzÀÝjAzÀ F ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è JZÀÑjPÉ¬ÄAzÀ UÀÄA¥ÀÅ 
ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄgÀÄeÉÆÃqÀuÉ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÀÄ.

UÀÄuÁPÁgÀªÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹zÁUÀ DzsÁgÀ-n ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ ¥ÀæAiÉÆÃd£ÀªÀÅ ºÉZÀÄÑ 
¸ÀàµÀÖªÁUÀÄvÀÛzÉ.

 	Ff¦ëAiÀÄ£ï CAQUÀ¼À°è JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ¸ÀÄªÀÅzÀÄ ºÉÃUÉ?

	 ªÉÆzÀ®Ä JgÀqÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¸ÉÆÃt.

 	 1. AiÀiÁªÀÅzÉÃ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß   jAzÀ UÀÄtÂ¹zÀgÉ (CAzÀgÉ 10)? F PÉ¼ÀV£À UÀÄt®§ÝUÀ¼ÀÄ 
¹UÀÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 10 gÀ WÁvÀªÁVzÉ ªÀÄvÀÄÛ 10 jAzÀ CzÀ£ÀÄß UÀÄtÂ¹zÁUÀ WÁvÀªÀÅ 
1 ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ, EzÀÄ ªÀÄÄA¢£À ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÉ.
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 	 2. AiÀiÁªÀÅzÉÃ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß   (102) jAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ K£ÀÄ ¹UÀÄvÀÛzÉ? F PÉ¼ÀV£À 
GvÀà£ÀßUÀ¼À£ÀÄß ºÀÄqÀÄQ?

 EªÀÅUÀ¼À UÀÄt®§ÝªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

»ÃUÁV, AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÉ!

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

	 £ÁªÀÅ gÀa¹zÀ DzsÁgÀ-5 ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è F UÀÄtªÀÅ ¤dªÁVzÉAiÉÄÃ? DzsÁgÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 
ºÉÆA¢gÀÄªÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÉ EzÀÄ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? 

 	 Ff¦ëAiÀÄ£ï ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è, MAzÀÄ ¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ  (10) gÀ UÀÄt®§ÞzÀ §UÉÎ £ÁªÀÅ K£ÀÄ  

wÃªÀiÁð¤¸À§ºÀÄzÀÄ?

JA§ÄzÀÄ

ºÁUÁV

 JA§ÄzÉÃ DVzÉ.

EªÀÅ ¸ÀASÉåUÀ¼ÉÃ DzÀÝjAzÀ, «vÀgÀuÁUÀÄt C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛzÉ, ºÁUÁV

(ii)  × 
 		   JA§ÄzÀÄ   +  +  DVzÉ. »ÃUÉ,

		    ×  = (  +  + ) × 
«vÀgÀuÁ UÀÄtªÀÅ E°èAiÀÄÆ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? (a+b) × n UÉ «vÀgÀuÁ UÀÄtªÀÅ C£Àé¬Ä¸ÀÄªÀ 

PÁgÀtPÁÌV, MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 2 QÌAvÀ ºÉZÀÄÑ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÁUÀ®Æ EzÀÄ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛzÉ.  
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GzÁºÀgÀuÉUÉ,  (a + b + c) × n = an + bn + cn.

DzÀÝjAzÀ   (  +  + ) ×  = (  × ) + (  × ) + (  × )

=  +  + 

						            =   

 	F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À UÀÄt®§Ý PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i)  (ii)  

	 MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß   jAzÀ UÀÄtÂ¸À®Ä ¸ÀgÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄ AiÀiÁªÀÅzÀÄ?

£ÁªÀÅ £ÉÆÃrzÀAvÉ, JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ¸ÀÄªÀ ¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀªÀ£ÀÄß 
M¼ÀUÉÆArgÀÄvÀÛzÉ. ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ WÁvÀUÀ¼ÁVzÁÝUÀ, CªÀÅUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ 
ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÉ. F CA±ÀªÀÅ UÀÄuÁPÁgÀ ¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀgÀ¼ÀUÉÆ½¸ÀÄvÀÛzÉ. DzÁUÀÆå, 
gÉÆÃªÀÄ£ï CAQUÀ¼À «µÀAiÀÄzÀ°è EzÀÄ ºÁVgÀÄªÀÅ¢®è, CzÀPÁÌVAiÉÄÃ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ UÀÄuÁPÁgÀ 
ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ PÀµÀÖPÀgÀªÁVzÉ.

»ÃUÁV, ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ WÁvÀUÀ¼ÁVgÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ½gÀÄªÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw, CAzÀgÉ, DzsÁgÀ 
ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw, ¸ÀASÁå ¥Áæw¤zsÀåzÀ°è ªÀiÁvÀæªÀ®èzÉ CAPÀUÀtÂvÀzÀ ªÀÄÆ®QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß 
£ÀqÉ¸ÀÄªÀ°èAiÀÄÆ CzÀgÀ G¥ÀAiÀÄÄPÀÛvÉAiÀÄÄ ¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁVzÉ.

DzsÁgÀ ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ PÀ®à£ÉAiÀÄÄ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À «PÁ¸ÀzÀ EwºÁ¸ÀzÀ°è MAzÀÄ 
ªÀÄºÀvÀézÀ wgÀÄªÀÅ. £ÀªÀÄä DzsÀÄ¤PÀ »AzÀÆ ¸ÀASÁå ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄÄ F gÀZÀ£ÉAiÀÄ ªÉÄÃ¯É ¤«Äð¸À®ànÖzÉ.

zÀ±ÀªÀiÁA±À ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀ C¨ÁåPÀ¸ï

11 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ°è, E£ÀÆß gÉÆÃªÀÄ£ï CAQUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛzÀÝ d£ÀgÀÄ ¸ÀºÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ£ÀÄß 
§¼À¹PÉÆAqÀÄ ¤«Äð¸À¯ÁzÀ ¯ÉPÁÌZÁgÀ ¸ÁzsÀ£À - C¨ÁåPÀ¸ï C£ÀÄß §¼À¸À®Ä ¥ÁægÀA©ü¹zÀgÀÄ. avÀæ 3.1 
gÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ EzÀÄ gÉÃSÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¨ÉÆÃqïð DVvÀÄÛ. 1 C£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄªÀ gÉÃSÉ¬ÄAzÀ 
¥ÁægÀA©ü¹, ¥Àæw C£ÀÄPÀæªÀÄ gÉÃSÉAiÀÄÄ 10 gÀ C£ÀÄPÀæªÀÄ WÁvÀªÀ£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ.

avÀæ 3.1: Abacus/ªÀÄtÂPÀlÄÖ
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ªÀÄtÂPÀnÖ£À°è ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁVzÉ: ¤ÃqÀ¯ÁzÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ªÉÆzÀ®Ä ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ 
¸ÀASÉåUÀ¼ÁV (10 gÀ WÁvÀUÀ¼ÀÄ) ªÀVðÃPÀj¸À¯ÁVzÉ, £ÁªÀÅ E°èAiÀÄªÀgÉUÉ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁqÀÄwÛzÉÝÃªÉ. 
10 gÀ ¥Àæw WÁvÀPÉÌ, UÀÄA¦£À°è CzÀÄ JµÀÄÖ ¨Áj ¸ÀA¨sÀ«¹zÉAiÉÆÃ CµÀÄÖ PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß CzÀgÀ ¸Á°£À°è 
Ej¸À¯ÁVzÉ. MAzÀÄ gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ¯É PËAlgï EgÀÄ«PÉAiÀÄÄ 5 gÀ ªÀiË®åªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ £ÁªÀÅ 3426 ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt. EzÀ£ÀÄß »ÃUÉ ªÀVðÃPÀj¸À§ºÀÄzÀÄ.

  �3426 = 1000 + 1000 + 1000 + 100 + 100 + 100 + 100 + 10 + 10+ 1 + 1 + 1 + 1 + 1 + 1

F ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß avÀæ 3.1 gÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁVzÉ. 6 ©rUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃUÉ ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁVzÉ 
JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.

¯ÉPÁÌZÁgÀUÀ½UÉ C¨ÁåPÀ¸ï C£ÀÄß ºÉÃUÉ §¼À¸À¯ÁVzÉ JA§ÄzÀgÀ PÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä, £ÁªÀÅ MAzÀÄ 
¸ÀgÀ¼À ̧ ÀAPÀ®£À ̧ ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¸ÉÆÃt: 2907 + 43. JgÀqÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ®A§ «¨sÀd£ÉAiÀÄ JgÀqÀÆ 
§¢UÀ¼À°è vÉUÉzÀÄPÉÆ¼Àî¯ÁVzÉ.

ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ¤ÃªÀÅ EzÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ §¼À¸ÀÄwÛÃj?

¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¸Á°£À°ègÀÄªÀ PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß MnÖUÉ vÀgÀ¯ÁVzÉ. MAzÀÄ ¸Á°£À°ègÀÄªÀ MlÄÖ ªÉÆvÀÛ 10 
«ÄÃjzÀgÉ K£ÀÄ ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÀÄ?

¸ÀÄ½ºÀÄ: F ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ°è, 7 ©rUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 3 ©rUÀ¼ÀÄ MmÁÖV 10 ©rUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁqÀÄvÀÛªÉ, EzÀÄ 
10UÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ gÉÃSÉUÉ PËAlgï DV PÉÆqÀÄUÉ ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ.

III.  Ff¦ëAiÀÄ£ï ¥ÀzÀÞwAiÀÄ £ÀÆå£ÀvÉUÀ¼ÀÄ 
MAzÀÄ PÉÆÃn (107) ªÀgÉV£À ¸ÀASÉåUÀ½UÉ vÀÄ®£ÁvÀäPÀªÁV ¥ÀjuÁªÀÄPÁj ¸ÀASÁå ¥Áæw¤zsÀåUÀ¼À£ÀÄß 

ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀÄ®¨sÀªÁzÀ ¯ÉPÁÌZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀQæAiÀÄUÉÆ½¹zÀ ¸ÀASÁå ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀiÁVzÁÝUÀÆå, Ff¦ëAiÀÄ£ï ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ 
MAzÀÄ £ÀÆå£ÀvÉAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢vÀÄÛ.

zÉÆqÀØzÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ CzÀPÀÆÌ zÉÆqÀØzÁzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À¨ÉÃPÁzÀgÉ, 10 gÀ G£ÀßvÀ ªÀÄvÀÄÛ Cw 
G£ÀßvÀ WÁvÀUÀ½UÁV aºÉßUÀ¼À CAvÀå«®èzÀ C£ÀÄPÀæªÀÄªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ CUÀvÀå«vÀÄÛ. E°è £ÁªÀÅ «©ü£Àß 
gÀÆ¥ÀzÀ°è ¸ÀASÁå ¥Áæw¤zsÀåzÀ ªÀÄÆ® ¸ÀªÁ®£ÀÄß £ÉÆÃqÀÄvÉÛÃªÉ!

¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À «PÁ¸ÀzÀ EwºÁ¸ÀzÀ°è ªÀÄÄA¢£À ªÀÄvÀÄÛ CAwªÀÄ PÀ®à£ÉAiÀÄÄ F ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß 
¥ÀjºÀj¸ÀÄªÀÅzÀ®èzÉ, ¸ÀASÁå ¥Áæw¤zsÀå ªÀÄvÀÄÛ ¯ÉPÁÌZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ£ÁºÀðªÁV ¸ÀgÀ¼ÀUÉÆ½¸ÀÄvÀÛzÉ.
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	 PÀAqÀÄ»r¬Äj 

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

1. 	 Ff¦ëAiÀÄ£ï CAQUÀ¼À°è 10 CxÀªÁ CzÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ ̈ Áj §gÀÄªÀ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÉå EgÀ§ºÀÄzÉÃ? KPÉ EgÀ¨ÁgÀzÀÄ?

2. 	 ¤ªÀÄäzÉÃ DzÀ DzsÁgÀ ¸ÀASÉå 4 gÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß gÀa¹, ªÀÄvÀÄÛ 1 jAzÀ 16 gÀªÀgÉV£À 
¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¹.

3. 	 £ÁªÀÅ gÀa¹zÀ DzsÁgÀ -5 ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è PÉÆnÖgÀÄªÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 5 jAzÀ UÀÄtÂ¸À®Ä ̧ ÀgÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß 
¤Ãr.

3.4 ¸ÁÜ£À¨É¯ÉAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀÅzÀÄ

1.	 ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁzÀ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞw  

DgÀA¨sÀzÀ°è, ¥ÁæaÃ£À ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁzÀ°è §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛzÀÝ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ «©ü£Àß ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ 
¸ÀASÉåUÀ½UÉ «©ü£Àß aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢vÀÄÛ. £ÀAvÀgÀzÀ PÁ®zÀ°è, EzÀÄ CvÀåAvÀ ¥ÀjuÁªÀÄPÁj ¸ÀASÉåAiÀÄ 
¥Áæw¤zsÀåzÉÆA¢UÉ DzsÁgÀ-60 ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀiÁV ªÀiÁ¥ÀðnÖvÀÄ. EzÀ£ÀÄß ¸ÉPÀìeÉ¹ªÀÄ¯ï ¥ÀzÀÞw (Sexagesimal 
System) JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÁÛgÉ. EzÀÄ §ºÀ¼À ¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁzÀ ¸ÀASÁå ¤gÀÆ¥ÀuÉAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢vÀÄÛ. 

CªÀgÀÄ  DzsÁgÀ-60 C£ÀÄß KPÉ Dj¹PÉÆAqÀgÀÄ JA§ÄzÀÄ C£ÉÃPÀgÀ£ÀÄß UÉÆAzÀ®QÌÃqÀÄ ªÀiÁrzÉ. 60 
ªÀÄvÀÄÛ PÉ®ªÀÅ ¥ÀæªÀÄÄR WÀl£ÉUÀ¼À CªÀ¢üUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ¸ÀA¥ÀPÀð¢AzÀ (30 ¢£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝ CªÀgÀ 
ZÀAzÀæ ªÀiÁ¸ÀzÀ GzÀÝ, CxÀªÁ ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ£ÀÄß ¹ÜgÀªÉAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¹zÁUÀ ¸ÀÆAiÀÄð£ÀÄ ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ ¸ÀÄvÀÛ MAzÀÄ 
¥Àj¨sÀæªÀÄt  ¥ÀÇtðUÉÆ½¸À®Ä vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ), ©ü£ÀßgÁ²UÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ ¸ÀÄ®¨sÀvÉ (£ÁªÀÅ E°è 
EzÀgÀ §UÉÎ ºÉZÀÄÑ ªÀiÁvÀ£ÁqÀÄªÀÅ¢®è), ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À CªÀÅUÀ¼À »A¢£À C£ÀÄPÀæªÀÄ - 1, 10, 60, 600, 
3600, 36,000.........  UÀ¼À£ÀÄß 60 gÀ WÁvÀUÀ½UÉ ªÀiÁvÀæ E½¸À¯ÁUÀÄªÀÅzÀÄ, EvÁå¢.

¨É©¯ÉÆÃ¤AiÀÄ£ï ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw JAzÀÆ PÀgÉAiÀÄ®àqÀÄªÀ ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁzÀ µÀ¶×¸ÀASÉå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ 
¥Àæ¨sÁªÀªÀ£ÀÄß EA¢UÀÆ £ÀªÀÄä ¸ÀªÀÄAiÀÄ ªÀiÁ¥À£ÀUÀ¼À WÀlPÀUÀ¼À°è PÁt§ºÀÄzÀÄ - 1 UÀAmÉ = 60 ¤«ÄµÀUÀ¼ÀÄ 
ªÀÄvÀÄÛ 1 ¤«ÄµÀ = 60 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ. 

F ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ 1 PÉÌ    ªÀÄvÀÄÛ 10 PÉÌ  aºÉßAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹vÀÄ. 
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FUÀ EªÀgÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ CzsÀåAiÀÄ£ÀªÀ£ÀÄß ¸ÀAQë¥ÀÛªÁV ¤°è¸ÉÆÃt ªÀÄvÀÄÛ E°èAiÀÄªÀgÉUÉ 
PÀAqÀÄ§gÀÄªÀ ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁzÀ ªÉÊ²µÀÖöåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¥ÀjuÁªÀÄPÁj ¸ÀASÁå ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ£ÀÄß ºÉÃUÉ 
¤«Äð¸À§ºÀÄzÀÄ JA§ÄzÀgÀ PÀÄjvÀÄ PÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÉÆÃt.

CªÀgÀ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄUÀ½UÉ £ÀªÀÄäzÉÃ DzÀ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃqÉÆÃt.

1             60          602 = 3600      603 = 216000 ... 

1 ...2 3

F aºÉßUÀ¼À£ÀÄß gÀa¸ÀÄªÀ°è £ÁªÀÅ ªÁ¸ÀÛªÀªÁV ¨sÁgÀwÃAiÀÄ CAQUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹zÉÝÃªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß 
UÀªÀÄ¤¹. £ÁªÀÅ £ÀªÀÄäzÉÃ DzÀ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß D«µÀÌj¸À§ºÀÄ¢vÀÄÛ DzÀgÉ ¸ÀÄ®¨sÀªÁV £É£À¦¹PÉÆ¼Àî®Ä ªÀÄvÀÄÛ 

§¼À¸À®Ä, £ÁªÀÅ ¥ÀjavÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÁzÀ 1, 2, 3, ......

 ªÀÄvÀÄÛ  §¼À¹, 1 jAzÀ 59 gÀªÀgÉV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À§ºÀÄzÀÄ -

1         2           3           4         5            6           7          8          9

10         11         12          20          30          40        50           59  

ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁzÀ mÁå¨Éèmï£À ¥ÀÅ£ÀgÀÄvÁàzÀ£É

	GzÁºÀgÀuÉ: F ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è 640 ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÉÆÃt.

EzÀ£ÀÄß ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÁV UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁrzÁUÀ, 640 = (10) × 60 + 40 JAzÀÄ £ÁªÀÅ £ÉÆÃqÀÄvÉÛÃªÉ.
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£ÁªÀÅ Ff¦ÖAiÀÄ£ÀßgÀ PÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹zÀgÉ, F ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 10 1  UÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ 

ªÀÄvÀÄÛ 40 C£ÀÄß 4   UÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

	 EzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ ºÉZÀÄÑ ¸ÀAQë¥ÀÛªÁV ¥Àæw¤¢ü¸À§ºÀÄzÉÃ? 

	 F ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß £ÁªÀÅ »ÃUÉ ¥Àæw¤¢ü¸À§ºÀÄzÀÄ. 

EzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ ̧ À«ÄÃPÀgÀtzÀ°è §gÉ¢gÀÄªÀAvÉAiÉÄÃ ºÀvÀÄÛ 60UÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ 40 JAzÀÄ NzÀ§ºÀÄzÀÄ.

	GzÁºÀgÀuÉ: E£ÉÆßAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀæAiÀÄwß¸ÉÆÃt - 7530 

7530 = (2) ×3600 + (5) × 60 + 30

	 DzÀÝjAzÀ, CzÀgÀ ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉAiÀÄÄ F PÉ¼ÀPÀAqÀAvÉ EzÉ 

MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä 60 gÀ WÁvÀUÀ¼ÁV UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁrzÁUÀ, 60 gÀ WÁvÀªÀÅ 60 CxÀªÁ 
CzÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ ¨Áj ¸ÀA¨sÀ«¸ÀÄªÀÅ¢®è JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. EzÀÄ ¸ÀA¨sÀ«¹zÀ°è, CªÀÅUÀ¼À°è 60 C£ÀÄß 
UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁr 60 gÀ ªÀÄÄA¢£À WÁvÀªÀ£ÀÄß gÀÆ¦¸À§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, F PÉ¼ÀV£À GQÛAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹ -

(1) × 3600 + (70) × 60 + 2	 = (1) × 602 + (60 + 10) × 60 + 2
					     = (1) × 602 + 602 + (10) × 60 + 2
					     = (2) × 602 + (10) × 60 + 2

DzÀÝjAzÀ, AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 1 jAzÀ 59 gÀªÀgÉV£À CAQUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À 
CAQUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ ¥Àæw¤¢ü¸À§ºÀÄzÀÄ.

FUÀ, 60 gÀ «©ü£Àß WÁvÀUÀ¼À aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀA¥ÀÇtðªÁV PÉÊ©qÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ £ÁªÀÅ E£ÀßµÀÄÖ ̧ ÁA¢æÃPÀj¹ 
¥Àæw¤¢ü¹zÀgÉ K£ÁUÀ§ºÀÄzÀÄ?
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£ÀªÀÄä 
»A¢£À 

¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉ

£ÀªÀÄä 
¸ÀAQë¥ÀÛ 

¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉ

640 7530

ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀÄ£ÀßgÀÄ ¤RgÀªÁV EzÀ£ÉßÃ ªÀiÁrzÀgÀÄ! CªÀgÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ°è, §®¨sÁUÀzÀ aºÉßUÀ¼À UÀt 
1 UÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß vÉÆÃj¹zÉ, CzÀgÀ JqÀ¨sÁUÀzÀ°ègÀÄªÀ aºÉßUÀ¼À UÀt 60 UÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß vÉÆÃj¹zÉ, 
ªÀÄÄA¢£ÀzÀÄ 3600 UÀ¼À ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß vÉÆÃj¹zÉ ªÀÄvÀÄÛ »ÃUÉ. 60 gÀ WÁvÀ §gÀzÉ EzÁÝUÀ¯É¯Áè, D ̧ ÁÜ£ÀzÀ°è 
SÁ° eÁUÀªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀ¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ.

ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀÄ£ÀßgÀÄ £ÁªÀÅ ªÀiÁrzÀ jÃwAiÀÄ°èAiÉÄÃ F PÀ®à£ÉUÉ §AzÀAvÉ vÉÆÃgÀÄwÛ®è, PÉ®ªÀÅ 
«zÁéA¸ÀgÀÄ vÀªÀÄä »A¢£À ¸ÀASÁå ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è 1 ªÀÄvÀÄÛ 60 gÀ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ¤ÃqÀ¯ÁzÀ aºÉßUÀ¼À 
ºÉÆÃ°PÉ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À DPÀ¹äPÀ §¼ÀPÉAiÀÄÄ F PÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß CªÀjUÉ §gÀÄªÀAvÉ ªÀiÁrgÀ§ºÀÄzÀÄ JAzÀÄ 
¸ÀÆa¸ÀÄvÁÛgÉ.

 PÀAqÀÄ»r¬Äj

1. 	 ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁzÀ ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è F PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¹. 

(i) 63    (ii) 132    (iii) 200    (iv) 60    (v) 3605

»ÃUÁV, ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁzÀ ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÀ ̧ ÁÜ£ÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ 
¸ÀASÉåUÀ½UÉ aºÉßUÀ¼À CAvÀå«®èzÀ C£ÀÄPÀæªÀÄªÀ£ÀÄß gÀa¸ÀÄªÀ CUÀvÀåªÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ vÉUÉzÀÄºÁPÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß 
£ÁªÀÅ £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ. CAvÀºÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß (DzsÁgÀªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ) CzÀÄ ¸ÀA§A¢ü¹gÀÄªÀ 
ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤zsÀðj¸ÀÄªÀ°è ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ aºÉßAiÀÄ ¸ÁÜ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw CxÀªÁ 
¸ÁÜ£À¨É¯É ¥ÀzÀÞw JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

¸ÁÜ£À¨É¯É PÀ®à£ÉAiÀÄÄ, ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À «PÁ¸ÀzÀ EwºÁ¸ÀzÀ°è CvÀÄå£ÀßvÀ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¸ÀÄvÀÛzÉ 
ªÀÄvÀÄÛ ¹Ã«ÄvÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ «©ü£Àß aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁvÀæ §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À CAvÀå«®èzÀ C£ÀÄPÀæªÀÄªÀ£ÀÄß 
¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÉ §ºÀ¼À ¸ÉÆUÀ¸ÁzÀ ¥ÀjºÁgÀªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ!

DzÁUÀÆå, ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁzÀ ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀA¥ÀÇtðªÁV C©üªÀÈ¢Þ ºÉÆA¢zÀ ¸ÁÜ£À ¨É¯É ªÀåªÀ¸ÉÜ 
JAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¸À¯ÁUÀÄªÀÅ¢®è. EzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß NzÀÄªÁUÀ UÉÆAzÀ®PÉÌ PÁgÀtªÁUÀÄªÀ PÉ®ªÀÅ zÉÆÃµÀUÀ¼À£ÀÄß 
ºÉÆA¢zÉ.

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



7878

	60 gÀ ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉAiÀÄ£ÀÄß £ÉÆÃr. 3,600 PÉÌ ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉ JµÁÖVgÀÄvÀÛzÉ?

	 CAQUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÁUÀ, £ÁªÀÅ E°è ¤ÃqÀÄwÛgÀÄªÀ jÃwAiÀÄ°è aºÉßUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À CAvÀgÀªÀ£ÀÄß 
¤ÃqÀ¯ÁV®è. «©ü£Àß d£ÀgÀÄ §gÉzÀ «©ü£Àß ºÀ¸ÀÛ¥ÀæwUÀ¼À°è SÁ° eÁUÀUÀ½UÉ ¹ÜgÀªÁzÀ CAvÀgÀªÀ£ÀÄß 
PÁAiÀÄÄÝPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ PÀµÀÖPÀgÀªÁVvÀÄÛ. EªÀÅ C¸ÀàµÀÖvÉUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÈ¶Ö¹zÀªÀÅ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, F PÉ¼ÀV£À 
¸ÀASÉåUÀ¼À ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹ -

¸ÀASÉå

£ÀªÀÄä 
¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉ

ªÉÄ¸ÉÆ¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀÄ 
¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉ

60 gÀ AiÀiÁªÀ WÁvÀUÀ½UÉ AiÀiÁªÀ aºÉßUÀ¼ÀÄ ºÉÆA¢PÉAiÀiÁUÀÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ°è£À 
C¸ÀàµÀÖvÉ¬ÄAzÁV, MAzÉÃ CAQAiÀÄ£ÀÄß «©ü£Àß jÃwAiÀÄ°è NzÀ§ºÀÄzÀÄ. 60 gÀ «©ü£Àß WÁvÀUÀ½UÉ aºÉßUÀ¼À 
£ÀqÀÄªÉ KPÀgÀÆ¥ÀzÀ CAvÀgÀªÀ£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀ £ÀªÀÄä ¥Áæw¤zsÀåzÀ°èAiÀÄÆ ¸ÀºÀ, 36002 gÀ ¥Áæw¤zsÀåzÀAvÉ JgÀqÀÄ 
aºÉßUÀ¼À UÀtUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À SÁ° eÁUÀUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß w½zÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ PÀµÀÖ.

SÁ° eÁUÀUÀ½AzÀ GAmÁUÀÄªÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸À®Ä, £ÀAvÀgÀzÀ ªÉÄ¸ÉÆ¥ÀmÁå«ÄAiÀÄ£ÀßgÀÄ SÁ° 

eÁUÀªÀ£ÀÄß ¸ÀÆa¸À®Ä ‘¥ÉèÃ¸ï ºÉÆÃ®Øgï’  ( ) aºÉßAiÀÄ£ÀÄß ¤AiÉÆÃf¸ÀÄªÀ CzÀÄãvÀ PÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹zÀgÀÄ. 
EzÀÄ £ÀªÀÄä ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è £ÁªÀÅ §¼À¸ÀÄªÀ 0 (±ÀÆ£Àå) zÀAwzÉ. 

»ÃUÁV, ±ÀÆ£Àå - ±ÀÆ£ÀåvÉAiÀÄ£ÀÄß vÉÆÃj¸ÀÄªÀ aºÉß - ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¤¸ÀìA¢UÀÞ jÃwAiÀÄ°è §gÉAiÀÄ¯ÁzÀ 
¸ÁÜ£À ªÀiË®å ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è ¥ÉèÃ¸ï ºÉÆÃ®Øgï DV C¤ªÁAiÀÄðªÁVzÉ. 

SÁ° eÁUÀUÀ½AzÀ GAmÁUÀÄªÀ ¸ÀªÀÄ¸Éå §UÉºÀjzÀgÀÆ, EvÀgÀ C¸ÀàµÀÖvÉUÀ¼ÀÄ E£ÀÆß ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è 
G½¢ªÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, ¥ÉèÃ¸ï ºÉÆÃ®Øgï aºÉßAiÀÄ£ÀÄß ¥ÁæxÀ«ÄPÀªÁV ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÀÄzsÀåzÀ°è §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ 
ªÀÄvÀÄÛ PÉÆ£ÉAiÀÄ°è C®è; DzÀÝjAzÀ CªÀgÀÄ 3600 £ÀAvÀºÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä CzÀ£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛgÀ°®è 
(£ÁªÀÅ EzÀ£ÀÄß §gÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ).

II.   ªÀiÁAiÀÄ£ï ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞw 
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ªÀÄzsÀå CªÉÄjPÀzÀ°è, ªÀiÁAiÀÄ£ï £ÁUÀjPÀvÉ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ®àqÀÄªÀ MAzÀÄ £ÁUÀjPÀvÉAiÀÄÄ ¥ÀæªÀzsÀðªÀiÁ£ÀPÉÌ 
§A¢vÀÄ, CzÀÄ Qæ.±À. 3 ªÀÄvÀÄÛ 10 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ ºÉaÑ£À ¨Ë¢ÞPÀ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÁA¸ÀÌöÈwPÀ ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß 
¸Á¢ü¹vÀÄ. CªÀgÀ ¨Ë¢ÞPÀ ¸ÁzsÀ£ÉUÀ¼À°è KµÁåzÀ°è ¸ÀévÀAvÀæªÁV «£Áå¸ÀUÉÆ½¸À¯ÁzÀ CªÀgÀ ¸ÁÜ£À ¨É¯É 
¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ MAzÀÄ. CªÀgÀÄ DzsÀÄ¤PÀ ‘0’ UÁV ¥ÉèÃ¸ï ºÉÆÃ®Øgï aºÉßAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀºÀ §¼À¹zÀgÀÄ, CzÀÄ ¸ÀªÀÄÄzÀæ 
a¦à£ÀAvÉ PÁtÄvÀÛzÉ.

ªÀiÁAiÀÄ£ï ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞw
§ºÀÄvÉÃPÀ DzsÁgÀ-20 gÀ ¥ÀzÀÞw

ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ

aºÉßUÀ¼ÀÄ    AiÀÄÄ 0            AiÀÄÄ 1                   AiÀÄÄ 5

ªÀiÁAiÀÄ£ï ¸ÀASÁåªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄ°è aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
¥Àæw¤¢ü¸À®Ä ®A§ªÁV Ej¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

MAzÀÄ ¸ÀASÉå

EzÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ NzÀ¨ÉÃPÀÄ?

ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄUÀ¼À 
¸ÁÜ£À

®A§ªÁV 
Ej¹zÀ aºÉßUÀ¼ÀÄ

aºÉßUÀ¼À 
CxÀð 
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E°è £ÀªÀÄUÉ MAzÀÄ UÉÆAzÀ®ªÀÄAiÀÄ «zÀåªÀiÁ£À PÀAqÀÄ§gÀÄvÀÛzÉ. CªÀgÀ ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉå 
400 QÌAvÀ 360 DVvÀÄÛ KPÉ? PÉ®ªÀÅ «zÁéA¸ÀgÀÄ EzÀÄ CªÀgÀ PÁå¯ÉAqÀgïUÀ¼ÉÆA¢UÉ K£ÁzÀgÀÆ ¸ÀA§AzsÀ 
ºÉÆA¢gÀ§ºÀÄzÀÄ JAzÀÄ ¨sÁ«¸ÀÄvÁÛgÉ.

CªÀgÀÄ 1 PÉÌ   ZÀÄPÉÌ ªÀÄvÀÄÛ 5 PÉÌ   UÉgÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹zÀgÀÄ. EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß 1 jAzÀ 19 gÀªÀgÉV£À 

¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÆa¸À®Ä §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ.

«©ü£Àß ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÉÆA¢UÉ ̧ ÀA§A¢ü¹zÀ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß MAzÀgÀ PÉ¼ÀUÉ MAzÀgÀAvÉ §gÉAiÀÄ¯ÁVzÀÄÝ, 
PÉ¼ÀV£À aºÉßUÀ¼À UÀÄA¦£À°è 1 gÀ ¸ÀASÉåUÉ C£ÀÄUÀÄtªÁV, ªÉÄÃ°£À UÀÄA¥ÀÅ 20 gÀ ¸ÀASÉåUÉ C£ÀÄUÀÄtªÁV, 

ªÉÄÃ°£À UÀÄA¥ÀÅ 360 gÀ ¸ÀASÉåUÉ »ÃUÉ §gÉAiÀÄ¯ÁVzÉ. 

	ªÀiÁAiÀÄ£ï ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ F PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¹:

(i) 77    (ii) 100    (iii) 361    (iv) 721

ªÀiÁAiÀÄ£ï ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀÄÄ ¸ÀjAiÀiÁzÀ DzsÁgÀ-20 ¥ÀzÀÞwAiÀÄ®èzÀ PÁgÀt, DzsÁgÀ ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ ̄ ÉPÁÌZÁgÀUÀ½UÉ ºÉÆA¢gÀÄªÀ C£ÀÄPÀÆ®UÀ¼À£ÀÄß EzÀÄ ºÉÆA¢®è. CzÉÃ£ÉÃ EzÀÝgÀÆ, CªÀÅUÀ¼À 
¸ÁÜ£À ¨É¯É ¸ÀAPÉÃvÀ ªÀÄvÀÄÛ ±ÀÆ£ÀåPÉÌ ¥ÉèÃ¸ï ºÉÆÃ®Øgï aºÉßAiÀÄ §¼ÀPÉAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À EwºÁ¸ÀzÀ°è 
MAzÀÄ ¥ÀæªÀÄÄR ¥ÀæUÀw JAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¸À¯ÁVzÉ.

MAzÀÄ PÀÄvÀÆºÀ®PÁj ¸ÀAUÀwAiÉÄAzÀgÉ, PÉ®ªÀÅ AiÀÄÄgÉÆÃ¦AiÀÄ£ï ¨sÁµÉUÀ¼À ¸ÀASÁå ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼À°è £ÁªÀÅ 
E£ÀÆß DzsÁgÀ-20 §¼ÀPÉAiÀÄ£ÀÄß PÁt§ºÀÄzÀÄ.

III.  ZÉÊ¤Ã¸ï ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw

aÃ¤AiÀÄgÀÄ JgÀqÀÄ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ - ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼À£ÀÄß zÁR°¸À®Ä °TvÀ ¥ÀzÀÞw 
ªÀÄvÀÄÛ ¯ÉPÁÌZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß ¤ªÀð»¸À®Ä ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw. gÁqï-DzsÁjvÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è£À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 
gÁqï ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. E°è £ÁªÀÅ aÃ¤AiÀÄgÀ °TvÀ ¥ÀzÀÞwVAvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÉÆA¢UÉ 
§gÉAiÀÄ®Ä ªÀÄvÀÄÛ ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ®Ä ºÉZÀÄÑ ¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁzÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À §UÉÎ ZÀað¸ÀÄvÉÛÃªÉ.

gÁqï ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ aÃ£ÁzÀ°è PÀ¤µÀ× 3 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ ªÉÃ¼ÉUÉ C©üªÀÈ¢ÞUÉÆAqÀªÀÅ ªÀÄvÀÄÛ 17 £ÉÃ 
±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀªÀgÉUÉ §¼À¸À®àlÖªÀÅ. EzÀÄ zÀ±ÀªÀiÁ£À ªÀåªÀ¸ÉÜAiÀiÁVvÀÄÛ (DzsÁgÀ-10). 1 jAzÀ 9 gÀªÀgÉV£À aºÉßUÀ¼ÀÄ 
F PÉ¼ÀV£ÀAwªÉ:
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ZÉÊ¤Ã¸ï ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞw

DzsÁgÀ -10 CxÀªÁ zÀ±ÀªÀiÁ£ÀÀ

gÉhÆÃAUï

ºÉAUïì

UÀªÀÄ¤¹: gÉhÆÃAUïUÀ¼ÀÄ ©r, £ÀÆgÀÄ, ºÀvÀÄÛ ¸Á«gÀ EvÁå¢ WÀlPÀUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄvÀÛªÉ 
ªÀÄvÀÄÛ ºÉAUïUÀ¼ÀÄ ºÀvÀÄÛ¸Á«gÀ, £ÀÆgÀÄ ¸Á«gÀ EvÁå¢UÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄvÀÛªÉ.

MAzÀÄ ¸ÀASÉå

EzÀ£ÀÄß NzÀÄªÀÅzÀÄ 
ºÉÃUÉ?

ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ 
¸ÀASÉåUÀ¼À ¸ÁÜ£ÀUÀ¼ÀÄ

2 ºÉAUï 6 gÉhÆÃAUï 4 gÉhÆÃAUï3 ºÉAUï

         
            

103 102 10 1

= (2) × 103 + (6) × 10² + (3) × 10 + (4) × 1

= 2634

ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀÄ£ÀßgÀAvÉ, gÁqï ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ¸ÁÜ£À ¨É¯ÉAiÀÄ£ÀÄß ©nÖgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¸ÀÆa¸À®Ä SÁ°  
eÁUÀªÀ£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛzÀÝªÀÅ. DzÁUÀÆå, MAzÀjAzÀ MA§vÀÛgÀªÀgÉV£À aºÉßUÀ¼À UÁvÀæUÀ¼ÀÄ ¸Àé®à ºÉZÀÄÑ 
KPÀgÀÆ¥ÀªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀÄ£ï ªÀåªÀ¸ÉÜVAvÀ SÁ° eÁUÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀvÉÛºÀZÀÄÑªÀÅzÀÄ  
¸ÀÄ®¨sÀªÁVvÀÄÛ.

gÁqï ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ »AzÀÆ ¥ÀzÀÞwUÉ JµÀÄÖ ºÉÆÃ®ÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. ±ÀÆ£ÀåPÉÌ aºÉßAiÀÄ£ÀÄß 
ºÉÆA¢gÀÄªÀ aÃ¤Ã ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ ¸ÀA¥ÀÇtðªÁV C©üªÀÈ¢Þ ºÉÆA¢zÀ ¸ÁÜ£À ¨É¯É ¥ÀzÀÞwAiÀiÁVzÉ.
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IV.   »AzÀÆ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw

	¸ÀASÁå ¥Áæw¤zsÀåzÀ PÀ®à£ÉUÀ¼À «PÁ¸ÀzÀ°è »AzÀÆ/¨sÁgÀwÃAiÀÄ ̧ ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ J°è PÀAqÀÄ§gÀÄvÀÛzÉ? 

CzÀgÀ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ? ªÀÄvÀÄÛ CzÀÄ ¸ÁÜ£À ¨É¯É ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸ÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ?

»AzÀÆ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞw

DzsÁgÀ -10 CxÀªÁ zÀ±ÀªÀiÁ£À
ºÀvÀÄÛ aºÉßUÀ¼ÀÄ 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9

MAzÀÄ ¸ÀASÉå 375  

EzÀ£ÀÄß NzÀÄªÀÅzÀÄ ºÉÃUÉ? 3 7 5

ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À ¸ÁÜ£ÀUÀ¼ÀÄ

=  (3) × 10²     + (7) × 10      + (5) × 1

102 10 1

= 375

£Á«°è £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÁzÀAvÉ, »AzÀÆ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ MAzÀÄ ¸ÁÜ£À ¨É¯É ¥ÀzÀÞwAiÀiÁVzÉ. »AzÀÆ 
¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ PÀ¤µÀ× 200 BCE AiÀÄµÀÄÖ »AzÉAiÉÄÃ ‘0’ UÉ MAzÀÄ ¸ÀAPÉÃvÀªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢vÀÄÛ. 0 
C£ÀÄß CAQAiÀiÁV §¼À¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæw ¸ÁÜ£ÀzÀ°è MAzÉÃ CAQAiÀÄ §¼ÀPÉAiÀÄ PÁgÀt¢AzÁV, F 
¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ CAQUÀ¼À£ÀÄß NzÀÄªÁUÀ CxÀªÁ §gÉAiÀÄÄªÁUÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ jÃwAiÀÄ C¸ÀàµÀÖvÉUÉ PÁgÀtªÁUÀÄªÀÅ¢®è. 
F PÁgÀtPÁÌVAiÉÄÃ »AzÀÆ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß FUÀ ¥Àæ¥ÀAZÀzÁzÀåAvÀ §¼À¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.
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0 C£ÀÄß CAQAiÀiÁV ªÀÄvÀÄÛ ªÁ¸ÀÛªÀªÁV MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁV §¼À¸ÀÄªÀÅzÀÄ UÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ «eÁÕ£ÀzÀ 
dUÀvÀÛ£ÀÄß ¤dªÁVAiÀÄÆ §zÀ¯Á¬Ä¹zÀ MAzÀÄ ¥ÀæUÀwAiÀiÁVzÉ. ¨sÁgÀwÃAiÀÄ UÀtÂvÀ±Á¸ÀÛçzÀ°è, ªÁ¸ÀÛªÀªÁV, 
±ÀÆ£ÀåªÀ£ÀÄß ¸ÁÜ£À ¨É¯É ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è ¥ÉèÃ¸ï ºÉÆÃ®Øgï DV §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛgÀ°®è, DzÀgÉ EvÀgÀ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ 
¸ÀªÀiÁ£ÀªÁV vÀ£ÀßzÉÃ DzÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ ¸ÁÜ£ÀªÀiÁ£ÀªÀ£ÀÄß ¸ÀºÀ ¤ÃqÀ¯Á¬ÄvÀÄ. 0 ¸ÀASÉåAiÀÄ CAPÀUÀtÂvÀzÀ 
UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß (GzÁ., 0 C£ÀÄß AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ eÉÆvÉUÉ ¸ÉÃj¹zÀgÉ MAzÉÃ ¸ÀASÉå, ªÀÄvÀÄÛ 
AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ ¸ÉÆ£ÉßAiÀÄ UÀÄt®§ÞªÀÅ ±ÀÆ£ÀåªÁVgÀÄvÀÛzÉ) DAiÀÄð¨sÀl£ÀÄ 499 CE gÀ°è vÀ£Àß 
DAiÀÄð¨sÀnÃAiÀÄzÀ°è »AzÀÆ CAQUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ®Ä ªÀÄvÀÄÛ «¸ÁÛgÀªÁzÀ ªÉÊeÁÕ¤PÀ 
¯ÉPÁÌZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁqÀ®Ä ¸ÀàµÀÖªÁV §¼À¹zÀ£ÀÄ. £ÁªÀÅ »A¢£À vÀgÀUÀwAiÀÄ°è PÀ°vÀAvÉ AiÀiÁªÀÅzÉÃ EvÀgÀ 
¸ÀASÉåAiÀÄAvÉAiÉÄÃ 0 C£ÀÄß ̧ ÀASÉåAiÀÄAvÉ §¼À¸ÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß, CzÀgÀ ªÉÄÃ¯É ªÀÄÆ®¨sÀÆvÀ CAPÀUÀtÂvÀ ̄ ÉPÀÌZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß 
ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß §æºÀäUÀÄ¥ÀÛ£ÀÄ 628 CE gÀ°è vÀ£Àß PÀÈw §æºÀä¸ÀÄál¹zÁÞAvÀzÀ°è PÉÆæÃrüÃPÀj¹zÀ£ÀÄ, 

IÄuÁvÀäPÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À eÉÆvÉUÉ 0 C£ÀÄß ¸ÀASÉåAiÀiÁV ¥ÀjZÀ¬Ä¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ, §æºÀäUÀÄ¥ÀÛ£ÀÄ DzsÀÄ¤PÀ 
¥Àj¨sÁµÉAiÀÄ°è GAUÀÄgÀ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ®àqÀÄªÀzÀ£ÀÄß gÀa¹zÀ£ÀÄ, CAzÀgÉ, ¸ÀAPÀ®£À, ªÀåªÀPÀ®£À ªÀÄvÀÄÛ 
UÀÄuÁPÁgÀzÀ CrAiÀÄ°è DªÀÈvÀªÁzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄA¥À£ÀÄß (CAzÀgÉ, UÀÄA¦£À°ègÀÄªÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ 
¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¸ÉÃj¸À§ºÀÄzÀÄ, PÀ¼ÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ CxÀªÁ UÀÄtÂ¸À§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ D UÀÄA¦£À°è ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ 
¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ). F ºÉÆ¸À «ZÁgÀUÀ¼ÀÄ DzsÀÄ¤PÀ UÀtÂvÀ±Á¸ÀÛçPÉÌ, «±ÉÃµÀªÁV ©ÃdUÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ 
«±ÉèÃµÀuÉAiÀÄ PÉëÃvÀæUÀ½UÉ Cr¥ÁAiÀÄªÀ£ÀÄß ºÁQzÀªÀÅ.

EAzÀÄ £ÁªÀÅ ªÀiÁqÀÄªÀ jÃwAiÀÄ°è ¸ÀASÉåUÀ¼ÉÆA¢UÉ §gÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀgÀ°è 
vÉÆqÀVzÀ J¯Áè «ZÁgÀUÀ¼À §UÉÎ EzÀÄ ¤ªÀÄUÉ MAzÀÄ PÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ ¨sÁ«¸ÀÄvÉÛÃªÉ. 0 
AiÀÄ D«µÁÌgÀ  ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ ¥ÀjuÁªÀÄªÁV gÀÆ¥ÀÅUÉÆAqÀ ¨sÁgÀwÃAiÀÄ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ ¤dªÁVAiÀÄÆ 
¸ÁªÀðPÁ°PÀ ±ÉæÃµÀ×, CvÀåAvÀ ¸ÀÈd£À²Ã® ªÀÄvÀÄÛ CvÀåAvÀ ¥Àæ¨sÁªÀ±Á° D«µÁÌgÀUÀ¼À°è MAzÁVzÉ - £ÀªÀÄä 
zÉÊ£ÀA¢£À fÃªÀ£ÀzÀ°è ¤gÀAvÀgÀªÁV PÁtÂ¹PÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ DzsÀÄ¤PÀ «eÁÕ£À, vÀAvÀæeÁÕ£À, PÀA¥ÀÇånAUï, 
¯ÉPÀÌ¥ÀvÀæ ¤ªÀðºÀuÉ, ¸À«ÄÃPÉë ªÀÄvÀÄÛ E£ÀÆß ºÉaÑ£ÀªÀÅUÀ¼À DzsÁgÀªÀ£ÀÄß gÀÆ¦¸ÀÄvÀÛzÉ. ªÀÄÄA¢£À ¨Áj ¤ÃªÀÅ 
¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÁUÀ, CªÀÅUÀ¼À »A¢£À CzÀÄãvÀ EwºÁ¸À ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À D«µÁÌgÀPÉÌ M¼ÀUÁzÀ J¯Áè 
D¼ÀªÁzÀ «ZÁgÀUÀ¼À §UÉÎ AiÉÆÃa¹!

1. MAzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À°è JtÂ¸ÀÄªÀÅzÀÄ.
	  		  GPÁ¸Àgï-GPÁ¸Àgï-GgÀ¥ÉÇÃ£ï

2. ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁr.

  I  V  X  L  C  M
3. WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀASÉåAiÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÁV Dj¸ÀÄªÀÅzÀÄ - DzsÁgÀzÀ PÀ®à£É.

     1  101  102  103  104 …
4. ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÆa¸À®Ä ¸ÁÜ£ÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀÅzÀÄ - ¸ÁÜ£À¨É¯É 
  ¥ÀzÀÞwAiÀÄ PÀ®à£É.

 1  7  2  9 
5. ¸ÁÜ¤PÀ CAQAiÀiÁV ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀASÉåAiÀiÁV 0 JA§ PÀ®à£É.

¸ÀASÁå ¥Áæw¤zsÀåzÀ°è «ZÁgÀUÀ¼À «PÀ¸À£À
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 	PÀAqÀÄ»r¬Äj  

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

1. 	 aÃ¤AiÀÄgÀÄ gÉhÆÃAUï ªÀÄvÀÄÛ ºÉAUï aºÉßUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄªÁV KPÉ §¼À¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ 
JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ ̈ sÁ«¸ÀÄwÛÃj? gÉhÆÃAUï aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁvÀæ §¼À¸À¨ÉÃPÁzÀgÉ, 41 C£ÀÄß ºÉÃUÉ 
¥Àæw¤¢ü¸À§ºÀÄzÀÄ? JgÀqÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÁÜ£ÀUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ UÀªÀÄ£ÁºÀð CAvÀgÀ«®è¢zÀÝgÉ 
F CAQAiÀÄ£ÀÄß ¨ÉÃgÉ AiÀiÁªÀÅzÉÃ jÃwAiÀÄ°è CxÉÊð¸À§ºÀÄzÉÃ?

2. 	 ‘GPÁ¸Àgï’ ªÀÄvÀÄÛ ‘GgÀ¥ÉÇÃ£ï’ C£ÀÄß CAQUÀ¼ÁV §¼À¹PÉÆAqÀÄ DzsÁgÀ-2 ¸ÁÜ£À ¨É¯É ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß 
gÀÆ¦¹. F ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß UÀÄªÀÄÄ®Î¯ïUÀ¼À ¥ÀzÀÞwAiÉÆA¢UÉ ºÉÆÃ°PÉ ªÀiÁr.

3. 	 ¤ªÀÄä zÉÊ£ÀA¢£À fÃªÀ£ÀzÀ°è ªÀÄvÀÄÛ AiÀiÁªÀ ªÀÈwÛUÀ¼À°è »AzÀÆ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 0 ¥ÀæªÀÄÄR ¥ÁvÀæ 
ªÀ»¸ÀÄvÀÛªÉ? £ÀªÀÄä ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw ªÀÄvÀÄÛ 0 C£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ¢zÀÝgÉ CxÀªÁ PÀ°à¸À¢zÀÝgÉ £ÀªÀÄä 
fÃªÀ£ÀªÀÅ ºÉÃUÉ ©ü£ÀßªÁVgÀÄwÛvÀÄÛ? 

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

4. 	 ¥ÁæaÃ£À ¨sÁgÀwÃAiÀÄgÀÄ »AzÀÆ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÉ DzsÁgÀ 10 C£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ 
KPÉAzÀgÉ ªÀiÁ£ÀªÀjUÉ 10 ¨ÉgÀ¼ÀÄUÀ½ªÉ ªÀÄvÀÄÛ DzÀÝjAzÀ £ÁªÀÅ £ÀªÀÄä ¨ÉgÀ¼ÀÄUÀ¼À£ÀÄß 
JtÂ¸À®Ä §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ. DzÀgÉ £ÀªÀÄUÉ PÉÃªÀ® 8 ̈ ÉgÀ¼ÀÄUÀ½zÀÝgÉ K£ÁUÀÄwvÀÄÛ? DUÀ £ÁªÀÅ 
¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃUÉ §gÉAiÀÄÄwÛzÉÝªÀÅ? £ÁªÀÅ §zÀ°UÉ DzsÁgÀ 8 C£ÀÄß §¼À¸ÀÄwÛzÀÝgÉ »AzÀÆ CAQUÀ¼ÀÄ 
ºÉÃVgÀÄvÀÛªÉ? DzsÁgÀ 5? DzsÁgÀ 10 »AzÀÆ CAQ 25 C£ÀÄß PÀæªÀÄªÁV DzsÁgÀ 8 ªÀÄvÀÄÛ DzsÁgÀ 5 
»AzÀÆ CAQUÀ¼ÁV §gÉAiÀÄ®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹. ¤ÃªÀÅ CzÀ£ÀÄß DzsÁgÀ 2 gÀ°è §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? £ÀPÉëAiÀÄÄ 
«©ü£Àß £ÁUÀjPÀvÉUÀ¼À ¸ÀÜ¼ÀUÀ¼À£ÀÄß vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ. CªÀÅ «©ü£Àß PÁ¯ÁªÀ¢üAiÀÄ°è C¹ÛvÀézÀ°èzÀÝªÀÅ.

ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁ £ÁUÀjÃPÀvÉ

aÃ¤Ã £ÁUÀjÃPÀvÉ

ªÀiÁAiÀÄ£ï £ÁUÀjÃPÀvÉ

Ff¦ÖÃAiÀÄ£ï £ÁUÀjÃPÀvÉ

¨sÁgÀvÀ

£ÀPÉëAiÀÄÄ «©ü£Àß £ÁUÀjPÀvÉUÀ¼À ¸ÀÜ¼ÀUÀ¼À£ÀÄß vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ. CªÀÅ «©ü£Àß PÁ¯ÁªÀ¢üAiÀÄ°è C¹ÛvÀézÀ°èzÀÝªÀÅ.
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	¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä, £ÀªÀÄUÉ ¹ÜgÀ PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼ÀÄ, ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÀÄ 
CxÀªÁ °TvÀ aºÉßUÀ¼À ¥ÀæªÀiÁtÂvÀ C£ÀÄPÀæªÀÄzÀ CUÀvÀå«zÉ. F ¥ÀæªÀiÁtÂvÀ C£ÀÄPÀæªÀÄªÀ£ÀÄß 
¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

	°TvÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄªÀ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß CAQUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ 

PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

 	 ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è, ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ̧ ÀÄ®¨sÀªÁV UÀÄgÀÄw¸À§ºÀÄzÁzÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÁVzÀÄÝ, 
EvÀgÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä ªÀÄvÀÄÛ PÉ®¸À ªÀiÁqÀ®Ä G¯ÉèÃR ©AzÀÄUÀ¼ÁV 
§¼À¸À®àqÀÄvÀÛªÉ. CªÀÅ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÉÆ¼ÀUÉ DzsÁgÀ¸ÀÛA¨sÀUÀ¼ÁV PÁAiÀÄð¤ªÀð»¸ÀÄvÀÛªÉ, 
d£ÀgÀÄ vÀªÀÄä£ÀÄß vÁªÀÅ DzsÁgÀªÁVlÄÖPÉÆ¼Àî®Ä ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼À£ÀÄß, «±ÉÃµÀªÁV 
zÉÆqÀØªÀÅUÀ¼À£ÀÄß CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä ¸ÀºÁAiÀÄ ªÀiÁqÀÄvÀÛªÉ.

	n ¸ÀASÉåAiÀÄ ±ÀQÛUÀ¼ÀÄ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÁVgÀÄªÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß DzsÁgÀ-n ¸ÀASÁå 
¥ÀzÀÞw JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

	MAzÀÄ aºÉßAiÀÄ ¸ÁÜ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ CzÀÄ ¸ÀA§A¢ü¹gÀÄªÀ ºÉUÀÄÎgÀÄvÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
¤zsÀðj¸ÀÄªÀ DzsÁgÀªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À£ÀÄß ¸ÁÜ¤PÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼ÀÄ 
CxÀªÁ ¸ÁÜ£À ¨É¯É ¥ÀzÀÞw JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

	ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀiÁ (¨Áå©¯ÉÆÃ¤AiÀÄ£ï), ªÀiÁAiÀÄ£ï, aÃ¤Ã ªÀÄvÀÄÛ ̈ sÁgÀwÃAiÀÄ £ÁUÀjPÀvÉUÀ¼À°è 
¸ÁÜ£À ªÀiË®å ¥Áæw¤zsÀåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸À¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ.

	EAzÀÄ £ÁªÀÅ ¥Àæ¥ÀAZÀzÁzÀåAvÀ §¼À¸ÀÄªÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ »AzÀÆ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw 
(PÉ®ªÉÇªÉÄä ¨sÁgÀwÃAiÀÄ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw CxÀªÁ »AzÀÆ-CgÉÃ©Pï ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞw JAzÀÆ 
PÀgÉAiÀÄÄvÁÛgÉ). EzÀÄ (¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV) 10 CAQUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ̧ ÁÜ£À ̈ É¯É ¥ÀzÀÞwAiÀiÁVzÀÄÝ, 
EzÀgÀ°è CAQ 0 C£ÀÄß EvÀgÀ CAQUÀ½UÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁV ¥ÀjUÀtÂ¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. 0 C£ÀÄß 
¸ÀASÉåAiÀiÁV §¼À¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ, F ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ J¯Áè ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¤¸ÀìA¢UÀÞªÁV ¹Ã«ÄvÀ 
¸ÀASÉåAiÀÄ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ §gÉAiÀÄ®Ä C£ÀÄªÀÅ ªÀiÁrPÉÆqÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀjuÁªÀÄPÁj 
¯ÉPÁÌZÁgÀªÀ£ÀÄß ¸ÀºÀ ¸ÀQæAiÀÄUÉÆ½¸ÀÄvÀÛzÉ. F ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 2000 ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ 
¨sÁgÀvÀzÀ°è ºÀÄnÖPÉÆArvÀÄ ªÀÄvÀÄÛ £ÀAvÀgÀ ¥Àæ¥ÀAZÀzÁzÀåAvÀ ºÀgÀrvÀÄ ªÀÄvÀÄÛ EzÀ£ÀÄß ªÀiÁ£ÀªÀ 
EwºÁ¸ÀzÀ ±ÉæÃµÀ× D«µÁÌgÀUÀ¼À°è MAzÉAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¸À¯ÁVzÉ.

¸ÁgÁA±À
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ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ4

 F CzsÁåAiÀÄzÀ°è £ÁªÀÅ £Á®ÄÌ ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ¼Àî DPÀÈwUÀ¼À PÉ®ªÀÅ D¸ÀQÛzÁAiÀÄPÀ «zsÀUÀ¼À §UÉÎ C¨sÁå¸À 
ªÀiÁqÀÄvÉÛÃªÉ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À ªÉÄÃ¯É ¯ÉPÀÌUÀ¼À£ÀÄß ©r¸ÀÄvÉÛÃªÉ. F jÃwAiÀÄ avÀæUÀ¼À£ÀÄß ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. `ZÀvÀÄ¨sÀÄðd' JA§ ¥ÀzÀªÀÅ ¯Áån£ï ¥ÀzÀUÀ¼ÁzÀ- Quadri (PÁéræ) JAzÀgÉ 
£Á®ÄÌ ªÀÄvÀÄÛ latus (¯Ál¸ï) JAzÀgÉ ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ JA§ ¥ÀzÀUÀ½AzÀ §¼À¸À¯ÁVzÉ.

 	F PÉ¼ÀV£À avÀæUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.

(i) (ii) (iii)

(iv)
(v)

avÀæ (i), (ii) ªÀÄvÀÄÛ (iii) ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÁVªÉ ªÀÄvÀÄÛ G½zÀªÀÅUÀ¼ÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À®è. KPÉ?

	 ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ JAzÀgÉ CªÀÅUÀ¼À ¨ÁºÀÄUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ avÀæ (i), (ii) ªÀÄvÀÄÛ  
(iii)  gÀ°è UÀÄgÀÄw¸À¯ÁVzÉ.

CvÀåAvÀ ¥ÀjavÀªÁzÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÁzÀ DAiÀÄvÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ªÀUÀðUÀ½AzÀ £ÁªÀÅ ¥ÁægÀA©ü¸ÉÆÃt.
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4.1 DAiÀÄvÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ

DAiÀÄvÀUÀ¼À §UÉÎ £ÀªÀÄUÉ FUÁUÀ¯ÉÃ w½¢zÉ. CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß £ÁªÀÅ ªÁåSÁå¤¸ÉÆÃt.

DAiÀÄvÀ : DAiÀÄvÀªÀÅ MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÀÄÝ CzÀgÀ°è-

(i) 	 J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ®A§PÉÆÃ£À (900)  UÀ¼ÁVªÉ ªÀÄvÀÄÛ 

(ii)	 C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼À GzÀÝUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁVªÉ. 

MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß DAiÀÄvÀ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ®Ä CzÀÄ ¥ÀÇgÉÊ¸À¨ÉÃPÁzÀ ¤§AzsÀ£ÉUÀ¼À£ÀÄß CzÀgÀ 
ªÁåSÁå£ÀªÀÅ ¸ÀàµÀÖªÁV ºÉÃ¼ÀÄvÀÛzÉ.

 	DAiÀÄvÀªÀ£ÀÄß ªÁåSÁå¤¸ÀÄªÀ ¨ÉÃgÉ ªÀiÁUÀðUÀ½ªÉAiÉÄÃ? FUÀ DAiÀÄvÀUÀ¼À gÀZÀ£ÉUÉ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ 
¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¸ÉÆÃt.

M§â PÁ¥ÉðAlgï (§qÀVAiÀÄ)£À ¸ÀªÀÄ¸Éå

A

B

D

C

O

avÀæ 1

	M§â PÁ¥ÉðAlgï JgÀqÀÄ ¸ÀtÚ ¸ÀtÚ ªÀÄgÀzÀ ¥ÀnÖUÀ¼À£ÀÄß, 
avÀæ 1 gÀAvÉ CªÀÅUÀ¼À vÀÄ¢UÀ¼À°è zÁgÀªÀ£ÀÄß ºÁ¬Ä¹zÁUÀ 
CzÀÄ MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÀ£ÀÄß GAlÄ ªÀiÁqÀÄªÀAvÉ 
eÉÆÃr¸À¨ÉÃPÁVzÉ.

CªÀ¼À §½ FUÁUÀ¯ÉÃ 8cm GzÀÝzÀ MAzÀÄ ¥ÀnÖ¬ÄzÉ. 
E£ÉÆßAzÀÄ ¥ÀnÖAiÀÄ GzÀÝ JµÀÄÖ EgÀ¨ÉÃPÀÄ? CªÉgÀqÀ£ÀÄß J¯Éè°è  
eÉÆÃr¸À¨ÉÃPÀÄ?

ªÉÆzÀ®Ä PÁ¥ÉðAlgï ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÁzÀ gÀZÀ£ÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀiÁzÀjAiÀÄ£ÁßV¸ÉÆÃt. ¥ÀnÖUÀ¼À£ÀÄß 
gÉÃSÁRAqÀUÀ¼ÀAvÉ ¥ÀjUÀtÂ¸À¨ÉÃPÀÄ. CªÀÅUÀ¼À CAvÀå ©AzÀÄUÀ½AzÀ GAmÁzÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÀtðUÀ¼ÁVªÉ. 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÀ£ÁßV¸À®Ä £ÁªÀÅ PÉ¼ÀV£À ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ GvÀÛj¸À¨ÉÃPÀÄ.

	  1.  E£ÉÆßAzÀÄ PÀtðzÀ GzÀÝ JµÀÄÖ?

	  2. D JgÀqÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ bÉÃ¢ü¸ÀÄªÀ ©AzÀÄ AiÀiÁªÀÅzÀÄ?

	  3.  D PÀtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À PÉÆÃ£ÀªÀÅ JµÀÄÖ EgÀ¨ÉÃPÀÄ?

	 F ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ gÉÃSÁUÀtÂwÃAiÀÄ PÁgÀt (¤zsÁðgÀPÀ) UÀ¼ÉÆA¢UÉ GvÀÛj¸ÉÆÃt. CzÀÄ PÀµÀÖªÉAzÉ¤¹zÀgÉ 

PÉ®ªÀÅ DAiÀÄvÀUÀ¼À£ÀÄß gÀa¹/C¼ÉAiÀÄÄªÀ ¥ÀæAiÀÄvÀß ªÀiÁr.

A D

B C

avÀæ 2

AC = 8 cm

F ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ºÀÄqÀÄPÀ®Ä, £ÁªÀÅ PÀtðUÀ¼À£ÀÄß 
avÀæ 2 gÀ°è vÉÆÃj¹zÀAvÉ CªÀÅUÀ¼À CAvÀå ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ  DAiÀÄvÀzÀ 
±ÀÈAUÀUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ¦¸ÀÄªÀAvÉ EnÖzÉÝÃªÉAzÀÄ ¨sÁ«¸ÉÆÃt.
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¤zsÁðgÀPÀ-1: E£ÉÆßAzÀÄ PÀtðzÀ GzÀÝªÉµÀÄÖ?

¸ÁªÀiÁ£Àå ¨ÁºÀÄ
A

B

D

CEzÀ£ÀÄß F PÉ¼ÀV£À ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹
¸Á¢ü¸À§ºÀÄzÀÄ. 

ABCD MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ

AB = CD
∠BAD = ∠CDA = 90°

AD JA§ÄzÀÄ JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ½UÉ ¸ÁªÀiÁ£Àå ¨ÁºÀÄ. 

DzÀÝjAzÀ, ∆ADC ≅ ∆DAB (SAS ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ ¤§AzsÀ£É¬ÄAzÀ) 

DzÀÝjAzÀ, AC = BD KPÉAzÀgÉ CªÀÅ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À C£ÀÄgÀÆ¥À ¨sÁUÀUÀ¼ÁVªÉ. EzÀÄ DAiÀÄvÀzÀ 
PÀtðUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ.

DzÀÝjAzÀ E£ÉÆßAzÀÄ PÀtðzÀ GzÀÝ 8cm DVgÀÄvÀÛzÉ. F UÀÄt®PÀëtªÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ DAiÀÄvÀUÀ¼À£ÀÄß 
gÀa¸ÀÄªÀ / C¼ÀvÉ ªÀiÁqÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ ¥ÀjÃQë¸À§ºÀÄzÀÄ.

¤zsÁðgÀPÀ-2: JgÀqÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ bÉÃ¢¸ÀÄªÀ ©AzÀÄ AiÀiÁªÀÅzÀÄ?
EzÀ£ÀÄß ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹AiÀÄÆ PÀAqÀÄ »rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. E°è OA ªÀÄvÀÄÛ OC ºÁUÀÆ 

OB ªÀÄvÀÄÛ OD UÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ¸ÀA§AzsÀªÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ w½AiÀÄ¨ÉÃPÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ DAiÀÄvÀzÀ AiÀiÁªÀ JgÀqÀÄ 
wæ¨sÀÄdUÀ¼À£ÀÄß £ÁªÀÅ ¥ÀjUÀtÂ¸À¨ÉÃPÀÄ?

PÀ¥ÀÄà §tÚ¢AzÀ UÀÄgÀÄw¹gÀÄªÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ±ÀÈAUÁ©üªÀÄÄR 
PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ CªÀÅ ¸ÀªÀÄ£ÁVªÉ.

¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉ JAzÀÄ vÉÆÃj¸À¨ÉÃPÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ∠1 
ªÀÄvÀÄÛ ∠2 UÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹. CªÀÅ ¸ÀªÀÄªÁVªÉAiÉÄÃ?

O

1

2

A

B

D

C

A

B

D

C

O

∠B = 90°, DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ
∠3 + ∠1 = 90°.

∆BCD, AiÀÄ°è 
∠3 + ∠2 + 90 = 180,
DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ ∠3 + ∠2 = 90°.

1

3

O

A

B

D

C

2

3

O

A

B

D

C
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DzÀÝjAzÀ, ∠1 = ∠2 (= 90° – ∠3).
ºÁUÁV, PÉÆÃPÉÆÃ¨Á (AAS) ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ ¤§AzsÀ£É¬ÄAzÀ ∆AOB ≅ ∆COD.

DzÀÝjAzÀ OA = OC  ªÀÄvÀÄÛ OB = OD, KPÉAzÀgÉ EªÀÅUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À C£ÀÄgÀÆ¥À 

¨sÁUÀUÀ¼ÁVªÉ. DzÀÝjAzÀ O JA§ÄzÀÄ AC ªÀÄvÀÄÛ BD UÀ¼À ªÀÄzsÀå ©AzÀÄ. 

EzÀÄ DAiÀÄvÀzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ CªÀÅUÀ¼À ªÀÄzsÀå ©AzÀÄUÀ¼À°è bÉÃ¢¸ÀÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ.

DzÀÝjAzÀ MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄzsÀå ©AzÀÄUÀ¼À°è bÉÃ¢¸ÀÄªÀ PÀtðUÀ¼À£ÀÄß 
J¼ÉAiÀÄ¨ÉÃPÀÄ. 

JgÀqÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ CªÀÅUÀ¼À ªÀÄzsÀå ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ zÁnzÀgÉ CªÀÅ MAzÀ£ÉÆßAzÀÄ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ 
JAzÀÄ ºÉÃ¼ÀÄvÉÛÃªÉ. MAzÀÄ ¥ÀæªÀiÁtªÀ£ÀÄß C¢üð¸ÀÄªÀÅzÉAzÀgÉ CzÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ ¸ÀªÀÄ¨sÁUÀUÀ¼ÁV «¨sÁV¸ÀÄªÀÅzÀÄ.

PÉ®ªÀÅ DAiÀÄvÀUÀ¼À£ÀÄß gÀa¸ÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À PÀtðUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ bÉÃzÀPÀ ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß C¼ÉAiÀÄÄªÀÅzÀjAzÀ 
F UÀÄtªÀ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¸À¨ÉÃPÀÄ. 

	 ∆AOD ≅ ∆COB  JAzÀÄ ¸Á¢ü¸À®Ä F PÉ¼ÀV£À CA±ÀUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¸À§ºÀÄzÉÃ?

AO = CO (ªÉÄÃ¯É ¸Á¢ü¹zÉ) 						          
 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ∠AOB = ∠COD  (±ÀÈAUÁ©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ)

AD = CB

¤zsÁðgÀPÀ-3: PÀtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?        

60°

A B

D C

O

¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄªÀ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ PÀtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À 
AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÉÆAzÀÄ PÉÆÃ£À 600 EgÀÄªÀAvÉ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ 
JAzÀÄ §®§¢AiÀÄ°ègÀÄªÀ avÀæ¢AzÀ £ÁªÀÅ ¥ÀjÃQë¸ÉÆÃt.

	 G½zÀ J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃªÀÅ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§°ègÁ?

O
60°

60°

120°120°

A B

D C

PÀtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À G½zÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß £ÁªÀÅ 
±ÀÈAUÁ©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀgÀ¼ÀAiÀÄÄUÀäUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹ PÀAqÀÄ 
»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.
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∆AOB AiÀÄ°è OA = OB DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ CªÀÅUÀ¼À C©üªÀÄÄR

O

a a
A B

D C

60°

60°

120°120°

PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄvÀÛªÉ. (a JAzÀÄ ¨sÁ«¹)

	 `a' zÀ C¼ÀvÉ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§°ègÁ?

∆AOB AiÀÄ°è
	 a + a + 60° = 180° (wæ¨sÀÄdzÀ M¼À PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ)

DzÀÝjAzÀ 2a = 120°
 ∴ a = 60°

ºÁUÉAiÉÄÃ G½zÀ J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß £ÁªÀÅ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 

O

60°

60°

120°120°

60°60°

60°60°

30° 30°

30° 30°

A B

D C

 	 ABCDAiÀÄÄ AiÀiÁªÀ «zsÀzÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd JAzÀÄ £ÁªÀÅ FUÀ UÀÄgÀÄw¸À§ºÀÄzÉÃ?

	 EzÀgÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° DVgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. (30°+60°)

 	 EzÀgÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼À §UÉÎ £ÁªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ?

60°

60°

O

A B

D C

120°120°
O

A B

D C

∆AOB ≅ ∆COD ªÀÄvÀÄÛ ∆AOD ≅ ∆COB. DVgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ PÁtÄvÉÛÃªÉ. ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ 

wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ C£ÀÄgÀÆ¥À ¨sÁUÀUÀ¼ÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ AB = CD ªÀÄvÀÄÛ AD = CB. 
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x

B

D C

A

O

EzÀÄ DAiÀÄvÀzÀ ªÁåSÁå£ÀPÉÌ ¸ÀjºÉÆAzÀÄªÀÅzÀjAzÀ ABCD AiÀÄÄ 
MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÁVzÉ.

 	 PÀtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À PÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß §zÀ¯Á¬Ä¹zÁUÀ ABCD AiÀÄÄ 
DAiÀÄvÀªÁVAiÉÄÃ G½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ? EzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ ̧ ÁªÀiÁ¤åÃPÀj¸À§ºÀÄzÉÃ?

PÀtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À MAzÀÄ PÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß x JAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¹.

A B

D C

x

O

x

180° – x180° – x

PÀtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À £Á®ÄÌ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß 

£ÁªÀÅ  x, x, 1800 – x,  ªÀÄvÀÄÛ 1800 – x JAzÀÄ 
§gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

   G½zÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃªÀÅ PÀAqÀÄ »rAiÀÄÄ«gÁ?

	 ∆AOB AiÀÄÄ MAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ wæ¨sÀÄdªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ CzÀgÀ 
JgÀqÀÄ ¥ÁzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À C¼ÀvÉ a JAzÀÄ £ÁªÀÅ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

A B

D C

x

a a
b

b

x

180° – x180° – x
O

   x £À°ègÀÄªÀAvÉ a ¨É¯É (rVæUÀ¼À°è) K£ÀÄ?

E°è a + a + x = 1800 
(wæ¨sÀÄdzÀ M¼ÀPÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ)

2a = 1800 – x 

a = (180
0
 – x)

2
 = 900 – 

 x
2 .

ºÁUÉAiÉÄÃ, ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ wæ¨sÀÄd ∆AOD  £À°è ¥ÁzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ b DVgÀ°. 

O

A B

D C

x

x

180° – x180° – x

 90°– x
2  

 90°– x
2

 

 90°– x
2
 

 90°– x
2
 

x
2

 

 x
2

 

x
2

 

 
x
2  

b + b + 1800 – x = 1800 

2b = 1800 – (1800 – x) 

2b = 1800 – 1800 + x
2b = x

b = 
 x
2 .

ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ a + b DVªÉ. KPÉAzÀgÉ,

900 – 
 x
2  +  

 x
2  = 900.

DzÀÝjAzÀ, ABCD ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ £Á®ÄÌ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 900 DVªÉ.
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 	 AB ªÀÄvÀÄÛ CD ºÁUÀÆ AD ªÀÄvÀÄÛ BC §UÉÎ £ÁªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ? 

	 ∆AOB ≅ ∆COD ªÀÄvÀÄÛ ∆AOD ≅ ∆COB  JAzÀÄ w½¢zÉ. DzÀÝjAzÀ AB = CD ªÀÄvÀÄÛ  
AD = CB  EªÀÅ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À C£ÀÄgÀÆ¥À ¨ÁºÀÄUÀ¼ÁVªÉ. 

DzÀÝjAzÀ, PÀtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ JµÉÖÃ DVgÀ°, PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁVzÀÝgÉ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ 
C¢üð¹zÀgÉ, GAmÁzÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÆ PÉÆÃ£ÀªÀÅ  90° DVgÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ C©üªÀÄÄR ̈ ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ 
¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄvÀÛªÉ. »ÃUÁV, ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÁVzÉ. 

DAiÀÄvÀzÀ ±ÀÈAUÀUÀ¼À£ÀÄß GAlÄªÀiÁqÀ®Ä ªÀÄgÀzÀ ¥ÀnÖUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃUÉ MnÖUÉ ¸ÉÃj¸À¨ÉÃPÀÄ JA§ÄzÀÄ FUÀ 
£ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ! CªÀÅ ¸ÀªÀÄªÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À ªÀÄzsÀå©AzÀÄUÀ¼À°è ¸ÀA¥ÀPÀð ºÉÆA¢gÀ¨ÉÃPÀÄ.

A

B

D

CA

B

D

CA CO OO
4 cm 4 cm 4 cm 4 cm 4 cm 4 cm

4 c
m

4 c
m4 c

m

4 c
m

					   

F «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß ªÁ¸ÀÛªÀªÁV DAiÀÄvÀUÀ¼À£ÀÄß GAlÄªÀiÁqÀ®Ä  
§¼À¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. AiÀÄÄgÉÆÃ¦£À PÁ¥ÉðAlgïUÀ¼ÀÄ DAiÀÄvÁPÁgÀzÀ 
ZËPÀlÖ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä F «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¸ÀÄvÁÛgÉ. D¦üæPÁzÀ MAzÀÄ 
zÉÃ±ÀªÁzÀ ªÉÆeÁA©Pï£À°è gÉÊvÀgÀÄ ªÀÄ£ÉUÀ¼À£ÀÄß ¤«Äð¸ÀÄªÁUÀ 
ªÀÄ£ÉAiÀÄ Cr¥ÁAiÀÄªÀ£ÀÄß DAiÀÄvÁPÁgÀzÀ DPÁgÀzÀ°è ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä F 
«zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¸ÀÄvÁÛgÉ JAzÀÄ w½¢zÉ.

UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ ¥ÀæQæAiÉÄ
£ÁªÀÅ »A¢£À vÀgÀUÀwUÀ¼À°è UÀªÀÄ¤¹zÀAvÉ, ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ, PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀAvÀºÀ 

eÁå«ÄwÃAiÀÄ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß eÁå«ÄwÃAiÀÄ vÁQðPÀvÉAiÀÄ ªÀÄÆ®PÀ ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. F 
CzsÁåAiÀÄzÀ°è £ÁªÀÅ «±ÉÃµÀ jÃwAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß w½AiÀÄÄªÀÅzÀ£ÀÄß ªÀÄÄAzÀÄªÀj¸ÀÄvÉÛÃªÉ. 

¤ÃªÀÅ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß w½zÀ £ÀAvÀgÀ, MAzÀÄ ºÁ¼ÉAiÀÄ ªÉÄÃ¯É ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ gÀZÀ£É 
CxÀªÁ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ DPÁgÀªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ªÉÄÃ¯ÉäöÊAiÉÆA¢UÉ ¥Àj²Ã°¸ÀÄªÀÅzÀÄ M¼ÉîAiÀÄzÀÄ. 

¤zsÁðgÀPÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ UÀÄt®PÀëtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ¸ÁzsÀåªÁUÀ¢zÀÝgÉ, ¤ÃªÀÅ £ÉÊd 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ C¼ÉAiÀÄÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ UÀÄt®PÀëtªÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ ¥ÀæAiÉÆÃV¸À§ºÀÄzÀÄ. 
F «ÃPÀëuÉUÀ¼ÀÄ UÀÄt®PÀëtzÀ §UÉÎ G¥ÀAiÀÄÄPÀÛ M¼À£ÉÆÃlUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹, DzÀgÉ 
CªÀÅUÀ¼À eÉÆvÉUÉ, £ÁªÀÅ MAzÀÄ HºÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀiÁvÀæ gÀÆ¦¸À§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À ¸ÀºÁAiÀÄ¢AzÀ 
£ÁªÀÅ ºÉZÀÄÑ ¸ÀªÀÄAd¸ÀªÁzÀ ºÉÃ½PÉAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀ§ºÀÄzÉÃ ºÉÆgÀvÀÄ, CzÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Ä RavÀªÁzÀÄzÉAzÀÄ 
wÃªÀiÁð¤¸À¯ÁUÀÄªÀÅ¢®è. GzÁºÀgÀuÉUÉ, PÉ®ªÀÅ DAiÀÄvÀUÀ¼À£ÀÄß gÀa¸ÀÄªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À PÀtðUÀ¼ÀÄ 
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¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ JAzÀÄ C¼ÀvÉ ªÀiÁqÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ UÀªÀÄ¤¸ÀÄªÀÅzÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ºÁUÉ EgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ 
CxÀðªÀ®è - £ÁªÀÅ gÀa¸ÀÄªÀ 1000£ÉÃ DAiÀÄvÀªÀÇ ¸ÀºÀ F UÀÄt®PÀëtªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ 
RavÀªÁV ºÉÃ¼À§ºÀÄzÉÃ? F UÀÄt®PÀëtzÀ §UÉÎ £ÁªÀÅ RavÀªÁVgÀ®Ä KPÉÊPÀ ªÀiÁUÀðªÉAzÀgÉ, ¤zsÁðgÀPÀ 
2 gÀ°è ªÀiÁrzÀAvÉ ºÉÃ½PÉAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¸ÀÄªÀÅzÀÄ CxÀªÁ ¸Á©ÃvÀÄ¥Àr¸ÀÄªÀÅzÀÄ. 

²PÀëPÀjUÉ n¥ÀàtÂ: UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß H»¸À®Ä CxÀªÁ ¸ÀªÀÄyð¸À®Ä «zÁåyðUÀ¼À£ÀÄß ¤zsÁ£ÀªÁV ¥ÉÇæÃvÁì»¹. 
«zÁåyðUÀ¼ÀÄ CzÀ£ÀÄß ªÀiÁqÀÄªÀ°è ¸ÀªÁ®ÄUÀ¼À£ÀÄß JzÀÄj¹zÁUÀ¯É¯Áè, CªÀgÀ£ÀÄß ¥ÀæAiÀÄwß¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ UÀªÀÄ¤¸À®Ä 
¥ÉÇæÃvÁì»¹ C°èAiÉÄÃ EgÀÄªÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä CªÀgÀ CAvÀB¥ÀæeÉÕAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸À®Ä w½¹.

PÁ¥ÉðAlgï ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄÄ DAiÀÄvÀUÀ¼À£ÀÄß F PÉ¼ÀV£ÀAvÉAiÀÄÆ ªÁåSÁå¤¸À§ºÀÄzÀÄ JAzÀÄ vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ.

DAiÀÄvÀ: DAiÀÄvÀªÀÅ MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÀÄÝ, CzÀgÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ 
C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ. 

F ªÁåSÁå£ÀªÀÅ »A¢£ÀzÀQÌAvÀ JµÀÄÖ ©ü£ÀßªÁVzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. DzÁUÀÆå, JgÀqÀÆ MAzÉÃ 
jÃwAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À£ÀÄß ©A©¸ÀÄvÀÛªÉ. EzÀ®èzÉ, ªÉÆzÀ® ªÁåSÁå£ÀªÀ£ÀÄß ̧ ÀgÀ½ÃPÀj¸À§ºÀÄzÀÄ JAzÀÄ CzÀÄ 
vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ. 

	»A¢£À ªÁåSÁå£ÀzÀ°è, MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÀÅ (a) ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ  
(b) J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° UÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ½zÉÝÃªÉ. MAzÀÄ DAiÀÄvÀzÀ J¯Áè 
PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° EgÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd JAzÀÄ ªÁåSÁå¤¸ÀÄªÀ ºÉÃ½PÉ vÀ¥ÁàUÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? 

	F ªÁåSÁå£ÀªÀÅ C¥ÀÇtðªÁVzÉ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ ¨sÁ«¹zÀgÉ, J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° DzÀgÉ C©üªÀÄÄR 
¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ C¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß ¤«Äð¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹. 

	 ¤ªÀÄUÉ CAvÀºÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß gÀa¸À®Ä ¸ÁzsÀåªÉÃ?  

	 EzÀÄ KPÉ C¸ÁzsÀå JA§ÄzÀ£ÀÄß FUÀ ¸Á©ÃvÀÄ¥Àr¸ÉÆÃt.

¤zsÁðgÀPÀ-4: J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° UÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ DPÁgÀ AiÀiÁªÀÅzÀÄ?

	 90° C¼ÀvÉAiÀÄ J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ABCD AiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹. CAvÀºÀ 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼À §UÉÎ £ÁªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ?

1

A

B

D

C

2

¸ÁªÀiÁ£Àå ¨ÁºÀÄ

BD AiÀÄ£ÀÄß ¸ÉÃj¹. ∆BAD ªÀÄvÀÄÛ ∆DCB   
¸ÀªÀð¸ÀªÀÄªÉAzÀÄ vÉÆÃgÀÄvÀÛzÉ. EzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ ̧ ÀªÀÄyð¸À§ºÀÄzÉÃ?

wæ¨sÀÄdUÀ¼À°è JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀvÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÃgÀªÁV 

PÁt§ºÀÄzÀÄ. ∠1 ªÀÄvÀÄÛ ∠2 §UÉÎ £ÁªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ?

¤zsÁðgÀPÀ-2 gÀ°è £ÁªÀÅ EzÉÃ jÃwAiÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤¨sÁ¬Ä¹zÉÝÃªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß £É£À¦¹PÉÆ½î. 
£ÁªÀÅ E°èAiÀÄÆ CzÉÃ vÁQðPÀvÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ.
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∠B = 90°, DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ,
∠3 + ∠1 = 90°.

∆BCD, AiÀÄ°è
∠3 + ∠2 + 90° = 180°,
DzÀÝjAzÀ, ∠3 + ∠2 = 90°.

1

3

A

B

D

C

2

3

A

B

D

C

DzÀÝjAzÀ,  ∠1 = ∠2

»ÃUÁV,

PÉÆÃPÉÆÃ¨Á (AAS)  ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ ¤§AzsÀ£É¬ÄAzÀ, ∆BAD ≅ ∆DCB  

DzÀÝjAzÀ, AD = CB ªÀÄvÀÄÛ DC = BA EªÀÅ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À C£ÀÄgÀÆ¥À ¨ÁºÀÄUÀ¼ÁVªÉ. 

	 ∆BAD ≅ ∆CDB JAzÀÄ §gÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ vÀ¥ÁàUÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? KPÉ? 

FUÀ, ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ®A§PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁVzÀÝgÉ, C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ CªÀÅUÀ¼À 
C¼ÀvÉAiÀÄ°è ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ¸Á¢ü¹zÉÝÃªÉ. DzÀÝjAzÀ, ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÁVzÉ. 
»ÃUÁV, MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÀ£ÀÄß F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ ¸ÀgÀ¼ÀªÁV ªÁåSÁå¤¸À§ºÀÄzÀÄ -

DAiÀÄvÀ: DAiÀÄvÀªÀÅ MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÀÄÝ, EzÀgÀ°è J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° DVgÀÄvÀÛªÉ.
£ÁªÀÅ DAiÀÄvÀzÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖ ªÀiÁqÉÆÃt.

UÀÄt®PÀët 1: DAiÀÄvÀzÀ J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° DVgÀÄvÀÛªÉ. 

UÀÄt®PÀët 2: DAiÀÄvÀzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVªÉ.

	 DAiÀÄvÀzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVªÉAiÉÄÃ? CªÀÅ RArvÀªÁVAiÀÄÆ ºÁUÉ PÁtÄvÀÛªÉ. F 
¸ÀAUÀwAiÀÄ£ÀÄß bÉÃzÀPÀzÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼À°è MAzÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¸ÀªÀÄyð¸À§ºÀÄzÀÄ.  

A

B

D

CAB AiÀÄÄ AD ªÀÄvÀÄÛ BC UÀ½UÉ bÉÃzÀPÀªÁV PÁAiÀÄð¤ªÀð»¸ÀÄvÀÛzÉ 

ªÀÄvÀÄÛ ∠A +∠B = 90° + 90° = 180° JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. 

bÉÃzÀPÀzÀ MAzÉÃ ¥Á±ÀéðzÀ°ègÀÄªÀ M¼ÀPÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 
180° DVzÀÝgÉ, gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ. F CA±ÀªÀ£ÀÄß 
§¼À¹PÉÆAqÀÄ £ÁªÀÅ AD ªÀÄvÀÄÛ BC gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVªÉ 
JAzÀÄ wÃªÀiÁð¤¸À§ºÀÄzÀÄ, CzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ AD || BC JAzÀÄ 
¥Àæw¤¢ü¸ÀÄvÉÛÃªÉ.

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



9595

AB AiÀÄÄ DC UÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVzÉ (AB || DC) JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ CzÉÃ jÃw vÉÆÃj¸À§ºÀÄzÉÃ? 

UÀÄt®PÀët 3: DAiÀÄvÀzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

UÀÄt®PÀët 4: DAiÀÄvÀzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ 

C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.

MAzÀÄ «±ÉÃµÀ DAiÀÄvÀ

PÉ¼ÀV£À ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À°è, DAiÀÄvÀªÀ®èzÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÆ EªÉAiÉÄÃ?

(i) (ii) (iii) (iv)

5 cm

5 cm

2 
cm 6 

cm
3.6 cm

5 cm

5 cm

1 
cm

2 cm

6 cm
3.6 cm

1 cm

4 cm

4 cm

4 
cm

4 cm

J¯Áè ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ (iv) £ÀÄß M¼ÀUÉÆAqÀAvÉ  DAiÀÄvÀUÀ¼ÁVªÉ. ZÀvÀÄ¨sÀÄðd (iv) MAzÀÄ DAiÀÄvÀ 
KPÉAzÀgÉ CzÀgÀ J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° DVgÀÄvÀÛªÉ. DzÁUÀÆå, EzÀÄ J¯Áè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝªÀ£ÀÄß 
ºÉÆA¢gÀÄªÀ «±ÉÃµÀ jÃwAiÀÄ DAiÀÄvÀªÁVzÉ. F ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß ZËPÀ JAzÀÆ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ 
£ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ.

ZËPÀ: ZËPÀªÀÅ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÀÄÝ, EzÀgÀ°è J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° UÉ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ J¯Áè 
¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ. »ÃUÁV, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ZËPÀªÀÇ MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÁVzÉ, 
DzÀgÉ  ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ DAiÀÄvÀªÀÅ ZËPÀªÀ®è.

£Á£ÀÄ ¨sÁgÀwÃAiÀÄ 
ªÀÄvÀÄÛ £Á£ÀÄ 
ªÀÄ®AiÀiÁ½

¸Àé®à AiÉÆÃa¸ÀÄ, ¤Ã£ÀÄ AiÀiÁgÀÄ? 
¨sÁgÀwÃAiÀÄ£ÉÆÃ CxÀªÁ 

ªÀÄ®AiÀiÁ½AiÉÆÃ? E§âgÀÆ 
DUÀ®Ä ºÉÃUÉ ¸ÁzsÀå?

F ̧ ÀA§AzsÀªÀ£ÀÄß ªÉ£ï£ÀPÉëAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¥Àæw¤¢ü¸À§ºÀÄzÀÄ. £ÁªÀÅ F gÉÃSÁ£ÀPÉëUÀ¼À£ÀÄß F »AzÉ 
£ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. ªÉ£ï£ÀPÉëUÀ¼À°è, ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À UÀÄA¥À£ÀÄß DªÀÈvÀ ªÀPÀægÉÃSÉAiÉÆ¼ÀV£À ©AzÀÄUÀ¼ÁV ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. 
«²µÀÖªÁV, F DªÀÈvÀ ªÀPÀægÉÃSÉUÀ¼ÀÄ CAqÁPÁgÀUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ ªÀÈvÀÛUÀ¼ÁVªÉ. 
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GzÁºÀgÀuÉUÉ, J¯Áè ZËPÀUÀ¼À UÀÄA¥À£ÀÄß »ÃUÉ ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ

ZËPÀ

D ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ©AzÀÄªÀÅ MAzÀÄ ZËPÀªÀ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄvÀÛzÉ, D ªÀÄÆ®PÀ J¯Áè ¸ÀA¨sÁªÀå 

ZËPÀUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ.

¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ZËPÀªÀÅ MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, F JgÀqÀÄ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À ªÉ£ï gÉÃSÁ£ÀPÉëAiÀÄ 

¥Àæw¤¢ü¸ÀÄ«PÉAiÀÄÄ F PÉ¼ÀV£ÀAwgÀÄvÀÛzÉ -

  DAiÀÄvÀ

ZËPÀ

	ªÀÄvÉÆÛªÉÄä PÁ¥ÉðAlgï ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¸ÉÆÃt. ªÀÄgÀzÀ ¥ÀnÖUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À vÀÄ¢UÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ 

ºÁzÀÄºÉÆÃUÀÄªÀ zÁgÀªÀÅ ZËPÀªÀ£ÀÄß gÀÆ¦¸ÀÄªÀAvÉ Ej¸À¨ÉÃPÁzÀgÉ, K£ÀÄ ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÀÄ?

A

B

D

C

O

»A¢£À ¥ÀæPÀgÀtzÀAvÉ, 8cm GzÀÝzÀ PÀtðUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 

ZËPÀªÀ£ÀÄß ¤«Äð¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¸ÉÆÃt.

DAiÀÄvÀzÀ ¥ÀæPÀgÀtPÉÌ PÁ¥ÉðAlgï ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸ÀÄªÁUÀ, 
J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° (ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ) 

ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä, PÀtðUÀ¼À£ÀÄß -

i)  CªÀÅ ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝUÀ¼ÁVgÀÄªÀAvÉ ªÀÄvÀÄÛ 

ii)  CªÀÅ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄªÀAvÉ J¼ÉAiÀÄ¨ÉÃPÀÄ JAzÀÄ £ÁªÀÅ UÀªÀÄ¤¹zÉÝÃªÉ.

 	 ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ¥Á±Àéð ¨ÁºÀÄUÀ¼À GzÀÝUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä E£ÉßÃ£ÀÄ ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÀÄ? PÀtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À 
PÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß ¸ÀjAiÀiÁV DAiÉÄÌ ªÀiÁqÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ EzÀ£ÀÄß ¸Á¢ü¸À§ºÀÄzÉÃ? EzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä 
¤ÃªÀÅ PÁgÀtÂÃPÀj¸À§ºÀÄzÉÃ ªÀÄvÀÄÛ / CxÀªÁ ¥ÀæAiÉÆÃV¸À§ºÀÄzÉÃ JA§ÄzÀ£ÀÄß AiÉÆÃa¹ £ÉÆÃr!

¤zsÁðgÀPÀ 5 - PÀtðUÀ½AzÀ gÀÆ¥ÀÅUÉÆAqÀ PÉÆÃ£À ºÉÃVgÀ¨ÉÃPÀÄ?

PÀtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À PÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ ¥ÀjPÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ! 
£ÁªÀÅ ¸ÀªÀiÁ£À PÀtðUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¹ MAzÀÄ ZËPÀªÀ£ÀÄß GAlÄªÀiÁqÀÄªÀAvÉ ¸ÉÃj¸ÀÄvÉÛÃªÉ JAzÀÄ 
¨sÁ«¸ÉÆÃt. £ÁªÀÅ ZËPÀªÀ£ÀÄß ABCD JAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¸ÉÆÃt.
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PÀtðUÀ½AzÀ gÀÆ¥ÀÅUÉÆAqÀ PÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä, ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉUÁV £ÁªÀÅ ¥ÀjUÀtÂ¸À¨ÉÃPÁzÀ 
JgÀqÀÄ wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

D

A

C

B

O
¸Á
ªÀi
Á£
Àå ¨
Áº
ÀÄ

 ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉ SSS ¤§AzsÀ£É¬ÄAzÀ, ∆BOA ≅ ∆BOC  

   DVzÉ.

	 PÀtðUÀ½AzÀ gÀÆ¥ÀÅUÉÆAqÀ ∠BOA ªÀÄvÀÄÛ ∠BOC PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä EzÀ£ÀÄß 
§¼À¸À§ºÀÄzÉÃ? 

F PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À C£ÀÄgÀÆ¥À ¨sÁUÀUÀ¼ÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, CªÀÅ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVªÉ. 

EzÀ®èzÉ, F PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ MmÁÖV ¸ÀgÀ¼À PÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß gÀÆ¦¸ÀÄvÀÛªÉ. DzÀÝjAzÀ ∠BOA + ∠BOC = 180°. 
»ÃUÁV, F PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ vÀ¯Á 900 DVgÀ¨ÉÃPÀÄ.

EzÀÄ ZËPÀzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ®A§PÉÆÃ£ÀUÀ¼À°è C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ. EzÀgÀxÀð 
PÀtðUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝUÀ½gÀÄªÀAvÉ ªÀÄvÀÄÛ ®A§ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À°è ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄªÀAvÉ J¼ÉAiÀÄ¨ÉÃPÀÄ. 
PÀtðUÀ¼À CAvÀå©AzÀÄUÀ¼ÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ ±ÀÈAUÀUÀ¼À£ÀÄß  ¤zsÀðj¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ, PÀtðUÀ¼À£ÀÄß F jÃw ̧ ÉÃj¹zÁUÀ 
£ÀªÀÄUÉ MAzÀÄ ZËPÀ ¹UÀÄvÀÛzÉ.

	F ¸ÀAUÀwAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ, 8cm GzÀÝzÀ PÀtð«gÀÄªÀ ZËPÀªÀ£ÀÄß gÀa¹.

ZËPÀzÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ

ZËPÀªÀÅ MAzÀÄ «±ÉÃµÀ jÃwAiÀÄ DAiÀÄvÀªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, DAiÀÄvÀzÀ J¯Áè UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ ZËPÀPÉÌ 
¸ÀjºÉÆAzÀÄvÀÛªÉ. 

	¤zsÁðgÀPÀ-1 ªÀÄvÀÄÛ ¤zsÁðgÀPÀ-2 gÀ°è eÁå«ÄwÃAiÀÄ vÁQðPÀvÉAiÀÄ ªÀÄÆ®PÀ EzÀÄ ¤dªÉÃ JAzÀÄ 
¥Àj²Ã°¹, ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅ ZËPÀPÀÆÌ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. 

UÀÄt®PÀët 1:  ZËPÀzÀ J¯Áè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

UÀÄt®PÀët 2:  ZËPÀzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

UÀÄt®PÀët 3:  ZËPÀzÀ J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° DVgÀÄvÀÛªÉ. 
UÀÄt®PÀët 4:  ZËPÀzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅ 90° PÉÆÃ£ÀzÀ°è ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ  
	      C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ. 

ZËPÀzÀ E£ÉÆßAzÀÄ «±ÉÃµÀ UÀÄt«zÉ.
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	∠1, ∠2, ∠3 ªÀÄvÀÄÛ ∠4 gÀ C¼ÀvÉUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ? EzÀ£ÀÄß ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ®Ä ¤ÃªÀÅ 

PÁgÀtÂÃPÀj¸À§ºÀÄzÉÃ ªÀÄvÀÄÛ/CxÀªÁ ¥ÀæAiÉÆÃV¸À§ºÀÄzÉÃ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. 
A B

D C

1

2

3

4

∆ADC AiÀÄ°è,

∠1 + ∠3 + 90° = 180°

AD = DC, DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ ∠1 = ∠3 DVzÉ

DzÀÝjAzÀ ∠1 = ∠3 = 45°,

CzÉÃ jÃw, ∠2 ªÀÄvÀÄÛ ∠4 £ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 

	 »ÃUÁV, £ÀªÀÄUÉ MAzÀÄ ZËPÀzÀ ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ UÀÄtªÀ£ÀÄß  

     UÀªÀÄ¤¸ÉÆÃt. 

UÀÄt®PÀët 5:  ZËPÀzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ZËPÀzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀªÀiÁ£À CzsÀðUÀ¼ÁV «¨sÁV¸ÀÄvÀÛªÉ. EzÀ£ÀÄß »ÃUÉAiÀÄÆ  

	     ªÀåPÀÛ¥Àr¸À§ºÀÄzÀÄ - ZËPÀzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ZËPÀzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.

	 PÀAqÀÄ»r¬Äj. 

1.	 PÉ¼ÀV£À DAiÀÄvÀUÀ¼À EvÀgÉ J¯Áè M¼ÀPÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

30°

110°

(i) (ii) S

R

P

Q
D C

A B

2. 	 8cm. ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝzÀ PÀtðUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ F PÉÆÃ£ÀzÀ°è ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ bÉÃ¢¸ÀÄªÀ 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß J¼É¬Äj. 

	 (i) 30°	 (ii) 40°	 (iii) 90°	 (iv) 140°

3.	 `O' PÉÃAzÀæªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ªÀÈvÀÛªÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹. PL ªÀÄvÀÄÛ AM gÉÃSÉAiÀÄ ̈ sÁUÀUÀ¼ÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ JgÀqÀÄ 
®A§ ªÁå¸ÀUÀ¼ÁVªÉ. APML DPÀÈw AiÀiÁªÀÅzÀÄ? EzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä PÁgÀt ªÀÄvÀÄÛ / CxÀªÁ 
¥ÀæAiÉÆÃUÀªÉÃ£ÀÄ?

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

4. 	 PÁUÀzÀzÀ ªÀÄqÀZÀÄ«PÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ 90° AiÀÄ£ÀÄß ºÉÃUÉ ¥ÀqÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ JAzÀÄ 
£ÁªÀÅ £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. FUÀ, £ÀªÀÄä°è AiÀiÁªÀÅzÉÃ PÁUÀzÀ«®è DzÀgÉ ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝzÀ JgÀqÀÄ 
PÀrØUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ zÁgÀ«zÉ JAzÀÄ ¨sÁ«¸ÉÆÃt. EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ £ÁªÀÅ 
¤RgÀªÁzÀ 90° AiÀÄ£ÀÄß ºÉÃUÉ ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ? 
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 EzÀ£ÀÄß
¥ÀæAiÀÄwß¹

5. 	 DAiÀÄvÀzÀ  UÀÄt®PÀëtUÀ¼À°è  CzÀgÀ  C©üªÀÄÄR  ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ 
	 JAzÀÄ £ÁªÀÅ £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. EzÀ£ÀÄß DAiÀÄvÀzÀ ªÁåSÁå£ÀªÁV DAiÉÄÌ ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÉÃ? 

¨ÉÃgÉ jÃwAiÀÄ°è ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÁzÀgÉ, C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVzÉAiÉÄÃ?

4.2 ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ°è PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 

	 ªÀÄÆgÀÄ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90°UÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ £Á®Ì£ÉÃ PÉÆÃ£ÀªÀÅ 90°UÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀzÀ 

ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß gÀa¸À®Ä ¸ÁzsÀåªÉÃ? 

gÀZÀ£ÉUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ EzÀÄ ¸ÁzsÀåªÁUÀ¢gÀ§ºÀÄzÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¹gÀ§ºÀÄzÀÄ. 

	DzÀgÉ KPÉ ¸ÁzsÀå«®è?

EzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À ¸ÁªÀiÁ£Àå UÀÄt¢AzÁV CªÀÅUÀ¼À PÉÆÃ£ÀUÀ½UÉ ¸ÀA§A¢ü¹zÉ. 

wæ¨sÀÄdzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 180° JAzÀÄ £ÁªÀÅ £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛzÀ°è 
EzÉÃ jÃwAiÀÄ ¸ÁªÀÄåvÉ EzÉ. 					   

1

2 3

4
5

6

S

E

M

OSOME JA§ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹. SM  PÀtðªÀ£ÀÄß 

J¼É¬Äj. £ÀªÀÄUÉ ∆SEM ªÀÄvÀÄÛ ∆SOM JA§ JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ 

¹UÀÄvÀÛªÉ. 

∆ SEM £À°è, £ÀªÀÄUÉ

	 ∠1 + ∠2 + ∠3 = 180° EgÀÄvÀÛzÉ.
ªÀÄvÀÄÛ ∆ SOM £À°è, ∠4 + ∠5 + ∠6 = 180° EgÀÄvÀÛzÉ.

J¯Áè DgÀÄ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrzÁUÀ £ÀªÀÄUÉ K£ÀÄ ¹UÀÄvÀÛzÉ?

∠1 + ∠2 + ∠3 + ∠4 + ∠5 + ∠6 = 180° + 180° = 360° EgÀÄvÀÛzÉ. 

CxÀªÁ, (∠1 + ∠4) + (∠3 + ∠6) + ∠2 + ∠5 = 360°  EgÀÄvÀÛzÉ.

(∠1 + ∠4), (∠3 + ∠6), ∠2 ªÀÄvÀÄÛ ∠5 F ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, £ÀªÀÄUÉ F 

PÉ¼ÀV£À ¥sÀ°vÁA±À ¹UÀÄvÀÛzÉ.

AiÀiÁªÀÅzÉÃ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ°è£À J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 360° DVgÀÄvÀÛzÉ. 

£Á®Ì£ÉÃ PÉÆÃ£ÀªÀÅ ®A§ PÉÆÃ£ÀªÀ®è¢zÀÝgÀÆ, ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ ªÀÄÆgÀÄ ®A§ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀÅzÀÄ 

C¸ÁzsÀå JA§ÄzÀ£ÀÄß EzÀÄ «ªÀj¸ÀÄvÀÛzÉ.

4.3 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ºÉaÑ£À ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ 

DAiÀÄvÀUÀ¼ÀÄ (ºÁUÉAiÉÄÃ ZËPÀUÀ¼ÀÄ) ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ.
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	DAiÀÄvÀUÀ¼À®èzÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ½ªÉAiÉÄÃ?

F jÃwAiÉÆAzÀ£ÀÄß gÀa¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¸ÉÆÃt. 

JgÀqÀÄ eÉÆÃr ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À£ÀÄß J¼ÉAiÀÄÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ EzÀ£ÀÄß ¸ÀÄ®¨sÀªÁV ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ, 
CªÀÅUÀ¼ÀÄ ®A§ªÁV bÉÃ¢¸ÀÄªÀÅ¢®è JAzÀÄ RavÀ¥Àr¹PÉÆ½î.  

A B

D C

	gÀÆ®gï ªÀÄvÀÄÛ ¸Émï-¸ÉÌ÷éÃgï CxÀªÁ PÉÊªÁgÀ ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ®gï 
§¼À¹ ̧ ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃUÉ gÀa¸À§ºÀÄzÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß 
£É£À¦¹PÉÆ¼ÀÄîªÀ ªÀÄÆ®PÀ CAvÀºÀ DPÀÈwAiÀÄ£ÀÄß gÀa¹. 

ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ABCD AiÀÄ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. EzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ 
C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ DzÀgÉ CzÀÄ DAiÀÄvÀªÀ®è.

»ÃUÁV, C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄªÀ 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À MAzÀÄ zÉÆqÀØ UÀÄA¥ÀÅ C¹ÛvÀézÀ°èzÉ. CAvÀºÀ 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

	DAiÀÄvÀªÀÅ MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÉÃ? 

MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÀÅ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄªÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ, EzÀÄ 
¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ ªÁåSÁå£ÀªÀ£ÀÄß ¥ÀÇgÉÊ¸ÀÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ, EzÀÄ ¤dPÀÆÌ MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ. ºÉZÀÄÑ ¤¢ðµÀÖªÁV ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÁzÀgÉ, MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÀÅ 90° UÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁzÀ J¯Áè 
PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ «±ÉÃµÀ jÃwAiÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ.  

ªÉ£ï£ÀPÉëAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ F ¸ÀA§AzsÀªÀ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÉÆÃt..

DAiÀÄvÀ

ªÀUÀð CxÀªÁ 
ZËPÀ

¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd

¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ¸ÀA§AzsÀªÀ£ÀÄß CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä, 
£ÁªÀÅ F PÉ¼ÀV£À avÀæªÀ£ÀÄß gÀa¸ÉÆÃt.

30°

5 cm

4 cmA B

D C
	4cm ªÀÄvÀÄÛ 5cm GzÀÝzÀ ¥Á±Àéð ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ 

	 ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ 30° PÉÆÃ£À«gÀÄªÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ 
	 ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß J¼É¬Äj.
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30°

5 cm

4 cmA B

D C

30°

5 cm

4 cm B

D

A

ºÀAvÀ 1:  	 AB = 4cm ªÀÄvÀÄÛ AD = 5cm gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ 

30° PÉÆÃ£À«gÀÄªÀAvÉ gÉÃSÉUÀ¼À£ÀÄß J¼É¬Äj.

ºÀAvÀ 2:    D ©AzÀÄ«£À ªÀÄÆ®PÀ AB UÉ ̧ ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄªÀ 
gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ B ªÀÄÆ®PÀ AD UÉ 
¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄªÀ gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß J¼É¬Äj. F 
gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ bÉÃ¢¸ÀÄªÀ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß C JAzÀÄ 
UÀÄgÀÄw¹.

	 ABCD ¨ÉÃPÁVgÀÄªÀ MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ.

	¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ G½zÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ? G½zÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼À GzÀÝUÀ¼ÀÄ JµÀÄÖ? 
EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃªÀÅ vÁQðPÀªÁV ªÀÄvÀÄÛ/CxÀªÁ ¥ÁæAiÉÆÃVPÀªÁV PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ JAzÀÄ £ÉÆÃr.

¤zsÁðgÀPÀ 6 - ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À §UÉÎ £ÁªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ? 

¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ABCD AiÀÄ°è, AB || CD ªÀÄvÀÄÛ AD AiÀÄÄ CªÀÅUÀ½UÉ bÉÃzÀPÀ gÉÃSÉAiÀiÁVzÉ.

∠A + ∠D = 180° (bÉÃzÀPÀ gÉÃSÉAiÀÄ  MAzÉÃ ¥Á±ÀéðzÀ°ègÀÄªÀ M¼ÀPÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ).

DzÀÝjAzÀ, ∠D = 180 – ∠A = 180 – 30 = 150°. 

CzÉÃ jÃw, AD || BC  ªÀÄvÀÄÛ AB ªÀÄvÀÄÛ CD UÀ¼ÀÄ 

 30°

5 cm

4 cmA B

D C

CªÀÅUÀ½UÉ bÉÃzÀPÀgÉÃSÉUÀ¼ÁVªÉ.

DzÀÝjAzÀ, 	 ∠A + ∠B = 180°

		  ∠C + ∠D = 180°

F ¸À«ÄÃPÀgÀtUÀ½AzÀ ∠B = 150° ªÀÄvÀÄÛ ∠C = 30° ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

F ̧ ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ°è, ¥Á±ÀéðPÉÆÃ£ÀUÀ¼À eÉÆÃrUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 180° DVgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ C©üªÀÄÄR 
PÉÆÃ£ÀUÀ¼À eÉÆÃrUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ UÀªÀÄ¤¸ÀÄvÉÛÃªÉ.

DzÀÝjAzÀ,	 ∠A + ∠B = 180°, ∠A + ∠D = 180°, ∠C + ∠D=180° ªÀÄvÀÄÛ  
		  ∠B + ∠C = 180°

     ªÀÄvÀÄÛ ∠A = ∠C  ªÀÄvÀÄÛ  ∠B = ∠D

¥Á±Àéð PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À eÉÆÃrUÉ bÉÃzÀPÀ gÉÃSÉAiÀÄ MAzÉÃ ¥Á±ÀéðzÀ°ègÀÄªÀ 
M¼ÀPÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 180° DVgÀ¨ÉÃPÀÄ.

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



102102

	 C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼À §UÉÎ K£ÀÄ ºÉÃ¼ÀÄ«j? J¯Áè ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À°è CªÀÅ 
¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ? ºËzÀÄ JAzÁzÀgÉ, £ÁªÀÅ ºÉÃUÉ RavÀªÁV ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ? 

 x

P E

R A
	 D PÉÆÃ£ÀUÀ¼À°è MAzÀ£ÀÄß x JAzÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt. 

	 EvÀgÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

∠P + ∠R = 180° DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ,
∠R = 180° – ∠P = 180° – x.
CzÉÃ jÃw ∠A + ∠R = 180° DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ,

∠A = 180° – ∠R = 180° – (180° – x) = 180° – 180° + x = x.
DzÀÝjAzÀ, ∠P = ∠A = x. 

CzÉÃ jÃw, £ÁªÀÅ ∠ R = ∠E = 180° – x JAzÀÄ ¤tð¬Ä¸À§ºÀÄzÀÄ.

DzÀÝjAzÀ, EzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ 

vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ.

  ¤zsÁðgÀPÀ 7 - ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼À §UÉÎ £ÁªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ?

¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß £ÉÆÃrzÁUÀ, C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVªÉ JAzÀÄ vÉÆÃgÀÄvÀÛzÉ.

EzÀ£ÀÄß vÉÆÃj¸À®Ä £ÁªÀÅ ªÀÄvÉÛ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÉÃ? EzÀPÁÌV AiÀiÁªÀ JgÀqÀÄ 
wæ¨sÀÄdUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¸À§ºÀÄzÀÄ? 

A B

D C

¸ÁªÀiÁ£Àå ¨ÁºÀÄ

∆ABD ªÀÄvÀÄÛ ∆CDB AiÀÄ°è, MAzÉÃ PÀA¸À¢AzÀ UÀÄgÀÄw¸À¯ÁzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ 
C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

AD || BC ªÀÄvÀÄÛ BD EzÀPÉÌ bÉÃzÀPÀ 
gÉÃSÉAiÀiÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, JgÀqÀÄ PÀA¸ÀUÀ½AzÀ UÀÄgÀÄw¸À¯ÁzÀ 
PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ CªÀÅ 

¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

DzÀÝjAzÀ, PÉÆÃPÉÆÃ¨Á (AAS) ¤§AzsÀ£É¬ÄAzÀ, 

wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄªÁVªÉ, CAzÀgÉ, ∆ABD ≅ ∆CDB

DzÀÝjAzÀ, AD = CB ªÀÄvÀÄÛ AB = CD

»ÃUÁV, ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

∆ABD ≅ ∆CBD JAzÀÄ §gÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ vÀ¥ÁàUÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? KPÉ? 

F ¤zsÁðgÀPÀUÀ½AzÀ £ÁªÀÅ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ G½zÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß 

PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.
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30°

5 cm

4 cmA B

D C

5 cm

4 cm

 30°

 150°

 150°

¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖ ªÀiÁqÉÆÃt.  

UÀÄt®PÀët 1: 	 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVªÉ. 

UÀÄt®PÀët 2: 	 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVªÉ. 

UÀÄt®PÀët 3: 	 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ°è, ¥Á±Àéð PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 180° DVgÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ C©üªÀÄÄR 

PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

 	¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ? ¤ÃªÀÅ gÀa¹zÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÉÆA¢UÉ ¥Àj²Ã°¹. 

	 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀ¨ÉÃPÁV®è JA§ÄzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ £ÉÆÃqÀÄvÉÛÃªÉ.

	 CªÀÅUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ (CªÀÅUÀ¼ÀÄ CªÀÅUÀ¼À ªÀÄzsÀå©AzÀÄUÀ¼À°è bÉÃ¢¸ÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ)? EzÀ£ÀÄß 
PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä PÁgÀt ªÀÄvÀÄÛ/CxÀªÁ ¥ÁæAiÉÆÃVPÀªÁV ¥ÀjÃQë¹.

¤zsÁðgÀPÀ 8 - ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ°è JgÀqÀÄ PÀtðUÀ¼À bÉÃzÀPÀ ©AzÀÄ AiÀiÁªÀÅzÀÄ?

E Y

A S

O

DAiÀÄvÀPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÀAvÉ, ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd  EASY zÀ°è 
∆AOE ªÀÄvÀÄÛ ∆YOS UÀ¼À ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ 
PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ bÉÃ¢¸ÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ JAzÀÄ £ÁªÀÅ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

AE = YS (CªÀÅ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR 

¨ÁºÀÄUÀ¼ÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ)

MAzÉÃ PÀA¸ÀªÀ£ÀÄß §¼À¹ UÀÄgÀÄw¸À¯ÁzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ JgÀqÀÄ PÀA¸ÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ 

UÀÄgÀÄw¸À¯ÁzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ, KPÉAzÀgÉ CªÀÅ ̧ ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁVªÉ. 

»ÃUÁV, PÉÆÃ¨ÁPÉÆÃ (ASA) ¤§AzsÀ£ÉAiÀÄ ¥ÀæPÁgÀ, wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄªÁVªÉ. 

CAzÀgÉ, ∆AOE  ≅ ∆YOS

	 DzÀÝjAzÀ, OA = OY ªÀÄvÀÄÛ OE = OS KPÉAzÀgÉ CªÀÅ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À C£ÀÄgÀÆ¥ÀªÁzÀ 

¨sÁUÀUÀ¼ÁVªÉ.

»ÃUÁV, O JA§ÄzÀÄ JgÀqÀÆ PÀtðUÀ¼À ªÀÄzsÀå©AzÀÄªÁVzÉ.
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 	  ∆AOE  ≅ ∆SOY JAzÀÄ §gÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ vÀ¥ÁàUÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? KPÉ?

UÀÄt®PÀët 4: 	 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ. 

  ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¤¢ðµÀÖ PÉÆÃ£ÀzÀ°è bÉÃ¢¸ÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ?

4.4 ¸ÀªÀiÁ£À ¥Á±Àéð ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ 

 50°

 A  B

 D

ZËPÀUÀ¼ÀÄ ªÀiÁvÀæ ¸ÀªÀiÁ£À ¥Á±Àéð ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÁVªÉAiÉÄÃ? F ¥Àæ±ÉßAiÀÄ£ÀÄß gÀa¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ C£ÉéÃ¶¸ÉÆÃt. 

¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ®A§ªÁVgÀzÀ AD ªÀÄvÀÄÛ AB JA§ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À 
¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß J¼É¬Äj. 

 	F ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ J¯Áè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ GzÀÝªÁVgÀÄªÀAvÉ £ÁªÀÅ 
¥ÀÇtðUÉÆ½¸À§ºÀÄzÉÃ? 

	 B ªÀÄvÀÄÛ D ¬ÄAzÀ AB (CxÀªÁ AD) UÉ ̧ ÀªÀÄªÁzÀ CAvÀgÀ«gÀÄªÀ 
C ©AzÀÄªÀ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹. EzÀ£ÀÄß ªÀiÁqÀ®Ä PÉÊªÁgÀªÀ£ÀÄß §¼À¹, 
AB AiÀÄ£ÀÄß C¼É¬Äj. F GzÀÝªÀ£ÀÄß wædåªÁVlÄÖPÉÆAqÀÄ, B ªÀÄvÀÄÛ 
D ¬ÄAzÀ PÀA¸ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀvÀÛj¹. 

50°

A B

D C

FUÀ £ÀªÀÄUÉ ̧ ÀªÀiÁ£À ¥Á±ÀéðzÀÆgÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ MAzÀÄ 

PÉÆÃ£À 50° EgÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd«gÀÄªÀÅzÀÄ w½AiÀÄÄvÀÛzÉ. 180° 
VAvÀ PÀrªÉÄ EgÀÄªÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ PÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß (50° §zÀ°UÉ) 
vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ £ÁªÀÅ CAvÀºÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß ¤«Äð¸À§ºÀÄ¢vÀÄÛ 
JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. 

J¯Áè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ ªÀeÁæPÀÈwAiÀiÁVzÉ.

 	£ÁªÀÅ gÀa¹zÀ ªÀeÁæPÀÈw ABCD AiÀÄ EvÀgÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ? EzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä PÁgÀt 

ªÀÄvÀÄÛ/CxÀªÁ ¥ÀæAiÉÆÃUÀ ªÀiÁr.

¤zsÁðgÀPÀ 9 - ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ°ègÀÄªÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À §UÉÎ £ÁªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ? 
ªÀeÁæPÀÈw GAME AiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹. 		           

G A

E M

 a
 b

 d
 c

∆GAE  £À°è,  GE = GA, a = d 

ºÁUÉAiÉÄÃ, ∆MAE £À°è, ME = MA, b = c,

 	∆GAE ≅ ∆MAE   JAzÀÄ PÁt§ºÀÄzÀÄ (ºÉÃUÉ?)

DzÀÝjAzÀ, a = b, c = d ªÀÄvÀÄÛ ∠G = ∠M  (CªÀÅ 
¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À C£ÀÄgÀÆ¥ÀªÁzÀ ¨sÁUÀUÀ¼ÁVªÉ).
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»ÃUÁV, £ÀªÀÄUÉ a = b = c = d ¹UÀÄvÀÛzÉ.

BA

D C

 a
 a

a
a

 50°

 50°

F ¸ÀAUÀwUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÀeÁæPÀÈwUÉ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛªÉ. £ÁªÀÅ ªÉÆzÀ®Ä ¤«Äð¹zÀ ªÀeÁæPÀÈw ABCDUÉ 
EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß C£Àé¬Ä¸ÉÆÃt. avÀæzÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ PÀtð¢AzÀ gÀÆ¥ÀÅUÉÆAqÀ £Á®ÄÌ ¸ÀªÀiÁ£À PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 

a DVgÀ°.

∆ADB AiÀÄ°è, 
   a + a + 50 = 180° DVzÉ.
   DzÀÝjAzÀ  a = 65°. 
  »ÃUÁV, ªÀeÁæPÀÈw ABCD AiÀÄ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 50°, 130°, 50°  

        ªÀÄvÀÄÛ 130° DVªÉ.   
     DzÀÝjAzÀ, ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ°è C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

A B

D C

 65°

 50°

 50° 65°

 65°
 65°

«±ÉÃµÀªÁV, ªÀeÁæPÀÈw ABCD AiÀÄ EvÀgÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß 
PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä £ÀªÀÄUÉ E£ÉÆßAzÀÄ ªÀiÁUÀð«zÉ. ¸ÁªÀiÁ£Àå 
ªÀeÁæPÀÈw GAME zÀ°è, PÀtð¢AzÀ gÀÆ¥ÀÅUÉÆAqÀ £Á®ÄÌ 
PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁVªÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ vÉÆÃj¹zÉÝÃªÉ. 

G A

E M

 a

 a

G A

E M

 a

 a

EM ªÀÄvÀÄÛ GA gÉÃSÉUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ bÉÃzÀPÀ  

AE C£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹. ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 

¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, EM || GA.

CzÉÃ jÃw GE ªÀÄvÀÄÛ AM gÉÃSÉUÀ¼À£ÀÄß 
ºÁUÀÆ CzÀgÀ bÉÃzÀPÀ AE C£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹. 
¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, 

GE||AM.

50°
A B

D CC©üªÀÄÄR   ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ   ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, 
GAME AiÀÄÆ MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ. 
»ÃUÁV, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄÄ MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ 
ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ, ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ 
UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ ªÀeÁæPÀÈwUÀÆ ¸ÀºÀ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛªÉ. »ÃUÁV, 
ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ ¥Á±Àéð PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 180° ªÀÄvÀÄÛ C©üªÀÄÄR 
PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ (¤zsÁðgÀPÀ 6 gÀ°è£À ªÁzÀUÀ¼À£ÀÄß 

ªÀeÁæPÀÈwUÀÆ ¸ÀºÀ C£Àé¬Ä¸À§ºÀÄzÀÄ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¹!).  
»ÃUÁV, ªÀeÁæPÀÈw ABCD AiÀÄ°è, 

∠A = ∠C = 50° ªÀÄvÀÄÛ 

∠D = ∠B = 180  –  50 = 130°.
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 DzÀÝjAzÀ MAzÀÄ ªÀeÁæPÀÈw MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ, ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÀÅ 
¸ÀºÀ MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ. ªÉ£ï£ÀPÉëAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ EzÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ  
¥Àæw¤¢ü¸À§ºÀÄzÀÄ?

	 F avÀæzÀ°è ZËPÀUÀ¼À UÀÄA¥ÀÅ J°è ¹UÀÄvÀÛzÉ? 

	 MAzÀÄ ZËPÀªÀÅ MAzÀÄ DAiÀÄvÀ JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. MAzÀÄ ZËPÀzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ 
¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, MAzÀÄ ZËPÀªÀÅ ¸ÀºÀ MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ. EzÀ®èzÉ, 
MAzÀÄ ZËPÀzÀ J¯Áè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀÅzÀjAzÀ, MAzÀÄ ZËPÀªÀÅ ¸ÀºÀ MAzÀÄ 
ªÀeÁæPÀÈwAiÀiÁVzÉ. »ÃUÁV, ªÉ£ï£ÀPÉëAiÀÄÄ F PÉ¼ÀV£ÀAwgÀÄvÀÛzÉ.

DAiÀÄvÀ

ZËPÀ

ªÀeÁæPÀÈw
DAiÀÄvÀ ªÀeÁæPÀÈw 

 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd

ZËPÀ

ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖ ªÀiÁqÉÆÃt. 

UÀÄt®PÀët 1: 	ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ J¯Áè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

UÀÄt®PÀët 2: 	ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

UÀÄt®PÀët 3: 	ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ°è ¥Á±Àéð PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 180° DVgÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ C©üªÀÄÄRPÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 

¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

	ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVªÉAiÉÄÃ? 

UÀÄt®PÀët 4: 	ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ. 

UÀÄt®PÀët 5: 	ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ CzÀgÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.

	ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¤¢ðµÀÖ PÉÆÃ£ÀzÀ°è bÉÃ¢¸ÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ? EzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä 

ZÀað¹ ªÀÄvÀÄÛ/CxÀªÁ ¥ÀæAiÉÆÃUÀ ªÀiÁr!
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¤zsÁðgÀPÀ 10 - ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ CªÀÅUÀ¼À bÉÃzÀPÀ ©AzÀÄ«£À°è gÀÆ¥ÀÅUÉÆAqÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À 

§UÉÎ £ÁªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ? 

G A

E M

O

 	 ªÀeÁæPÀÈw GAME £À°è, £ÀªÀÄUÉ  

∆GEO ≅ ∆MEO EzÉ (KPÉ?).

DzÀÝjAzÀ,  ∠GOE = ∠MOE, KPÉAzÀgÉ CªÀÅ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ 
wæ¨sÀÄdUÀ¼À C£ÀÄgÀÆ¥À ¨sÁUÀUÀ¼ÁVªÉ. CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrzÁUÀ 
180° DUÀÄªÀÅzÀjAzÀ, CªÀÅ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÆ 90° DVgÀ¨ÉÃPÀÄ.

UÀÄt®PÀët 6: ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ 90° PÉÆÃ£ÀzÀ°è ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ bÉÃ¢¸ÀÄvÀÛªÉ. 

 PÀAqÀÄ»r¬Äj.  

1.	 PÉ¼ÀV£À ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À°è G½zÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

S R

P Q

110°

R A

P E
40°

(iii)

U V

X W

30°
A

O I

E
20°

(i) (ii)

(iv)

2. 	 PÀtðUÀ¼À UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ, 7cm ªÀÄvÀÄÛ 5cm GzÀÝzÀ PÀtðUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
ªÀÄvÀÄÛ 140° PÉÆÃ£ÀzÀ°è bÉÃ¢¸ÀÄªÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß gÀa¹.  

3. 	 PÀtðUÀ¼À UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ, 4cm ªÀÄvÀÄÛ 5cm GzÀÝzÀ PÀtðUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ£ÀÄß gÀa¹.
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4.5 ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÉÆA¢UÉ DlªÁqÀÄªÀÅzÀÄ 

fAiÉÆÃ¨ÉÆÃqïð ZÀlÄªÀnPÉ   

fAiÉÆÃ¨ÉÆÃqïð (eÁå«Äw ºÀ®UÉ) ªÀÄvÀÄÛ PÉ®ªÀÅ gÀ§âgï ¨ÁåAqïUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î. ¤ªÀÄä §½ EªÀÅ 
E®è¢zÀÝgÉ, ¥ÀÅ¸ÀÛPÀzÀ PÉÆ£ÉAiÀÄ°è ¤ÃqÀ¯ÁzÀ qÁmï Væqï ¥ÉÃ¥ÀgïUÀ¼À£ÀÄß F ZÀlÄªÀnPÉUÉ §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ.

JgÀqÀÄ gÀ§âgï ¨ÁåAqïUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ®A§ªÁV Ej¹, ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝzÀ PÀtðUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ¦¹. 
vÀÄ¢UÀ¼À£ÀÄß eÉÆÃr¹.

	¤ªÀÄUÉ ¹QÌgÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd AiÀiÁªÀÅzÀÄ? ¤ªÀÄä GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¹. 

MAzÀÄ PÀtðªÀ£ÀÄß CzÀgÀ JgÀqÀÆ §¢UÀ¼À°è 2cm. «¸ÀÛj¹.

	FUÀ ¤ªÀÄUÉ AiÀiÁªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ¹UÀÄvÀÛzÉ? ¤ªÀÄä GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¹.
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wæ¨sÀÄdUÀ¼À£ÀÄß ¸ÉÃj¸ÀÄªÀÅzÀÄ

1. 	 8cm GzÀÝzÀ ¸ÀªÀÄ¨ÁºÀÄ wæ¨sÀÄdzÀ JgÀqÀÄ gÀnÖ£À vÀÄAqÀÄUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î.

8 cm
8 c

m 8 cm

8 cm

8 c
m 8 cm

	 ¤ÃªÀÅ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¸ÉÃj¹ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ?

8 
cm

8 cm

8 cm 8 cm

8 cm

 	EzÀÄ AiÀiÁªÀ jÃwAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd? ¤ªÀÄä GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¹.

2. 	 8cm, 8cm ªÀÄvÀÄÛ 6cm GzÀÝzÀ ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ wæ¨sÀÄdzÀ DPÁgÀzÀ JgÀqÀÄ gÀnÖ£À vÀÄAqÀÄUÀ¼À£ÀÄß 

vÉUÉzÀÄPÉÆ½î.

6 cm

8 
cm

8 cm

6 cm

8 
cm

8 cm

 	ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä ªÉÄÃ°£À wæ¨sÀÄdUÀ¼À£ÀÄß AiÀiÁªÀ AiÀiÁªÀ jÃwAiÀÄ°è ¸ÉÃj¸À¨ÉÃPÀÄ?

6 cm

8 cm8 cm

8 cm8 cm

8 
cm

6 cm

6 cm

8 
cm

8 cm

F jÃwAiÀÄ°è CªÀÅUÀ¼ÉÆA¢UÉ 
¸ÉÃj¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ ¤ÃªÀÅ AiÀiÁªÀ DPÀÈwAiÀÄ£ÀÄß 

¥ÀqÉAiÀÄÄwÛÃj.

CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß F jÃwAiÀÄ°è   ¸ÉÃj¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ 
¤ÃªÀÅ EzÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄÄwÛÃj.
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	EªÀÅ AiÀiÁªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ? ¤ªÀÄä GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¹. 
3.	 6cm, 9cm, ªÀÄvÀÄÛ 12cm ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À JgÀqÀÄ gÀnÖ£À 

vÀÄAqÀÄUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î.
6 c

m 9 cm

12 cm

6 c
m

9 cm

12 cm

	 ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß AiÀiÁªÀ jÃwAiÀÄ°è eÉÆÃr¸À§ºÀÄzÀÄ? 

	 wæ¨sÀÄdUÀ¼À£ÀÄß ¸ÉÃj¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ ¥ÀqÉAiÀÄÄªÀ «©ü£Àß ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃªÀÅ 
UÀÄgÀÄw¸À®Ä ¸ÁzsÀåªÉÃ? ¤ÃªÀÅ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹zÁUÀ¯É¯Áè ¤ªÀÄä GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß 
¸ÀªÀÄyð¹.

4.6 ¥ÀvÀAUÀ ªÀÄvÀÄÛ vÁæ¦då 

¥ÀvÀAUÀ
6cm, 9cm ªÀÄvÀÄÛ 12cm ¨ÁºÀÄUÀ¼À JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À£ÀÄß MnÖUÉ ¸ÉÃj¸ÀÄªÀ 

MAzÀÄ «zsÁ£ÀªÉAzÀgÉ CzÀÄ F PÉ¼ÀV£ÀAwgÀÄvÀÛzÉ - 

                                  

6 cm

9 cm

12 cm

6 c
m

9 cm 

A

B

C

D

O

F ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ ¥ÀvÀAUÀzÀAvÉ PÁtÄvÀÛzÉ. EzÀgÀ ¥Á±Àéð ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ 
GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.  

¥ÀvÀAUÀ: ¥ÀvÀAUÀªÀÅ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÀÄÝ, AB = BC, ªÀÄvÀÄÛ CD = DA 
DUÀÄªÀAvÉ EzÀ£ÀÄß ABCD JAzÀÄ UÀÄwð¸À§ºÀÄzÀÄ.

	 AB = BC ªÀÄvÀÄÛ CD = DA.
  UÀÄt®PÀët 1: ¥ÀvÀAUÀzÀ°è, BD PÀtðªÀÅ

	 i) 	∠ABC ªÀÄvÀÄÛ ∠ADC UÀ¼À£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛzÉ,

	 ii) 	AC PÀtðªÀ£ÀÄß AO = OC DUÀÄªÀAvÉ C¢üð¸ÀÄvÀÛzÉ,   
	 ªÀÄvÀÄÛ CzÀPÉÌ BD ®A§ªÁVgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ vÉÆÃj¹.

 ¸ÀÄ½ºÀÄ:  ∆AOB ≅ ∆COB DVzÉAiÉÄÃ?
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vÁæ¦då 
P Q

RS

¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀiÁAvÀgÀ C©üªÀÄÄR ̈ ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß 
ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÁVªÉ. F ¹ÜwAiÀÄ£ÀÄß ¸Àr°¹zÀgÉ £ÀªÀÄUÉ 
ºÉÆ¸À jÃwAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ¹UÀÄvÀÛzÉ. 

vÁæ¦då: vÁæ¦dåªÀÅ PÀ¤µÀ× MAzÀÄ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ C©üªÀÄÄR 
¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ. 

 vÁæ¦dåªÀ£ÀÄß gÀa¹. ¥ÁzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß C¼É¬Äj (avÀæzÀ°è UÀÄgÀÄw¸À¯ÁVzÉ). 

	PQ || SR DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, G½zÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß C¼ÉAiÀÄzÉAiÉÄÃ ¤ÃªÀÅ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ?  

UÀÄt®PÀët 1:  ∠S + ∠P = 180° ªÀÄvÀÄÛ ∠R + ∠Q = 180°

F ¸ÀAUÀwUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃVPÉÆAqÀÄ, G½zÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÄ®¨sÀªÁV PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 
CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆAqÀ £ÀAvÀgÀ ¤ªÀÄä GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹.

vÁæ¦dåzÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÀ®èzÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÁUÀ, vÁæ¦dåªÀ£ÀÄß ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ 

vÁæ¦då JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.  

 	£ÁªÀÅ ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ vÁæ¦då ªÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ gÀa¸ÀÄvÉÛÃªÉ?

 	UV || XW £ÉÆA¢UÉ ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ vÁæ¦då UVWX C£ÀÄß gÀa¹. ∠U C£ÀÄß C¼É¬Äj.

UX = VW DUÀÄªÀAvÉ
X ªÀÄvÀÄÛ W UÀ¼À£ÀÄß UÀÄwð¹

X W

VU

X W

VU

G½zÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß C¼ÉAiÀÄzÉAiÉÄÃ ¤ÃªÀÅ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ?

¸ÀªÀÄ ¨ÁºÀÄUÀ½UÉ C©üªÀÄÄRªÁzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ - ∠U ªÀÄvÀÄÛ ∠V ¸ÀºÀ ¸ÀªÀÄªÁVªÉ JAzÀÄ 

vÉÆÃgÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? £ÁªÀÅ E°è ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? 

UV UÉ ®A§ªÁVgÀÄªÀ XY ªÀÄvÀÄÛ WZ gÉÃSÉAiÀÄ ¨sÁUÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹. 
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 	 XWZY AiÀiÁªÀ jÃwAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ? 		            

V

X W

U Y Z

a b

XW || UV DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, 

a = 180° - ∠XYZ = 900 ªÀÄvÀÄÛ

b = 180° - ∠WZY = 900 (MAzÀÄ bÉÃzÀPÀzÀ MAzÉÃ 

¥Á±ÀéðzÀ°ègÀÄªÀ DAvÀjPÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 180° DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ) 

DzÀÝjAzÀ, XWZY MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÁVzÉ.

 	 FUÀ, ∆UXY ≅ ∆VWZ JAzÀÄ vÉÆÃj¸À§ºÀÄzÀÄ. (ºÉÃUÉ?) 

»ÃUÁV,  ∠U = ∠V.

F CA±ÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ, ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ vÁæ¦dåzÀ G½zÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¤zsÀðj¸À§ºÀÄzÀÄ. 
C¼ÉAiÀÄÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹.

UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ 2: ̧ ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ vÁæ¦dåzÀ°è, ̧ ÀªÀÄ ̈ ÁºÀÄUÀ½UÉ C©üªÀÄÄRªÁzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

 	PÀAqÀÄ»r¬Äj.  
 1. 	4cm ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀÄ¨ÁºÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À£ÀÄß ¸ÉÃj¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ ¥ÀqÉzÀ 

ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ J¯Áè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 

2. 	 PÀtðUÀ¼ÀÄ 6cm ªÀÄvÀÄÛ 8cm GzÀÝ«gÀÄªÀ ¥ÀvÀAUÀªÀ£ÀÄß gÀa¹. 

3. 	 PÉ¼ÀV£À vÁæ¦dåUÀ¼À°è G½zÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj ? 

105°135°

 100°

4. 	 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd, ¥ÀvÀAUÀ, ªÀeÁæPÀÈw, DAiÀÄvÀ ªÀÄvÀÄÛ ZËPÀUÀ¼À UÀÄA¥À£ÀÄß vÉÆÃj¸ÀÄªÀ ªÉ£ï£ÀPÉëAiÀÄ£ÀÄß 

gÀa¹. £ÀAvÀgÀ, F PÉ¼ÀV£À ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ GvÀÛj¹.

i) 	 ¥ÀvÀAUÀ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd JgÀqÀ£ÀÆß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd AiÀiÁªÀÅzÀÄ?

ii) 	 ¥ÀvÀAUÀ ªÀÄvÀÄÛ DAiÀÄvÀ JgÀqÀ£ÀÆß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd EgÀ§ºÀÄzÉÃ?

iii) 	 ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¥ÀvÀAUÀªÀÇ ªÀeÁæPÀÈwAiÀiÁVzÉAiÉÄÃ? E®è¢zÀÝgÉ, F JgÀqÀÄ jÃwAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À 
£ÀqÀÄ«£À ¸ÀjAiÀiÁzÀ ¸ÀA§AzsÀªÉÃ£ÀÄ?
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5. 	 PAIR ªÀÄvÀÄÛ RODS JgÀqÀÄ DAiÀÄvÀUÀ¼ÁVzÀÝgÉ, ∠IOD AiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

30°

AP

I DR

O

S

5 cm

5 cm

6. 	 PÉÆÃ£ÀªÀiÁ¥ÀPÀªÀ£ÀÄß §¼À¸ÀzÉAiÉÄÃ 6cm. PÀtð«gÀÄªÀ MAzÀÄ ZËPÀªÀ£ÀÄß ¤«Äð¹.

7. 	 CASE MAzÀÄ ZËPÀ. U, V, W ªÀÄvÀÄÛ X ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ ZËPÀzÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼À ªÀÄzsÀå©AzÀÄUÀ¼ÁVªÉ. 
UVWX AiÀiÁªÀ jÃwAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ? eÁå«ÄwÃAiÀÄ vÁQðPÀvÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ, ºÁUÉAiÉÄÃ 
gÀa¸ÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ C¼ÉAiÀÄÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ EzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. avÀæ (b) £À°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ, M¼ÀV£À 
ZËPÀzÀ ±ÀÈAUÀUÀ¼ÀÄ ºÉÆgÀV£À ZËPÀzÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼À ªÉÄÃ¯É EgÀÄªÀAvÉ ZËPÀzÉÆ¼ÀUÉ ZËPÀªÀ£ÀÄß gÀa¸ÀÄªÀ 
EvÀgÀ ªÀiÁUÀðUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ½î.

E S

C AU

V

W

X

(a) (b)

8. 	 eÁå«ÄwÃAiÀÄ vÁQðPÀvÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ £Á®ÄÌ ¸ÀªÀÄ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ 
90° PÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÉ, CzÀÄ ZËPÀªÁUÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? ºÁUÉAiÉÄÃ CzÀ£ÀÄß gÀa¸ÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ C¼ÉAiÀÄÄªÀ 
ªÀÄÆ®PÀ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ºÀÄqÀÄQ. 

9. 	 C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ AiÀiÁªÀ jÃwAiÀÄzÁÝVzÉ? ¤ªÀÄä GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß 
¸ÀªÀÄyð¹.  

	 ¸ÀÄ½ºÀÄ: PÀtðªÀ£ÀÄß J¼É¬Äj ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹. 			 
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EzÀ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¹

10. 	 PÉ¼ÀV£À ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ°è PÉÆÃ£ÀUÀ¼À  ªÉÆvÀÛªÀÅ  360°  DVgÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ?  eÁå«ÄwÃAiÀÄ
	 vÁQðPÀvÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ F DPÀÈwAiÀÄ£ÀÄß gÀa¹ ªÀÄvÀÄÛ C¼ÀvÉ ªÀiÁqÀÄªÀ 

ªÀÄÆ®PÀ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ºÀÄqÀÄQ.							    
	

D

A

B

C

11. 	 F PÉ¼ÀV£À ºÉÃ½PÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀjAiÉÆÃ CxÀªÁ vÀ¥ÉÇàÃ JAzÀÄ w½¹. ¤ªÀÄä GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¹. 

i) 	 PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ bÉÃ¢¸ÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ MAzÀÄ ZËPÀªÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ.

ii) 	 ªÀÄÆgÀÄ ®A§ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ. 

iii) 	 PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ. 

iv) 	 PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ®A§ªÁVgÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ MAzÀÄ ªÀeÁæPÀÈw DVgÀ¨ÉÃPÀÄ.

v) 	 C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ.

vi) 	 J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ MAzÀÄ DAiÀÄvÀªÁVzÉ.
vii) 	¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ vÁæ¦dåUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÁVªÉ.

     DAiÀÄvÀªÀÅ MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÀÄÝ, EzÀgÀ°è J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° DVgÀÄvÀÛªÉ. 

DAiÀÄvÀzÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ -
• 	 DAiÀÄvÀzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

• 	 DAiÀÄvÀzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

• 	 DAiÀÄvÀzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ 

C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ. 

 	 ZËPÀªÀÅ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÀÄÝ, EzÀgÀ°è J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 90° DVgÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ J¯Áè 
¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ. 

ZËPÀzÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ -
• 	 ZËPÀzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ. 

• 	 ZËPÀzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À GzÀÝªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅ 90° AiÀÄ°è ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ 
C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.  

• 	 ZËPÀzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ CzÀgÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.

¸ÁgÁA±À
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  	 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÀÄÝ, EzÀgÀ°è C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ 

¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ -

• 	 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

• 	 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ°è, ¥Á±ÀéðPÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 180° EgÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ C©üªÀÄÄR 

PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

• 	 ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.

  	 ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄÄ MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÀÄÝ, EzÀgÀ°è J¯Áè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ GzÀÝªÀ£ÀÄß 

ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ.

ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ -

• 	 ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

• 	 ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ°è, ¥Á±Àéð PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 180° ªÀÄvÀÄÛ C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 

¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

• 	 ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ®A§ªÁV C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.

• 	 ªÀeÁæPÀÈwAiÀÄ PÀtðUÀ¼ÀÄ CzÀgÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.

   	 LPÀåUÉÆ¼ÀîzÀ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀÄ ¥Á±Àéð ¨ÁºÀÄUÀ¼À eÉÆÃrUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÉÃ 

¥ÀvÀAUÀ.

   vÁæ¦dåªÀÅ PÀ¤µÀ× MAzÀÄ eÉÆÃr ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 

ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ. 

   	 ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ°è£À J¯Áè PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 360° DVzÉ.

      ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd

¥ÀvÀAUÀ

vÁæ¦då

   DAiÀÄvÀ

ZËPÀ
ªÀeÁæPÀÈw
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Dl  :

1)  ºÁ¼ÉAiÀÄ£ÀÄß CzsÀðPÉÌ ªÀÄqÀa.

2)   FUÀ, CzÀ£ÀÄß ªÀÄvÉÆÛªÉÄä PÁ®Ä ¨sÁUÀPÉÌ ªÀÄqÀa. 

3)  	PÁUÀzÀzÀ ªÀÄzsÀåzÀ°ègÀÄªÀ ªÀÄÆ¯ÉAiÀÄ°è 
wæ¨sÀÄeÁPÀÈw UÉgÉ ªÀiÁr.

4)	 ºÁ¼ÉAiÀÄ£ÀÄß vÉgÉ¬Äj. UÉgÉUÀ½AzÀ 
gÀÆ¥ÀÅUÉÆAqÀ DPÁgÀ AiÀiÁªÀÅzÀÄ?

5) 	 PÉ¼ÀV£À avÀæzÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀ jÃwAiÀÄ UÉgÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä ¤ÃªÀÅ 
ZÀvÀÄxÀð¨sÁUÀzÀ ¥ÉÃ¥Àgï C£ÀÄß ºÉÃUÉ ªÀÄqÀZÀÄwÛÃj?

6)   ZËPÀªÀÅ gÀÆ¥ÀÅUÉÆ¼ÀÄîªÀAvÉ ZÀvÀÄxÀð¨sÁUÀzÀ ¥ÉÃ¥Àgï C£ÀÄß ºÉÃUÉ ªÀÄqÀZÀÄwÛÃj?

MUÀn£À ¸ÀªÀÄAiÀÄ!

AiÀiÁªÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd?
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¸ÀASÉåUÀ¼À Dl5

5.1 EzÀÄ UÀÄtPÀªÉÃ?

PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ :

CA±ÀÄ, PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß C£ÉéÃ¶¸ÀÄwÛzÁÝ£É. F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ CªÀ£ÀÄ §gÉ¢zÁÝ£É -

7   = 3 + 4
10 = 1 + 2 + 3 + 4
12 = 3 + 4 + 5
15 = 7 + 8
     = 4 + 5 + 6
     = 1 + 2 + 3 + 4 + 5

FUÀ CªÀ£ÀÄ D±ÀÑAiÀÄð ZÀQvÀ£ÁVzÁÝ£É -

• 	 "£Á£ÀÄ ¥Àæw ¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ?" 

• 	 "£Á£ÀÄ AiÀiÁªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV MAzÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ jÃwAiÀÄ°è 
§gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ?"

• 	 "Nºï, J¯Áè ̈ É¸À¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß JgÀqÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ JAzÀÄ £À£ÀUÉ 

w½¢zÉ." J¯Áè ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV £ÁªÀÅ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ?     

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

 	£Á£ÀÄ ¸ÉÆ£ÉßAiÀÄ£ÀÄß PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? §ºÀÄ±ÀB 
CªÀ±Àå«zÀÝgÉ £Á£ÀÄ IÄuÁvÀäPÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸À¨ÉÃPÀÄ. 

 	F ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ ¤ªÀÄUÉ GzÀã«¸À§ºÀÄzÁzÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ EvÀgÀ ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß AiÉÆÃa¹. CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß 
vÀgÀUÀwAiÀÄ°è ZÀað¹.

AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÆ 4 PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î. GzÁºÀgÀuÉUÉ, 3, 4, 5 ªÀÄvÀÄÛ 6gÀ £ÀqÀÄªÉ 
`+' ªÀÄvÀÄÛ `-' aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ºÁQ. JµÀÄÖ «©ü£Àß ¸ÁzsÀåvÉUÀ½ªÉ? CªÉ®èªÀ£ÀÆß §gÉ¬Äj.
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3 + 4 – 5 + 6 
3 – 4 – 5 – 6  

EAvÀºÀ JAlÄ GQÛUÀ¼ÀÄ ¸ÁzsÀå. J¯Áè ¸ÁzsÀåvÉUÀ¼À£ÀÄß ªÀåªÀ¹ÜvÀªÁV ¥ÀnÖªÀiÁqÀ®Ä ¤ÃªÀÅ F PÉ¼ÀV£À 

avÀæUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ.

3

4

4

5

5

5

5

6

6

6

6

6

6

6

6

+

–

–

+

+

–

–

–

–

–

+

+

+

+

3 + 4 + 5 + 6

3 + 4 + 5 – 6

 	 ¥Àæw ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ªÀiË®åªÀiÁ¥À£À ªÀiÁr ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ ¥ÀPÀÌzÀ°è ¥sÀ°vÁA±ÀªÀ£ÀÄß §gÉ¬Äj. K£ÁzÀgÀÆ 

D¸ÀQÛzÁAiÀÄPÀ ¸ÀAUÀw UÀªÀÄ¤¸ÀÄ«gÁ? 

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

 	 FUÀ, ¨ÉÃgÉ £Á®ÄÌ C£ÀÄPÀæªÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î. F »AzÉ ªÀiÁrzÀAvÉ `+' ªÀÄvÀÄÛ 
`-' aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ºÁQ. ¥Àæw ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ¥sÀ°vÁA±ÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. ¤ÃªÀÅ K£À£ÀÄß 
UÀªÀÄ¤¸ÀÄwÛÃj? 

 	 EzÀ£ÀÄß ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ £Á®ÄÌ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À UÀtPÉÌ ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwð¹. ¤ªÀÄUÉ w½¢zÀÝ£ÀÄß ºÀAaPÉÆ½î.

3 + 4 – 5 + 6 = 8
3 – 4 – 5 – 6  = – 12

.

.

.

5 + 6 – 7 + 8 = 12
5 – 6 – 7 – 8  = – 16

.

.

.

__ + __ – __ + __  = __
__ – __ – __ – __  =  __

.

.

.

	 PÉ®ªÀÅ ªÉÆvÀÛUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ 4 C£ÀÄPÀæªÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß DAiÉÄÌ ªÀiÁrzÀgÀÆ AiÀiÁªÁUÀ®Æ 
PÁtÂ¹PÉÆ¼ÀÄîvÀÛªÉ. CzÀÄ CµÀÄÖ D¸ÀQÛzÁAiÀÄPÀªÀ®èªÉÃ?

 	 AiÀiÁªÀÅzÉÃ 4 PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß DAiÉÄÌ ªÀiÁrzÀgÀÆ F ªÀiÁzÀjUÀ¼ÀÄ ¸ÀA¨sÀ«¸ÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ? 
vÁQðPÀvÉAiÀÄ ªÀÄÆ®PÀ PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ MAzÀÄ ªÀiÁUÀð«zÉAiÉÄÃ?

¸ÀÄ½ºÀÄ: ©ÃdUÀtÂvÀªÀ£ÀÄß §¼À¹ ªÀÄvÀÄÛ 8 ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß ¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥ÀzÀ°è «ªÀj¹.
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J¯Áè GQÛUÀ¼À ¥sÀ°vÁA±ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¹gÀ§ºÀÄzÀÄ. 2gÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀ£ÀÄß 
¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ. 2gÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ IÄuÁvÀäPÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÆ ¸ÀºÀ 
¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, -2, -4, -6 ªÀÄvÀÄÛ EvÁå¢. ¤ªÀÄä vÀgÀUÀwAiÀÄ°è AiÀiÁjUÁzÀgÀÆ 
¨É¸À¸ÀASÉå §A¢zÉAiÉÄÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¹.

4 C£ÀÄPÀæªÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß DAiÉÄÌ ªÀiÁrzÁUÀ, CªÀÅUÀ¼À ªÀÄzsÉå `+' ªÀÄvÀÄÛ `-' aºÉßUÀ¼À£ÀÄß J°è 
ºÁQzÀgÀÆ zÉÆgÀPÀÄªÀ GQÛUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÀªÀÄ«ÄwAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ.

AiÀiÁªÀÅzÉÃ 4 ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î. 8 «©ü£Àß jÃwAiÀÄ°è  `+' ªÀÄvÀÄÛ `-' aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ºÁQ ªÀÄvÀÄÛ 
GAmÁUÀÄªÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß ªÀiË®åªÀiÁ¥À£À ªÀiÁr. CªÀÅUÀ¼À ̧ ÀªÀÄvÉUÀ¼À §UÉÎ ¤ÃªÀÅ K£À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄwÛÃgÁ?

4 ¸ÀASÉåUÀ¼À EvÀgÉ UÀtUÀ¼ÉÆA¢UÉ ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwð¹.

  	EzÀÄ KPÉ ¸ÀA¨sÀ«¸ÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ «ªÀj¸À®Ä MAzÀÄ ªÀiÁUÀð«zÉAiÉÄÃ?		      UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ¸ÀÄ½ºÀÄ: JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ CxÀªÁ ªÀåvÁå¸ÀzÀ ¸ÀªÀÄvÉ (¸ÀªÀÄ«Äw) ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À  

    §UÉÎ AiÉÆÃa¹.

«ªÀgÀuÉ 1:  a, b, c ªÀÄvÀÄÛ d F £Á®ÄÌ ̧ ÀASÉåUÀ½AzÀ gÀÆ¥ÀÅUÉÆAqÀ 8 ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÀ£ÁßzÀgÀÆ 
£ÁªÀÅ ¥ÀjUÀtÂ¸ÉÆÃt. CzÀgÀ MAzÀÄ aºÉßAiÀÄ£ÀÄß §zÀ°¹zÁUÀ CzÀgÀ ªÀiË®åªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ®Æ MAzÀÄ 
¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå¬ÄAzÀ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ CxÀªÁ PÀrªÉÄAiÀiÁUÀÄvÀÛzÉ! KPÉ JAzÀÄ £ÉÆÃqÉÆÃt.

AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÆ MAzÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹: a + b - c - d

+ b £ÀÄß - b ªÀiÁrzÁUÀ (+ b £ÀÄß - b ¬ÄAzÀ §zÀ°¹zÁUÀ) £ÀªÀÄUÉ a - b - c - d ¹UÀÄvÀÛzÉ.

JµÀÖjAzÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ §zÀ¯ÁVzÉ? CzÀÄ §zÀ¯ÁzÀ ªÀåvÁå¸ÀªÀÅ 

(a + b - c - d) - (a - b - c - d)  

= a + b - c - d - a + b + c + d 

(JgÀqÀ£ÉÃ DªÀgÀtªÀ£ÀÄß ©r¹zÁUÀ aºÉßUÀ¼ÀÄ ºÉÃUÉ §zÀ¯ÁVªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.)

= 2b (EzÀÄ MAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå)

JgÀqÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ªÀåvÁå¸ÀªÀÅ ̧ ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÝgÉ, CªÀÅ ̈ ÉÃgÉ ̧ ÀªÀÄvÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀ§ºÀÄzÉÃ? 
E®è! DzÀÄzÀjAzÀ JgÀqÀÆ ¸ÀªÀÄ CxÀªÁ JgÀqÀÆ ¨É¸À DVgÀÄvÀÛªÉ.

FUÀ, MAzÀÄ IÄuÁvÀäPÀ aºÉßAiÀÄ£ÀÄß zsÀ£ÁvÀäPÀ aºÉß¬ÄAzÀ §zÀ¯Á¬Ä¹zÁUÀ K£ÁUÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ 
£ÉÆÃqÉÆÃt.

	 a  + b - c - d  ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÄ IÄuÁvÀäPÀ aºÉßAiÀÄ£ÀÄß zsÀ£ÁvÀäPÀ aºÉßAiÀiÁV  
§zÀ°¹zÁUÀ ªÀÄvÀÄÛ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ªÀåvÁå¸À PÀAqÀÄ»r¬Äj.

	 EzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹, AiÀiÁªÀ wÃªÀiÁð£ÀPÉÌ §gÀÄwÛÃj.

AiÀiÁªÀÅzÉÃ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ ¥ÁægÀA©ü¹ £ÁªÀÅ MAzÀÄ CxÀªÁ ºÉZÀÄÑ  `+' ªÀÄvÀÄÛ `-' aºÉßUÀ¼À£ÀÄß 
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§zÀ¯Á¬Ä¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ 7 ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. ºÁUÁV J¯Áè ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ 
¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ!

«ªÀgÀuÉ 2: 	 £ÁªÀÅ w½¢gÀÄªÀAvÉ 

			   ¨É¸À  ±  ¨É¸À = ¸ÀªÀÄ

			   ¸ÀªÀÄ ± ¸ÀªÀÄ = ¸ÀªÀÄ

			   ¨É¸À  ± ¸ÀªÀÄ = ¨É¸À 

a ªÀÄvÀÄÛ b UÀ¼À ¸ÀªÀÄvÉUÀ¼ÀÄ K£ÉÃ EgÀ°,

a + b ªÀÄvÀÄÛ a - b UÀ¼À ¸ÀªÀÄvÉ MAzÉÃ DVgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ UÀªÀÄ¤¹zÉÝÃªÉ. 	         

a

b

b

c

c

c

c

d

d

d

d

d

d

d

d

+

–

–

+

+

–

–

–

–

–

+

+

+

+

¸ÀAQë¥ÀÛªÁV a ± b MAzÉÃ ¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ. EzÉÃ vÀPÀðzÀ ¥ÀæPÁgÀ a ± b + c ªÀÄvÀÄÛ  
a ± b - c UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ. EzÀ£ÀÄß ªÀÄvÀÛµÀÄÖ «¸ÀÛj¹zÀgÉ a ± b ± c ± d gÀÆ¥ÀzÀ J¯Áè 
©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ.

«ªÀgÀuÉ 3:  ¤ÃªÀÅ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À CzsÁåAiÀÄzÀ°è CzsÀåAiÀÄ£À 
ªÀiÁrzÀ zsÀ£ÁvÀäPÀ ªÀÄvÀÄÛ IÄuÁvÀäPÀ mÉÆÃPÀ£ï ªÀiÁzÀjAiÀÄ£ÀÄß 
§¼À¹PÉÆAqÀÄ ¸ÀºÀ EzÀ£ÀÄß «ªÀj¸À§ºÀÄzÀÄ ºÉÃUÉ JAzÀÄ AiÉÆÃa¸À®Ä 
¥ÀæAiÀÄwß¹.

`+' ªÀÄvÀÄÛ `-' aºÉßUÀ¼ÉÆA¢UÉ a, b, c, d £Á®ÄÌ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 
¸ÀAAiÉÆÃf¸ÀÄªÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À ¸ÀASÉå C£ÀAvÀªÁVzÉ. UÀtÂvÀzÀ 
vÁQðPÀvÉAiÀÄÄ, CªÀÅUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ MAzÉÆAzÁV ºÉÆÃUÀzÉ, 

a ± b ± c ± d AiÀÄ J¯Áè ¸ÀAAiÉÆÃd£ÉUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß 
ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ JAzÀÄ ¸Á¢ü¸À®Ä £ÀªÀÄUÉ zÁj ªÀiÁrPÉÆqÀÄvÀÛzÉ.

UÀtÂvÀzÀ°è£À ºÀ®ªÁgÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß «©ü£Àß jÃwAiÀÄ°è AiÉÆÃa¸À§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 
©r¸À§ºÀÄzÀÄ. ¤ÃªÀÅ §¼À¸ÀÄªÀ «zsÁ£ÀªÀÅ ¤ªÀÄUÉ ¦æAiÀÄªÁVzÀÝgÀÆ, EvÀgÀgÀÄ CzÀgÀ §UÉÎ ºÉÃUÉ 
AiÉÆÃa¸ÀÄvÁÛgÉ J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß w½zÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ gÀAd¤ÃAiÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀÅ¶ÖÃPÀj¸ÀÄªÀÅzÁVzÉ 
ºÀAaPÉÆ½î ªÀÄvÀÄÛ D°¹.

	 J¯Áè ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ̧ ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ «zÀåªÀiÁ£ÀªÀÅ 4 ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀPÉÌ 
ªÀiÁvÀæ ¹Ã«ÄvÀªÁVzÉAiÉÄÃ? ¤ÃªÀÅ K£ÀÄ AiÉÆÃa¸ÀÄwÛÃj?

EzÀ®èzÉ ºÉÆÃzÀgÉ.....? `EzÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÀA¨sÀ«¸ÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? ZÀQvÀUÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ, 
¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß ºÁQPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ HºÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸ÀÄªÀ UÀtÂvÀzÀ MAzÀÄ 
¨sÁUÀªÁVzÉ.
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¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß vÀÄAqÀj¸ÀÄªÀÅzÀÄ :
¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ̄ ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀzÉ ºÉÃUÉ UÀÄgÀÄw¸ÀÄªÀÅzÀÄ JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. PÉ¼ÀV£À CAPÀUÀtÂvÀzÀ 

AiÀiÁªÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVªÉ JAzÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

672 – 34843 + 37 708 – 4774 × 347 × 3

119 × 303809 + 214 5133543 – 479

 	¸ÀªÀÄvÉAiÀÄÄ «©ü£Àß QæAiÉÄUÀ¼À°è ºÉÃUÉ ªÀwð¸ÀÄvÀÛzÉ J£ÀÄßªÀ £ÀªÀÄä w¼ÀÄªÀ½PÉAiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹PÉÆAqÀÄ 
F PÉ¼ÀV£À ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À CPÀëgÀ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¥ÀÇuÁðAPÀzÀ ªÀiË®åPÉÌ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå PÉÆqÀÄªÀ 
©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹.

3g + 5h2a + 2b 2u – 4v4m + 2n

6m – 3n13k – 5k b2 + 1 4k × 3jx2 + 2

©ÃeÉÆÃQÛ 4m + 2q AiÀÄÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ AiÀiÁªÀÅzÉÃ m ªÀÄvÀÄÛ q ¥ÀÇuÁðAPÀzÀ ªÀiË®åUÀ½UÉ MAzÀÄ 
¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ªÀiË®åªÀiÁ¥À£À ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. £ÁªÀÅ EzÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ «©ü£Àß jÃwAiÀÄ°è ¸ÀªÀÄyð¸À§ºÀÄzÀÄ.

• 	 £ÀªÀÄUÉ w½¢gÀÄªÀAvÉ AiÀiÁªÀÅzÉÃ m ªÀÄvÀÄÛ q ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ½UÉ 4m ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ 2q ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå 
DzÀÄzÀjAzÀ CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå DVgÀÄvÀÛzÉ.

• 	 ©ÃeÉÆÃQÛ 4m + 2q AiÀÄÄ ©ÃeÉÆÃQÛ 2 (2m + q) UÉ ¸ÀªÀÄ. E°è 2 (2m + q) JAzÀgÉ (2m + q) £À 
JgÀqÀgÀµÀÄÖ. E£ÉÆßAzÀÄ jÃwAiÀÄ°è ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÁzÀgÉ F ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£À 2 DVzÉ. DzÀÄzÀjAzÀ 
F ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ AiÀiÁªÀÅzÉÃ m ªÀÄvÀÄÛ q ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ½UÉ MAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
¤ÃqÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, m = 4 ªÀÄvÀÄÛ q = - 9 DzÀgÉ, 4m + 2q  ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÄ 4 × 4 + 2 × (-9) = -2 DUÀÄvÀÛzÉ. 
EzÀÄ MAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå.

x² + 2 ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è x ̧ ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÝgÉ x² ̧ ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀiÁUÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ x ̈ É¸À¸ÀASÉåAiÀiÁzÀgÉ, x² 
¨É¸À¸ÀASÉåAiÀiÁUÀÄvÀÛzÉ. DzÀÄzÀjAzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ x² + 2 AiÀiÁªÁUÀ®Æ MAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀÅ¢®è.  

©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß MAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀiÁV ªÀiË°åÃPÀj¸ÀÄªÀ MAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉ ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ 

GzÁºÀgÀuÉAiÀÄ®èzÀÄÝ:

(i)  x = 6  DzÀgÉ  x² + 2 = 38 ªÀÄvÀÄÛ

(ii) x = 3  DzÀgÉ x² + 2 = 11
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 	CzÉÃ jÃw E£ÀÆß EvÀgÉ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ 
JAzÀÄ ¤zsÀðj¹ ªÀÄvÀÄÛ «ªÀj¹. ¥Àæw ©ÃeÉÆÃQÛUÉ ¸ÀÆPÀÛªÁzÀ PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 
GzÁºÀgÀuÉAiÀÄ®èzÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj.

	AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀ PÉ®ªÀÅ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj.

£Á®Ì£ÀÄß ªÀiÁqÀ®Ä eÉÆÃrUÀ¼ÀÄ:

	MAzÀÄ eÉÆÃr ̧ ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î. CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß PÀÆr. D ªÉÆvÀÛªÀÅ 4jAzÀ ̈ sÁUÀªÁUÀÄªÀÅzÉÃ?

«©ü£Àß eÉÆÃr ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ½AzÀ EzÀ£ÀÄß ¥ÀæAiÀÄwß¹.

ªÉÆvÀÛªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ 4gÀ UÀÄtPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ AiÀiÁªÁUÀ DVgÀÄªÀÅ¢®è?

¸ÁªÀiÁ£Àå ¤AiÀÄªÀÄ CxÀªÁ ªÀiÁzÀj EzÉAiÉÄÃ?

4jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ G½AiÀÄÄªÀ ±ÉÃµÀUÀ¼À DzsÁgÀzÀ ªÉÄÃ¯É JgÀqÀÄ «zsÀzÀ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ½gÀ§ºÀÄzÀÄ.

.

.

.

.

.

.

.

4gÀ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß 
4jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ ±ÉÃµÀªÀÅ 

¸ÉÆ£ÉßAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.

4gÀ UÀÄtPÀªÀ®èzÀ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 
4jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ ±ÉÃµÀªÀÅ 2 

DVgÀÄvÀÛzÉ.

 	JgÀqÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ 4gÀ UÀÄtPÀªÁUÀÄªÀÅzÀÄ?

AiÀiÁªÁUÀ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrzÁUÀ CzÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀiÁUÀÄªÀÅzÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¸ÀÄªÀ 

¥Àæ±ÉßAiÀÄAvÉAiÉÄÃ F ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄÆ EzÉ. ¤ÃªÀÅ EzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÉÃ? 

¥Àj²Ã°¸À®Ä ªÀÄÆgÀÄ ¸À¤ßªÉÃ±ÀUÀ½ªÉ:
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©ÃdUÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ zÀÈ²åÃPÀgÀtzÉÆA¢UÉ «ªÀgÀuÉ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ

JgÀqÀÄ 4gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß 

(¸ÀªÀÄ) PÀÆrzÁUÀ 
AiÀiÁªÁUÀ®Æ 
4gÀ UÀÄtPÀªÀ£ÉßÃ 

PÉÆqÀÄvÀÛzÉ

 4P ªÀÄvÀÄÛ 4q 

4P + 4P = 4 (p+q)

p C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.

q C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.+

=

.

.

.

.

.

.

.

.

(p+q) C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

4, 12, 16, 24, 36.

12 + 16 
= 4 (3 + 4) 

= 28.

16 + 28 
= 4 (4 + 7)  

= 44.

4gÀ UÀÄtPÀªÀ®èzÀ 
JgÀqÀÄ 

¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 
PÀÆrzÁUÀ 

AiÀiÁªÁUÀ®Æ 
4gÀ UÀÄtPÀªÀ£ÉßÃ 

PÉÆqÀÄvÀÛzÉ. KPÉAzÀgÉ 
JgÀqÀgÀ ±ÉÃµÀ 2£ÀÄß 

PÀÆrzÁUÀ  
4 DUÀÄvÀÛzÉ.

(4P+2) ªÀÄvÀÄÛ (4q+2)

(4p + 2) + (4q + 2) 
= 4p + 4q + 4

= 4 (p + q + 1).

p C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

q C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

+

=

(p + q + 1) C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

p C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

1 CqÀØ¸Á®Ä

q C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

2, 6, 10, 18, 22, 
42.

2 + 6 = 8.
6 + 10 = 16.
22 + 6 = 28.

4gÀ UÀÄtPÀªÀ®èzÀ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÉ £ÁªÀÅ 4gÀ UÀÄtPÀªÀ£ÀÄß ¸ÉÃj¹zÁUÀ K£ÁUÀÄvÀÛzÉ? EzÀÄ ¸ÀªÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 
¨É¸À¸ÀASÉåAiÀÄ ¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ ¥ÀæPÀgÀtªÀ£ÀÄß ºÉÆÃ®ÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? 

 	PÉ¼ÀV£À ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ zÀÈ²åÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß £ÉÆÃr. CzÀPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ «ªÀgÀuÉ ªÀÄvÀÄÛ 
GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj.

©ÃdUÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ zÀÈ²åÃPÀgÀtzÉÆA¢UÉ «ªÀgÀuÉ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ

4p ªÀÄvÀÄÛ (4q + 2)
= 4p + (4q + 2)
= 4p + 4q + 2
= 4 (p + q) + 2.

p C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

q C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

+

=

 (p + q) C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ 

 ±
ÉÃµ

À 2 g
ÉÆ
A
¢
U
É

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.
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£ÁªÀÅ ©ÃdUÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ zÀÈ²åÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹PÉÆAqÀÄ CAPÀUÀtÂvÀzÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃUÉ 
¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀj¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ¸Á¢ü¸À®Ä ¸ÁzsÀåªÁUÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.

AiÀiÁªÁUÀ®Æ, PÉ®ªÉÇªÉÄä, CxÀªÁ JA¢UÀÆ ¸Àj¬Ä®è.

	 £ÁªÀÅ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ UÀÄtPÀUÀ¼À §UÉÎ «©ü£Àß ºÉÃ½PÉUÀ¼À£ÀÄß ¥Àj²Ã°¸ÀÄvÉÛÃªÉ ªÀÄvÀÄÛ ºÉÃ½PÉAiÀÄÄ 
`AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸Àj', `PÉ®ªÉÇªÉÄä ¸Àj' CxÀªÁ `JA¢UÀÆ ¸Àj¬Ä®è' JAzÀÄ ¤zsÀðj¸ÀÄvÉÛÃªÉ.

2gÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ UÀÄtPÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÇ ¸ÀºÀ 2gÀ UÀÄtPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ.

	 1.    JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀævÉåÃPÀªÁV ªÀÄvÀÄÛ ¤RgÀªÁV 8 jAzÀ ¨sÁV¹zÀgÉ, CzÀÄ CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß  
   ¤RgÀªÁV ¨sÁV¸À¨ÉÃPÀÄ.

©ÃdUÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ zÀÈ²åÃPÀgÀtzÉÆA¢UÉ «ªÀgÀuÉ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ

JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 8£ÀÄß 
C¥ÀªÀvÀð£ÀªÁV ºÉÆA¢ªÉ; 

E£ÉÆßAzÀÄ jÃwAiÀÄ°è 
ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÁzÀgÉ, D JgÀqÀÄ 

¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 8gÀ UÀÄtPÀUÀ¼ÁVªÉ.

8a ªÀÄvÀÄÛ 8b. 8 ªÀÄvÀÄÛ 16.
16 ªÀÄvÀÄÛ 56.

80 ªÀÄvÀÄÛ 120. 

8£ÀÄß ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðvÀªÁV/ ¥ÀzÉÃ 
¥ÀzÉÃ PÀÆr 8gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß 
¥ÀqÉAiÀÄÄªÀÅzÀjAzÀ, 8gÀ JgÀqÀÄ 
UÀÄtPÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÇ ¸ÀºÀ 8gÀ 

UÀÄtPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

8a + 8b
= 8 (a + b).

a C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

b C
q
ÀØ¸
Á®

ÄÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.

.

.

.

.

(a+b) C
q
ÀØ¸
Á®

ÄÄU
À¼
ÀÄ

8 + 16 = 8(1 + 2) 
= 24.

16 + 56 = 72.
80 + 120 = 200.

ºÉÃ½PÉ 1 AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸Àj. ªÀåªÀPÀ®£ÀzÉÆA¢UÉ EzÀÄ ¸ÀjAiÉÄÃ JAzÀÄ ¤zsÀðj¹. 

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV  a AiÀÄÄ M £ÀÄß ¨sÁV¹zÀgÉ ªÀÄvÀÄÛ a AiÀÄÄ N £ÀÄß ¨sÁV¹zÀgÉ, DUÀ a AiÀÄÄ M + N ªÀÄvÀÄÛ 

M - N JgÀqÀ£ÀÆß ¨sÁV¸ÀÄvÀÛzÉ. E£ÉÆßAzÀÄ jÃwAiÀÄ°è ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÁzÀgÉ M ªÀÄvÀÄÛ N UÀ¼ÀÄ a AiÀÄ UÀÄtPÀUÀ¼ÁzÀgÉ, 

DUÀ M + N ªÀÄvÀÄÛ M - N UÀ¼ÀÆ ¸ÀºÀ a AiÀÄ UÀÄtPÀUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ.

 	 2. MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 8jAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, DUÀ D ¸ÀASÉåUÉ ¸ÉÃj¸ÀÄªÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÆ 
¸ÀºÀ ¥ÀævÉåÃPÀªÁV 8jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛªÉ.

©ÃdUÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ zÀÈ²åÃPÀgÀtzÉÆA¢UÉ «ªÀgÀuÉ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ

8jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀ MAzÀÄ 
¸ÀASÉåAiÀÄÄ 8gÀ UÀÄtPÀªÁVzÉ 

8m 8, 16, 56, 72.

8jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀ MAzÀÄ 
¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 8gÀ JgÀqÀÄ 
UÀÄtPÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV CxÀªÁ 8gÀ 
UÀÄtPÀªÀ®èzÀ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À 
ªÉÆvÀÛªÀ£ÁßV ªÀåPÀÛ¥Àr¸À§ºÀÄzÀÄ.

8m = 8a + 8b
8m = p + q

(p, q UÀ¼ÀÄ 8 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼À®è)

a C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

b C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.

.

.

.

.

m
 = (a+b) C

q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.p

.

.

.

.

.
q

=

72 = 48 + 24
8(6+3) 

= 8×6 + 8×3).

72 = 50 + 22

DzÀÄzÀjAzÀ ºÉÃ½PÉ 2 PÉ®ªÉÇªÉÄä ¸ÀjAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.
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 	3.  MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 7jAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, D ¸ÀASÉåAiÀÄ J¯Áè UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ 7jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛªÉ.

©ÃdUÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ zÀÈ²åÃPÀgÀtzÉÆA¢UÉ «ªÀgÀuÉ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ

7jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 
7£ÀÄß C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀ£ÁßV 

ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ.

7j 14 = 7 × 2 (j = 2).
42 = 7 × 6 (j = 6).

98 = 7 × 14 (j = 14).

EzÀÄ MlÄÖ mj CqÀØ ¸Á®ÄUÀ¼À£ÀÄß 
M¼ÀUÉÆArzÉ. DzÀÄzÀjAzÀ EzÀÄ 7gÀ 

UÀÄtPÀªÀÇ ¸ÀºÀ DVzÉ.

(7j) × m .
.
.
.
.

j C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.

.

j C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.

.

j C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.

m
 ¸
Áj

14 gÀ PÉ®ªÀÅ UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

28 = (7 × 2) × 2.
70 = (7 × 2) × 5.

154 = (7 × 2) × 11

¸ÀASÉå 7 jm CxÀªÁ  (7 × j × m) 7£ÀÄß C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀ£ÁßV ºÉÆA¢ªÉ. DzÀÄzÀjAzÀ ºÉÃ½PÉ 3 

AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸Àj¬ÄgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ.

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV A AiÀÄÄ K ¬ÄAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ A AiÀÄ J¯Áè UÀÄtPÀUÀ¼ÀÆ ¸ÀºÀ K ¬ÄAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛªÉ.

  4. MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ 12jAzÀ ̈ sÁV¸À®àlÖgÉ, D ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ 12gÀ J¯Áè C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ½AzÀ ̈ sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

©ÃdUÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ zÀÈ²åÃPÀgÀtzÉÆA¢UÉ «ªÀgÀuÉ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ

12 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀ 
¸ÀASÉåAiÀÄÄ 12 gÀ UÀÄtPÀªÁVzÉ.

12m 12, 24, 36, 48, 108, 
132. 

12 gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ 
12 gÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß 

M¼ÀUÉÆArgÀÄvÀÛªÉ.

12m 
= 2 × 6 × m
= 3 × 4 × m

.

.

.

.

.

m
 C

q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.   .   .   .

.   .   .   .

12

12 gÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ MAzÀÄ ¸Á®£ÀÄß 
¸ÀA¥ÀÇtðªÁV DªÀj¹zÉ. DzÀÄzÀjAzÀ, 

EzÀÄ 12gÀ J¯Áè UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß 
¸ÀA¥ÀÇtðªÁV M¼ÀUÉÆArzÉ (DªÀj¹zÉ)

24  gÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ: 
1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 

24.

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, A AiÀÄÄ K ¬ÄAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, A AiÀÄÄ K £À J¯Áè C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ½AzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. 
DzÀÄzÀjAzÀ ºÉÃ½PÉ 4 AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸Àj.
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   5. MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ 7jAzÀ ̈ sÁV¸À®àlÖgÉ, CzÀÄ 7gÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ UÀÄtPÀ¢AzÀ®Æ ̧ ÀºÀ ̈ sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

©ÃdUÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ zÀÈ²åÃPÀgÀtzÉÆA¢UÉ «ªÀgÀuÉ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ

7jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 
7gÀ UÀÄtPÀUÀ¼ÁVªÉ 

7k
.
.
.
.
.

k C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

7gÀ UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

k AiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£À m DzÁUÀ 
ªÀiÁvÀæ 7k AiÀÄÄ 7m ¤AzÀ 

¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

7m

 k = ym
DzÁUÀ  

7k ÷ 7m =  
7ym ÷ 7m

   = y 

.

.

.

.

.

m
 C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.

.

m
 C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.

.

m
 C

q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

.

.

.

.

k C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

42 (7×6) AiÀÄÄ 7 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. DzÀgÉ 28 (7×4) 

jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅ¢®è.

42 (7×6) AiÀÄÄ 7 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. DzÀgÉ 14 (7×2) 

jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅ¢®è.

F ºÉÃ½PÉAiÀÄÄ PÉ®ªÉÇªÉÄä ªÀiÁvÀæ ¸Àj JAzÀÄ £ÁªÀÅ PÁt§ºÀÄzÀÄ.			      
 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ	F PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ºÉÃ½PÉAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹ ªÀÄvÀÄÛ CzÀÄ `AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸Àj', 

`PÉ®ªÉÇªÉÄä ¸Àj', `JA¢UÀÆ ¸Àj¬Ä®è' JAzÀÄ ¤zsÀðj¹.

 	 6.  MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 9 ªÀÄvÀÄÛ 4 JgÀqÀjAzÀ®Æ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, CzÀÄ 36 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

  	7.  MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 6 ªÀÄvÀÄÛ 4 JgÀqÀjAzÀ®Æ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, CzÀÄ 24 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. . 

	 ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, A AiÀÄÄ k ¤AzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ ªÀÄvÀÄÛ A  AiÀÄÄ m ¤AzÀ®Æ ¸ÀºÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, DUÀ 

A  AiÀÄÄ k ªÀÄvÀÄÛ m £À ®.¸Á.C ¢AzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. KPÉAzÀgÉ A  AiÀÄÄ k £À UÀÄtPÀ ªÀÄvÀÄÛ m £À 
UÀÄtPÀªÀÇ ¸ÀºÀ DVgÀÄvÀÛzÉ. DzÀÄzÀjAzÀ A AiÀÄ C«¨sÁdå C¥ÀªÀwð¸ÀÄ«PÉAiÀÄÄ ®.¸Á.C (k, m) £À 
C¥ÀªÀwð¸ÀÄ«PÉAiÀÄ£ÀÄß M¼ÀUÉÆArgÀ¨ÉÃPÀÄ.

	 8. ¤ÃªÀÅ MAzÀÄ ¨É¸À¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß MAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÉÆA¢UÉ PÀÆrzÁUÀ £ÀªÀÄUÉ 6gÀ UÀÄtPÀ 

zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. 

	 £ÀªÀÄUÉ w½¢gÀÄªÀAvÉ 6gÀ J¯Áè UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ. MAzÀÄ ¨É¸À¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀÄ 
ªÉÆvÀÛªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¨É¸À¸ÀASÉåAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ. DzÀÄzÀjAzÀ F ºÉÃ½PÉAiÀÄÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÀjAiÀÄ®è. 
£ÁªÀÅ EzÀ£ÀÄß ©ÃdUÀtÂvÀzÀ ¥ÀæPÁgÀªÀÇ «ªÀj¸À§ºÀÄzÀÄ.

(2n) + (2m+1) = 6j JAzÀÄ ¨sÁ«¹zÀgÉ,              
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£Á£ÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ 
¨É¸À¸ÀASÉåUÀ¼À §zÀ¯ÁV 
2n  ªÀÄvÀÄÛ 2n +1 JAzÀÄ 

§gÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ?

E°è 2n MAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå. 2m+1 MAzÀÄ ¨É¸À¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ 6j 
AiÀÄÄ 6 gÀ UÀÄtPÀ. DUÀ,

2n + 2m = 6j - 1

2(n + m) = 6j - 1

EzÀgÀ CxÀð ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉå 2 (n+m), ¨É¸À¸ÀASÉå 6j - 1 PÉÌ 
¸ÀªÀÄ£ÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ. EzÀÄ JA¢UÀÆ ¸ÀjAiÀÄ®è.

G½¢zÉÝÃ£ÀÄ?

 	5 jAzÀ ̈ sÁV¸À®àlÖ ±ÉÃµÀ 3 §gÀÄªÀ MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. CAvÀºÀ E£ÀßµÀÄÖ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 

§gÉ¬Äj.

	 AiÀiÁªÀ ©ÃeÉÆÃQÛ(UÀ¼ÀÄ) CAvÀºÀ J¯Áè ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆArgÀÄvÀÛªÉ? 

(i) 3k + 5    (ii) 3k – 5    (iii) 
3k
5     (iv) 5k + 3    (v) 5k – 2    (vi) 5k – 3

5 jAzÀ ¨sÁV¸À®àlÄÖ ±ÉÃµÀ ¸ÉÆ£Éß §gÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 5gÀ UÀÄtPÀUÀ¼ÁVªÉ. DzÀgÉ £ÀªÀÄUÉ 5 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àlÄÖ ±ÉÃµÀ 3 §gÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ¨ÉÃPÀÄ. F ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 5gÀ UÀÄtPÀUÀ½VAvÀ 3 ºÉZÁÑVgÀÄvÀÛªÉ. 5gÀ 

UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ 5k gÀÆ¥ÀzÀ°èªÉ. DzÀÄzÀjAzÀ 5 jAzÀ ¨sÁV¸À®àlÄÖ ±ÉÃµÀ 3£ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 5k + 3 
gÀÆ¥ÀzÀ°ègÀÄvÀÛªÉ.

.

.

.

k C
q
ÀØ¸
Á®

ÄU
À¼
ÀÄ

5

k =  0   1    2     3     4

5k + 3 =  3   8   13   18   23

	 £ÁªÀÅ ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛ 5k - 2 ¥ÀjUÀtÂ¸ÉÆÃt. K AiÀÄ 

	 ««zsÀ ¨É¯ÉUÀ½UÉ GAmÁUÀÄªÀ ªÀiË®åUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt. k =  1   2    3     4     5

5k – 2 =  3   8   13   18   235 jAzÀ ¨sÁV¸À®àlÄÖ ±ÉÃµÀ 3 £ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 
5gÀ UÀÄtPÀUÀ½VAvÀ 2 PÀrªÉÄ JAzÀÆ ¸ÀºÀ £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ:

5k - 2 E°è k ≥ 1.

 	 5 gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 3 ºÉZÀÄÑ EgÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀ EvÀgÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ½ªÉAiÉÄÃ?

 	PÀAqÀÄ»r¬Äj

1. 	 £Á®ÄÌ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 34. D ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?
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2. 	 P JA§ÄzÀÄ LzÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À°è zÉÆqÀØzÀÄ JAzÀÄ ¨sÁ«¹. EvÀgÉ £Á®ÄÌ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß P 
AiÀÄ gÀÆ¥ÀzÀ°è (¥ÀzÀUÀ¼À°è) «ªÀj¹.

3. 	 PÉ¼ÀV£À ¥Àæw ºÉÃ½PÉUÀÆ CzÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÀjAiÉÄÃ? PÉ®ªÉÇªÉÄä ¸ÀjAiÉÄÃ? CxÀªÁ JA¢UÀÆ 
¸Àj¬Ä®è JAzÀÄ ¤zsÀðj¹. ¤ªÀÄä GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß «ªÀj¹. ¸ÀÆPÀÛªÁzÀ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 
GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À®èzÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß w½¹. ©ÃdUÀtÂvÀªÀ£ÀÄß §¼À¹ ¤ªÀÄä ºÉÃ½PÉAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¹.

(i) 	 JgÀqÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 3 gÀ UÀÄtPÀªÁVªÉ.

(ii) 	 MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 18 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀ¢zÀÝgÉ, CzÀÄ 9 jAzÀ®Æ ¸ÀºÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅ¢®è.

(iii) 	JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 6jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀ¢zÀÝgÉ, CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 6 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅ¢®è.

(iv) 	6 gÀ UÀÄtPÀ ªÀÄvÀÄÛ 9 gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 3 gÀ UÀÄtPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

(v) 	 6 gÀ UÀÄtPÀ ªÀÄvÀÄÛ 3 gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 9 gÀ UÀÄtPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

4.  	 3 jAzÀ ̈ sÁV¸À®àmÁÖUÀ ±ÉÃµÀ 2 ªÀÄvÀÄÛ 4 jAzÀ ̈ sÁV¸À®àmÁÖUÀ ±ÉÃµÀ 2 £ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀ PÉ®ªÀÅ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 

PÀAqÀÄ»r¬Äj. CAvÀºÀ J¯Áè ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß «ªÀj¸ÀÄªÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß §gÉ¬Äj.

5.  	 ``£À£Àß §½ PÉ®ªÀÅ ¨ÉtZÀÄ PÀ®ÄèUÀ½ªÉ, eÁ¹Û C®è. £Á£ÀÄ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß 
3 gÀAvÉ UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁrzÁUÀ, MAzÀÄ G½AiÀÄÄvÀÛzÉ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß 
eÉÆÃr¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹zÀgÉ - CzÀÄ ¸ÀgÀ¼ÀªÁV DUÀÄªÀ PÉ®¸ÀªÀ®è 
MAzÀÄ ªÉÆAqÀÄvÀ£ÀzÀ ¨ÉtZÀÄPÀ®Äè G½PÉ £À£Àß zÀÈ¶ÖAiÀÄ°è 
G½AiÀÄÄvÀÛzÉ. CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß 5 gÀAvÉ UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁrzÁUÀ®Æ, ¸ÀºÀ 
E£ÀÆß MAzÀÄ G½AiÀÄÄvÀÛzÉ. DzÀgÉ 7 gÀAvÉ UÀÄA¥ÀÅ ªÀiÁrzÁUÀ 
¥Àj¥ÀÇtðvÉ PÁtÄvÀÛzÉ. £ÀÆgÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ EgÀÄªÀÅzÀÄ vÀÄA¨Á 
zsÉÊAiÀÄð, £Á£ÀÄ »r¢gÀÄªÀ ¨ÉtZÀÄ PÀ®ÄèUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ 

ºÉÃ¼À§°ègÁ?''

6. 	 vÀÀxÁUÀvï 6 jAzÀ ¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ ±ÉÃµÀ 2 ¤ÃqÀÄªÀ ºÀ®ªÁgÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¢zÁÝ£É CªÀ£ÀÄ 
¥Àæw¥Á¢¸ÀÄvÁÛ£É. ``¤ÃªÀÅ CAvÀºÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÀÄÆgÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrzÀgÉ, ªÉÆvÀÛªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ®Æ 
6gÀ UÀÄtPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ." vÀxÁUÀvï£À ¥Àæw¥ÁzÀ£É ¸ÀjAiÉÄÃ?

7. 	 661 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 7 ÀjAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ ±ÉÃµÀ 3 £ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ 4779 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ±ÉÃµÀ 5£ÀÄß 
¤ÃqÀÄvÀÛzÉ. ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀzÉ / ¨sÁV¸ÀzÉÃ F PÉ¼ÀV£À ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß 7 jAzÀ ¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ JµÀÄÖ 

±ÉÃµÀªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÉÃ?

¥ÀjºÁgÀªÀ£ÀÄß ©ÃdUÀtÂvÀzÀ ¥ÀæPÁgÀ ªÀÄvÀÄÛ zÀÈ±ÁåvÀäPÀªÁV vÉÆÃj¹.

(i)  4779 + 661             (ii)  4779 – 661

8. 	 3 jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ ±ÉÃµÀ 2 £ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß, 4 jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ ±ÉÃµÀ 3 £ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ 5 
jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ ±ÉÃµÀ 4 £ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. CAvÀºÀ CvÀåAvÀ aPÀÌ ¸ÀASÉå 
AiÀiÁªÀÅzÀÄ? EzÀÄ KPÉ CvÀåAvÀ aPÀÌzÁVzÉ J£ÀÄßªÀÅzÀPÉÌ ¤ÃªÀÅ ¸ÀgÀ¼À «ªÀgÀuÉAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀÄ«gÁ?
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5.2 ¨sÁdåvÉAiÀÄ£ÀÄß vÀéjvÀªÁV ¥Àj²Ã°¸ÀÄªÀÅzÀÄ :
F »AzÉ ¤ÃªÀÅ ¨sÁgÀwÃAiÀÄ ¸ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è §gÉzÀ MAzÀÄ ¤¢ðµÀÖ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 2, 4, 5, 8 ªÀÄvÀÄÛ 

10 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸À®Ä ±ÁmïðPÀmïUÀ¼À£ÀÄß (vÀéjvÀ ªÀiÁUÀðUÀ¼À£ÀÄß) PÀ°w¢ÝÃj. 
CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÉÆÛªÉÄä ªÉÄ®ÄPÀÄ ºÁPÉÆÃt.

10, 5 ªÀÄvÀÄÛ 2 jAzÀ ¨sÁdåvÉ : MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ ©r ¸ÁÜ£ÀªÀÅ ¸ÉÆ£Éß DVzÀÝgÉ, CzÀÄ 10 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. ©ÃdUÀtÂvÀzÀ ªÀÄÆ®PÀ CzÀÄ KPÉ ¸ÁzsÀåªÁUÀÄvÀÛzÉ J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß CxÀð ªÀiÁrPÉÆ¼ÉÆîÃt.

£ÁªÀÅ CPÀëgÀ-¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¨sÁgÀwÃAiÀÄ ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ ¸ÁªÀiÁ£Àå 

gÀÆ¥ÀªÀ£ÀÄß §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. GzÁºÀgÀuÉUÉ 5 CAQUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß edcba gÀÆ¥ÀzÀ°è ªÀåPÀÛ¥Àr¸À§ºÀÄzÀÄ. 

e × 10000 + d × 1000 + c × 100 + b × 10 + a × 1 »ÃUÉ «¸ÀÛj¸À§ºÀÄzÀÄ.

CPÀëgÀ-¸ÀASÉåUÀ¼ÁzÀ e, d, c, b ªÀÄvÀÄÛ a UÀ¼ÀÄ 5-CAPÉAiÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ ¥Àæw CAQAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛªÉ. 

AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ..... dcba, ¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. E°è CPÀëgÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÁzÀ, 
a, b, c ªÀÄvÀÄÛ d UÀ¼ÀÄ PÀæªÀÄªÁV ©r, ºÀvÀÄÛ, £ÀÆgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸Á«gÀUÀ¼À CAQAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸ÀÄvÀÛªÉ. ¸ÁÜ¤PÀ / 

¸ÁÜ£À ªÀiË®åUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁV, F ¸ÀASÉåAiÀÄÄ....... + 1000d + 100c + 10b + a DVzÉ.

(GzÁºÀgÀuÉUÉ ¸ÀASÉå 4075 gÀ°è d=4, c=0, b=7 ªÀÄvÀÄÛ a=5) 
©r ¸ÁÜ£ÀªÀ£ÀÄß ºÉÆgÀvÀÄ¥Àr¹ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¸ÁÜ£ÀzÀ ªÀiË®åªÀÅ 10gÀ UÀÄtPÀªÁVzÉ JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ 

w½¢zÉ. DzÀÄzÀjAzÀ 10b, 100c, -----  J®èªÀÇ 10 gÀ UÀÄtPÀUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ. DzÀÄzÀjAzÀ ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ CAQ 

a AiÀÄÄ ¸ÉÆ£Éß DVzÁÝUÀ ªÀiÁvÀæ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 10 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

 	 CzÉÃ jÃw, 5, 2, 4 ªÀÄvÀÄÛ 8 gÀ ¨sÁdåvÉAiÀÄ ±ÁmïðPÀmïUÀ¼ÀÄ KPÉ (ºÉÃUÉ) PÁAiÀÄð¤ªÀð»¸ÀÄvÀÛªÉ 
J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß ©ÃdUÀtÂvÀªÀ£ÀÄß §¼À¹ «ªÀj¹.

FUÀ £ÁªÀÅ EvÀgÀ PÉ®ªÀÅ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ¨sÁdåvÉAiÀÄ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¸À®Ä ±ÁmïðPÀmïUÀ¼À£ÀÄß (vÀéjvÀ 
ªÀiÁUÀðUÀ¼À£ÀÄß) ¥Àj²Ã°¸ÉÆÃt ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼ÀÄ ºÉÃUÉ PÁAiÀÄð¤ªÀð»¸ÀÄvÀÛªÉ J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß «ªÀj¸ÉÆÃt!

9gÀ ¨sÁdåvÉUÉ MAzÀÄ ±ÁmïðPÀmï (vÀéjvÀ ªÀiÁUÀð) :
 	ªÁ¸ÀÛªÀªÁV ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀzÉ, F PÉ¼ÀV£À AiÀiÁªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛªÉ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ 

J®èªÀÇ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÉÃ? 9, 999, 909, 900, 90, 990.

 	̀0' ªÀÄvÀÄÛ `9' CAQUÀ½AzÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ PÀæªÀÄzÀ°è GAmÁzÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ 9jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ?

ºËzÀÄ, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ CAQAiÀÄÄ `0' CxÀªÁ `9' ºÁVzÀÝgÉ CzÀgÀ «¸ÀÛgÀuÁ gÀÆ¥ÀªÀÅ 9 ×  CxÀªÁ  
0 ×  . (‘   ’ ¸ÁÜ£À ¨É¯ÉAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ.)  EzÀgÀxÀð ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¥ÀzÀªÀÇ `9'gÀ UÀÄtPÀªÁVzÉ. 

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 99009 = 9 × 10000 + 9 × 1000 + 0 × 100 + 0 × 10 + 9 × 1.
DzÀgÉ F ±ÁmïðPÀmï MAzÀjAzÀ¯ÉÃ 9gÀ J¯Áè UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw¸À®Ä 

¸ÁzsÀå«®è. 2, 5 ªÀÄvÀÄÛ 10 ¸ÀASÉåUÀ¼ÀAvÉ, £ÁªÀÅ PÉÃªÀ® ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ CAQAiÀÄ£ÀÄß 
£ÉÆÃr 9gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw¸ÀÄªÀÅzÀÄ ¸ÁzsÀå«®è. 99 ªÀÄvÀÄÛ 109 JgÀqÀÆ 
¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ©r ̧ ÁÜ£ÀzÀ°è 9£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ: 99 ªÀÅ 9 jAzÀ ̈ sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. DzÀgÉ 
109 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅ¢®è.

99

99

1

1

9 1

9 1

9 1
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 	 ¸ÀASÉå 10 AiÀÄÄ, 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ? E®è¢zÀÝgÉ ±ÉÃµÀ JµÀÄÖ? 10gÀ EvÀgÀ UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß  

(10, 20, 30, .....) 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹. 

	 AiÀiÁªÀÅzÉÃ ºÀvÀÛgÀ UÀÄtPÀPÉÌ, ±ÉÃµÀªÀÅ 10gÀ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

 	 CzÉÃ jÃw, 100gÀ UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ (100, 200, 300, .....) 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ GAmÁUÀÄªÀ ±ÉÃµÀªÀ£ÀÄß 

£ÉÆÃr. ¤ÃªÀÅ K£À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄ«j.

100gÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ UÀÄtPÀPÉÌ, ±ÉÃµÀªÀÅ 100gÀ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄvÀÛzÉ.

  	F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß «ÃQë¹. EzÀjAzÀ 427 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ GAmÁUÀÄªÀ ±ÉÃµÀªÀ£ÀÄß 
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

99 1

9 1

9 1

99 1

99 1

99 1

1

1
1

1
1

1
1

400 20 7

427gÀ°è £Á®ÄÌ £ÀÆgÀÄUÀ½ªÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ; ºÁUÁV CzÀgÀ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ ±ÉÃµÀªÀÅ (9 
jAzÀ ¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ) 4 DVgÀÄvÀÛzÉ. 427gÀ°è JgÀqÀÄ ºÀvÀÄÛUÀ½ªÉ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ ±ÉÃµÀªÀÅ 2 
DVgÀÄvÀÛzÉ. £ÀªÀÄä°è 7 ©r¸ÁÜ£ÀªÀÅ ¸ÀºÀ G½¢zÉ. J¯Áè ±ÉÃµÀUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrzÀgÉ £ÁªÀÅ 4 + 2 + 7 = 13 
£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. £ÁªÀÅ 13 gÉÆA¢UÉ 4 gÀ ±ÉÃµÀªÀ£ÀÄß ©lÄÖ 9gÀ E£ÉÆßAzÀÄ UÀÄA¥À£ÀÄß ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. 
DzÀÄzÀjAzÀ 427 ÷ 9 ±ÉÃµÀ 4 £ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ.

99 1

9 1

9 1

99 1

99 1

99 1

1

1
1

1
1

1
1

4

9

 (±ÉÃµÀ)

	 EzÀÄ zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåUÀ½UÀÆ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ?	 		         

9 199 1

999 1

9999 1

EzÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸ÁÜ£À ¨É¯ÉUÉ ¸Àj JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ

1 = 0 + 1
10 = 9 + 1
100 = 99 + 1
1000 = 999 + 1

	 10000 = 9999 + 1,  ªÀÄvÀÄÛ EvÁå¢ ¥Àæw CAQAiÀÄÄ CzÀgÀ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ ¸ÁÜ£À ¨É¯ÉAiÀÄÄ 9 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ G½AiÀÄÄªÀ ±ÉÃµÀªÀ£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ.
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GzÁºÀgÀuÉUÉ, 7309 £ÀÄß 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ G½AiÀÄÄªÀ ±ÉÃµÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä £ÁªÀÅ J¯Áè 
CAQUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrzÀgÉ ¸ÁPÀÄ- 7+3+0+9 = 19 £ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. EzÀ£ÀÄß F PÉ¼ÀPÀAqÀAvÉ £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ.

7 × 1000 3 × 100 9 × 1

999 1
999 1
999 1
999 1
999 1
999 1
999 1

99 1

99 1

99 1

1 1

1 1

1 1

1 1 1

7 × 999 3 × 99 937

999

999

999
999

999

999

999

99

99

99

1 1

1 1

1 1

1 1 1

1

1

1

1

1

1

1

1

1

1

EzÀÄ 9gÀ 
UÀÄtPÀ

DzÀÄzÀjAzÀ £ÁªÀÅ 
F ¨sÁUÀªÀ£ÀÄß 

¥ÀjUÀtÂ¸ÀÄªÀ CUÀvÀåvÉ 
EzÉ. 

7 × 1000 + 3 × 100 + 0 × 10 + 9 × 1
= 7 × (999 + 1) + 3 × (99 + 1) + 0 × (9 + 1) + 9 × (0+1)
= (7 × 999 + 3 × 99 + 0 × 9 + 9 × 0) + (7 × 1 + 3 × 1 + 0 × 1 + 9 × 1)
= (7 × 999 + 3 × 99 + 0 × 9 + 9 × 0) + (7 + 3 + 0 + 9).

EzÀgÀxÀð, 7309 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 9gÀ PÉ®ªÀÅ UÀÄtPÀQÌAvÀ 19 ºÉZÁÑVzÉ. 1 ªÀÄvÀÄÛ 9 CAQUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÉÆÛªÉÄä 

PÀÆqÀÄªÀÅzÀjAzÀ 1 + 9 = 10 £ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. £ÁªÀÅ FUÀ 7309 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 9gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ ºÉZÁÑVzÉ 

JAzÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀASÉå 10PÉÌ F ºÀAvÀªÀ£ÀÄß ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwð¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ 1+0 = 1 ¹UÀÄvÀÛzÉ. 
EzÀgÀxÀð 7309 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 9gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 1 ºÉZÁÑVzÉ DzÀÄzÀjAzÀ 7309 ÷ 9 ±ÉÃµÀ 1£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ.

MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ CAQUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 9 jAzÀ ̈ sÁV¸À®àlÖgÉ ªÀiÁvÀæ D ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ 9 jAzÀ ̈ sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. 
C®èzÉ, MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ CAQUÀ¼À£ÀÄß MAzÀÄ CAQAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄÄªÀªÀgÉUÀÆ £ÁªÀÅ ¥ÀzÉÃ ¥ÀzÉÃ PÀÆqÀ§ºÀÄzÀÄ. 
F MAzÀÄ CAQAiÀÄÄ (MAzÀAQ) ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ ¹UÀÄªÀ ±ÉÃµÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

  	F PÉ¼ÀV£À ºÉÃ½PÉUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹? AiÀiÁªÀÅzÀÄ ¸ÀjAiÀiÁVzÉ ªÀÄvÀÄÛ KPÉ?

(i) 	 MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀ¨ÉÃPÁzÀgÉ, CzÀgÀ CAQUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

(ii) 	 MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ CAQUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, D ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

(iii) 	MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀ¢zÀÝgÉ, CzÀgÀ CAQUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 9jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅ¢®è.

(iv) 	MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ CAQUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 9jAzÀ ̈ sÁV¸À®àqÀ¢zÀÝgÉ, D ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ 9 jAzÀ ̈ sÁV¸À®àqÀÄªÀÅ¢®è.

EzÀÄ 9gÀ UÀÄtPÀ DzÀÄzÀjAzÀ, £ÁªÀÅ F ¨sÁUÀªÀ£ÀÄß ªÀiÁvÀæ ¥ÀjUÀtÂ¹zÀgÉ ¸ÁPÀÄ
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UÀtÂvÀ PÀ°AiÀÄÄªÀÅzÀÄ JAzÀgÉ PÉÃªÀ® ±ÁmïðPÀmï (vÀéjvÀ «zsÁ£À)UÀ¼À£ÀÄß 
w½zÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÁAiÀÄð«zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄ¸Àj¸ÀÄªÀÅzÀµÉÖÃ C®è, DzÀgÉ K£ÁzÀgÀÆ 
`KPÉ' PÁAiÀÄð¤ªÀð»¸ÀÄvÀÛzÉ J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß CxÀð ªÀiÁrPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ.

  	PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1.  	 ¨sÁUÁPÁgÀ ªÀiÁqÀzÉ F PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛªÉ JAzÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

	 (i) 123    (ii) 405    (iii) 8888    (iv) 93547    (v) 358095

2)	 ¨É¸À¸ÀASÉåUÀ½®èzÀ 9gÀ aPÀÌ UÀÄtPÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

3) 	 6000 ¸ÀASÉåUÉ ºÀwÛgÀ«gÀÄªÀ 9gÀ UÀÄtPÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 

4) 	 4300 ªÀÄvÀÄÛ 4400 ¸ÀASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ 9gÀ JµÀÄÖ UÀÄtPÀUÀ½ªÉ?

3 gÀ ¨sÁdåvÉUÉ MAzÀÄ ±ÁmïðPÀmï / vÀéjvÀ «zsÁ£À :
£ÀªÀÄUÉ w½¢gÀÄªÀAvÉ 9 gÀ J¯Áè UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ 3 gÀ UÀÄtPÀUÀ¼ÀÆ ¸ÀºÀ DVªÉ. CAzÀgÉ MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 

9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, CzÀÄ 3 jAzÀ®Æ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. DzÁUÀÆå ¸ÀºÀ 9gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À®èzÀ 3 gÀ EvÀgÀ 

UÀÄtPÀUÀ¼ÀÆ EªÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ- 15, 33 ªÀÄvÀÄÛ 87. 

  3 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ ±ÁmïðPÀmï «zsÁ£ÀªÀÅ 9gÀ «zsÁ£ÀzÀAvÉAiÉÄÃ EzÉ 
MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ CAQUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 3 jAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, D ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 3 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. 
10gÀ WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß 3jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ G½AiÀÄÄªÀ ±ÉÃµÀªÀ£ÀÄß C£ÉéÃ¶¹. F «zsÁ£À KPÉ PÁAiÀÄð 

¤ªÀð»¸ÀÄvÀÛzÉ J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß «ªÀj¹.

11gÀ ¨sÁdåvÉUÉ MAzÀÄ ±ÁmïðPÀmï:
D¸ÀQÛzÁAiÀÄPÀªÁV 11gÀ ±ÁmïðPÀmï PÀÆqÀ ¸ÁÜ£À ¨É¯ÉUÀ¼À ªÀiË®åzÉÆA¢UÉ G½zÀ ±ÉÃµÀUÀ¼À£ÀÄß 

¥Àj²Ã°¸ÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß DzsÀj¹zÉ. CzÀÄ ºÉÃUÉ JAzÀÄ £ÉÆÃqÉÆÃt.    
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©r ¸ÁÜ£À  
(1)

11 × 0 = 0
1 = 11 × 0 + 1

1, 11gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 
MAzÀÄ ºÉaÑzÉ

ºÀvÀÛgÀ ¸ÁÜ£À  
(10)

11 × 1 = 11
10 = 11×1 – 1

 10, 11gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 
MAzÀÄ PÀrªÉÄ EzÉ

11

£ÀÆgÀgÀ ¸ÁÜ£À  
(100)

11 × 9 = 99
100 = 11×9 + 1

 100, 11gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 
MAzÀÄ ºÉZÁÑVzÉ

11

.

.

.
9

¸Á«gÀzÀ ¸ÁÜ£À 
(1000)

11 × 91 = 1001
1000 = 11×91 – 1

 1000, 11gÀ 
UÀÄtPÀQÌAvÀ MAzÀÄ 

PÀrªÉÄ EzÉ

11

.

.

.

.

.

.

91

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

11QÌAvÀ MAzÀÄ ºÉZÀÄÑ ªÀÄvÀÄÛ 11QÌAvÀ MAzÀÄ PÀrªÉÄ EgÀÄªÀ F ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ «£Áå¸ÀªÀÅ (ªÀiÁzÀjAiÀÄÄ) 

ºÉaÑ£À ¸ÁÜ£ÀzÀ ªÀiË®åUÀ½UÉ ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ (C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛzÉ).

400 gÀ°è £Á®ÄÌ £ÀÆgÀÄUÀ¼ÀÄ EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, 400 JA§ÄzÀÄ 11gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 4 ºÉaÑzÉ (396 + 4). 
60 gÀ°è 6 ºÀvÀÄÛUÀ¼ÀÄ EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, 60 JA§ÄzÀÄ 11gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 6 PÀrªÉÄ EzÉ (66-6). 2gÀ°è 2 
©rUÀ¼ÀÄ EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, 2 JA§ÄzÀÄ 11gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 2 ºÉZÁÑVzÉ, CAzÀgÉ 2 = (0+2) JAzÀxÀð.

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

  F CªÀ¯ÉÆÃPÀ£ÀUÀ½AzÀ, 462 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 11 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ 

ºÉÃ¼À§°ègÁ?      

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

 	11 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸À®Ä ¸ÁªÀiÁ£Àå «zsÁ£À CxÀªÁ ±ÁmïðPÀmï 
K£ÀÄ EgÀ§ºÀÄzÀÄ?    
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¸ÁÜ£À ¨É¯ÉUÀ¼ÀÄ 11gÀ UÀÄtPÀÀQÌAvÀ MAzÀÄ ºÉZÀÄÑ ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ PÀrªÉÄ ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄªÁVgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ 

£ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. F CªÀ¯ÉÆÃPÀ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¹.

ºÀAvÀUÀ¼ÀÄ GzÉÝÃ±À ¸ÀASÉå 320185 GzÁºÀgÀuÉUÉ 

1) 	 11 gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 
MAzÀÄ ºÉZÀÄÑ EgÀÄªÀ 
¸ÁÜ£À ¨É¯ÉUÀ¼À 
CAQUÀ¼À£ÀÄß PÀÆr, 
CAzÀgÉ 1, 100, 
10000 EvÁå¢UÀ¼À 
¸ÀA§A¢ü¹zÀ ¸ÁÜ£À 
¨É¯ÉUÀ¼ÀÄ. 

F ¸ÁÜ£À 
¨É¯ÉUÀ½UÉ 

¸ÀA§A¢ü¹zÀAvÉ 
£ÁªÀÅ 11 gÀ 

UÀÄtPÀQÌAvÀ JµÀÄÖ 
ºÉZÁÑVzÉÝÃªÉ 

JAzÀÄ w½AiÀÄ®Ä
11

.

.

.
9

320185

11

......
909

11

......
909

2 × 10,000

1 × 100 5 × 1

MlÄÖ ºÉZÀÄÑªÀj, 2 + 1 + 5 = 8.

2) 	 11 gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 
MAzÀÄ PÀrªÉÄ 
EgÀÄªÀ ¸ÁÜ£À ¨É¯ÉUÀ¼À 
CAQUÀ¼À£ÀÄß PÀÆr, 
CAzÀgÉ 10,1000, 
100000 EvÁå¢UÀ½UÉ 
¸ÀA§A¢ü¹zÀ ¸ÁÜ£À 
¨É¯ÉUÀ¼ÀÄ.

F ¸ÁÜ£À 
¨É¯ÉUÀ½UÉ 

¸ÀA§A¢ü¹zÀAvÉ 
£ÁªÀÅ 11 gÀ 

UÀÄtPÀQÌAvÀ JµÀÄÖ 
PÀrªÉÄ EzÉÝÃªÉ 
JAzÀÄ w½AiÀÄ®Ä 

320185

11

.

.

.

.

.

.

.

.

9091

3 × 10,000
0 × 100 8 × 10

11

.

.

.

.

.

.

.

.

9091

11

.

.

.

.

.

.

.

.

9091

1111

1111

1111

1111

MlÄÖ PÀrªÉÄ, 3 + 0 + 8 = 11.

3) 	 F JgÀqÀÆ ªÉÆvÀÛUÀ¼À 
£ÀqÀÄ«£À ªÀåvÁå¸ÀªÀ£ÀÄß 
¯ÉPÀÌºÁQ. CAzÀgÉ 
(ºÉZÀÄÑªÀj ¸ÀASÉå) - 
(PÀrªÉÄ ¸ÀASÉå)

11 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ 
G½AiÀÄÄªÀ 
±ÉÃµÀªÀ£ÀÄß 
w½AiÀÄ®Ä 

8 – 11 = – 3.
(11 gÀ UÀÄtPÀPÉÌ 3 PÀrªÉÄ)  

F JgÀqÀÆ ªÉÆvÀÛUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ªÀåvÁå¸À 8 - 11 = -3, EzÀÄ ¸ÀASÉå 3,28,105 11gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ ªÀÄÆgÀÄ 
PÀrªÉÄ EzÉ CxÀªÁ 8 ºÉZÁÑVzÉ JAzÀÄ ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ.

 	 F ªÀåvÁå¸ÀªÀÅ 11 CxÀªÁ 11gÀ UÀÄtPÀªÁVzÀÝgÉ, MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 11 jAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ G½AiÀÄÄªÀ 

±ÉÃµÀzÀ §UÉÎ CzÀÄ K£ÀÄ ºÉÃ¼ÀÄvÀÛzÉ?
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	 F ±ÁmïðPÀmï §¼À¹, F PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 11 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀªÉÃ JAzÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj. 
C®èzÉ, 11 jAzÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¨sÁV¸À®àqÀ¢zÀÝgÉ G½AiÀÄÄªÀ ±ÉÃµÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i)  158    (ii)  841    (iii)  481    (iv)  5529    (v)  90904    (vi)  857076

F PÉ¼ÀV£À PÁAiÀÄð«zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß £ÉÆÃr -

C£ÀÄ¸Àj¸À¨ÉÃPÁzÀ ºÀAvÀUÀ¼ÀÄ 328105 ¸ÀASÉå, GzÁºÀgÀuÉ

1. 	 ©r CAQ¬ÄAzÀ ¥ÁægÀA©ü¹ ¥Àæw CAQAiÀÄ 
ªÀÄÄAzÉ MAzÀgÀ £ÀAvÀgÀ MAzÀgÀAvÉ `+' 
ªÀÄvÀÄÛ `-' aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ºÁQ.

–3 + 2 – 8 + 1 – 0 + 5

2.	 ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß ªÀiË®åªÀiÁ¥À£À ªÀiÁr. –3 + 2 – 8 + 1 – 0 + 5 = – 3
3. 	 ¥sÀ°vÁA±ÀªÀÅ, ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 11 jAzÀ 

¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ G½AiÀÄÄªÀ ±ÉÃµÀªÀ£ÀÄß 
¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ.

1328105 ªÀÅ 11 gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 3 PÀrªÉÄ 
CxÀªÁ 8 ºÉZÁÑVzÉ.

	 £ÁªÀÅ FUÀµÉÖÃ £ÉÆÃrzÀ «zsÁ£ÀzÀ jÃw EzÉÃ CxÀªÁ ©ü£ÀßªÁVzÉAiÉÄÃ? 		       UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

	F PÉ¼ÀV£À PÉÆÃµÀÖPÀªÀ£ÀÄß ¨sÀwð ªÀiÁr. EzÀ£ÀÄß ¥ÀÆtð ªÀiÁqÀ®Ä MAzÀÄ ±ÁmïðPÀmï 
ºÀÄqÀÄQ.

¸ÀASÉå

EzÀjAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ

2 3 4 5 6 8 9 10 11

128 ºËzÀÄ E®è E®è E®è E®è ºËzÀÄ E®è E®è E®è

990

1586

275

6686

639210

429714

2856

3060

406839
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ªÀÄvÀÛµÀÄÖ ¨sÁdåvÉAiÀÄ ±ÁmïðPÀmïUÀ¼ÀÄ (vÀéjvÀ ªÀiÁUÀðUÀ¼ÀÄ) :

EvÀgÉ ¸ÀASÉåUÀ¼À ¨sÁdåvÉAiÀÄ ±ÁmïðPÀmïUÀ¼ÀÄ 

 	MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 6 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÀÄ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃUÉ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ?

	CzÀgÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÁzÀ 2 ªÀÄvÀÄÛ 3jAzÀ ̈ sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸ÀÄªÀÅzÀÄ PÁAiÀÄð¹AzsÀÄªÉÃ? 
EzÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¸À®Ä 38, 225, 186, 64 ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÄÃ¯É 2 ªÀÄvÀÄÛ 3gÀ ±ÁmïðPÀmïUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ 
ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæw ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 6 jAzÀ ¨sÁV¹.

 	24 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ºÉÃUÉ ¥Àj²Ã°¸À§ºÀÄzÀÄ? CzÀgÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÁzÀ 4 ªÀÄvÀÄÛ 
6jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸ÀÄªÀÅzÀÄ PÁAiÀÄð¹AzÀÄªÉÃ? KPÉ CxÀªÁ KQ®è?

	 24 jAzÀ ̈ sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¸À®Ä 4 ªÀÄvÀÄÛ 6jAzÀ ̈ sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸ÀÄªÀÅzÀÄ 
PÉ®¸ÀPÉÌ ¨ÁgÀzÀÄ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, ¸ÀASÉå 12, 4 ªÀÄvÀÄÛ 6 JgÀqÀjAzÀ®Æ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. DzÀgÉ 24 
jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅ¢®è.

24 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸À®Ä, §zÀ¯ÁV,  £ÁªÀÅ 3 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ ªÀÄvÀÄÛ 
8 jAzÀ ¨sÁUÀ¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸À§ºÀÄzÀÄ.  

C«¨sÁdå C¥ÀªÀwð¸ÀÄ«PÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ 24 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸À®Ä 3 
ªÀÄvÀÄÛ 8jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸ÀÄªÀÅzÀÄ KPÉ PÉ®¸À ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. DzÀgÉ 4 ªÀÄvÀÄÛ 6jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀÄªÀÅzÉÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸ÀÄªÀÅzÀÄ KPÉ ¸ÁPÁUÀÄªÀÅ¢®è J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß «ªÀj¹.

100 gÀªÀgÉV£À ¥Àæw ̧ ÀASÉåUÀÆ ªÀÄvÀÄÛ 100QÌAvÀ ºÉaÑ£À PÉ®ªÀÅ ̧ ÀASÉåUÀ½UÀÆ ̈ sÁdåvÉAiÀÄ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¸À®Ä 
EAvÀºÀ ±ÁmïðPÀmïUÀ½ªÉ. ªÀÄÄA¢£À vÀgÀUÀwUÀ¼À°è PÉ®ªÀÅ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀ°vÀ £ÀAvÀgÀ EªÀÅ ºÉÃUÉ PÉ®¸À 
ªÀiÁqÀÄvÀÛªÉ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ CxÀð ªÀiÁrPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀ£ÀÄß ¥ÀæAiÀÄwß¸À§ºÀÄzÀÄ.

rfl¯ï ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ / gÀÆmïUÀ¼ÀÄ :
MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î. MAzÀAQAiÀÄ ¸ÀASÉå ¹UÀÄªÀªÀgÉUÀÆ CzÀgÀ CAQUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀzÉÃ¥ÀzÉÃ 

PÀÆr. F MAzÀAQAiÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß D ¸ÀASÉåAiÀÄ rfl¯ï gÀÆmï JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. 

GzÁºÀgÀuÉUÉ, ¸ÀASÉå 489710 gÀ rfl¯ï gÀÆmï 2 DVzÉ.

2 (4 + 8 + 9 + 7 + 1 + 0 = 29,    2 + 9 = 11,    1 + 1 = 2) .

 	F rfl¯ï gÀÆmï AiÀiÁªÀ UÀÄt®PÀëtªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ AiÉÆÃa¸ÀÄwÛÃj? 9 gÀ ̈ sÁdåvÉAiÀÄ 
±ÁmïðPÀmï£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÁUÀ £ÁªÀÅ F jÃw ªÀiÁrzÀÝ£ÀÄß £É£À¥ÀÅ ªÀiÁrPÉÆ½î.

  	600 ªÀÄvÀÄÛ 700gÀ £ÀqÀÄ«£À AiÀiÁªÀ (JµÀÄÖ) ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ rfl¯ï gÀÆmï£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ;  (i) 5    
(ii) 7   (iii) 3?								            

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

 	 AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÆ 12 PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À rfl¯ï gÀÆmïUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj. ¤ÃªÀÅ 
K£ÀÄ UÀªÀÄ¤¸ÀÄ«j?             

 	 9gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À rfl¯ï gÀÆmï AiÀiÁªÁUÀ®Æ 9 DVgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ £ÉÆÃqÀÄvÉÛÃªÉ.
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 	 FUÀ, (i) 3   (ii) 4  ªÀÄvÀÄÛ   (iii) 6ÀgÀ PÉ®ªÀÅ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ UÀÄtPÀUÀ¼À rfl¯ï gÀÆmïUÀ¼ÀÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

 	 6gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 1 ºÉaÑgÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À rfl¯ï gÀÆmïUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ? ¤ÃªÀÅ K£À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄ«j?
UÀªÀÄ¤¹zÀ ªÀiÁzÀjUÀ¼À£ÀÄß («£Áå¸ÀUÀ¼À£ÀÄß) «ªÀj¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹. 

  	£Á£ÀÄ CAQUÀ½AzÀ ªÀiÁqÀ®ànÖzÉÝÃ£É. ¥ÀæwAiÉÆAzÀÆ CvÀåAvÀ aPÀÌzÁzÀ 
ªÀÄvÀÄÛ ¨É¸À, gÀÆmï 1 gÉÆA¢UÉ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ºÀAaPÉAiÀÄ £É¯É¬Ä®è JµÀÄÖ 
«avÀæ !  

£À£Àß CAQUÀ¼ÀÄ JtÂ¸À®àqÀÄvÀÛªÉ, CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛ £À£Àß gÀÆmï J¯Áè 
MAzÀÄ zsÉÊAiÀÄð±Á° ¸ÀASÉåAiÀÄ C£ÉéÃµÀuÉUÉ ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ. £Á£ÀÄ ºÉªÉÄä¬ÄAzÀ 
ºÉÃ½PÉÆ¼ÀÄîªÀ MAzÀAQAiÀÄÄ Cw zÉÆqÀØ ¨É¸À £À£Àß ¸ÀASÉå K£ÀÄ? £À£Àß 
ºÉ¸ÀgÉÃ£ÀÄ?

DAiÀÄð¨sÀl II (¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 950 CE) gÀa¹zÀ `ªÀÄºÁ ¹zÁÞAvÀ' 
PÀÈwAiÀÄÄ MAzÀÄ-CAQAiÀÄ ¸ÀASÉå (MAzÀAQAiÀÄ ¸ÀASÉå) ¹UÀÄªÀªÀgÉUÀÆ, 
CAQUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀzÉÃ ¥ÀzÉÃ PÀÆr, MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ rfl¯ï gÀÆmï£ÀÄß 
PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß G¯ÉèÃT¸ÀÄvÀÛzÉ. F «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß CAPÀUÀtÂvÀzÀ 
¯ÉPÁÌZÁgÀUÀ¼À ¸ÀjAiÀiÁzÀ ¥Àj²Ã®£ÉUÉ (vÀ¥Á¸ÀuÉUÉ) §¼À¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ 
w½zÀÄ§A¢zÉ.

  	PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1.	 MAzÀÄ 8- CAQUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ rfl¯ï gÀÆmï 5 DVzÉ. D ¸ÀASÉåVAvÀ 10 ºÉZÁÑVgÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ 

rfl¯ï gÀÆmï K£ÁVgÀÄvÀÛzÉ?

2. 	 AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÉÆAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß §gÉ¬Äj. CzÀPÉÌ ¥ÀzÉÃ ¥ÀzÉÃ (¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðvÀªÁV) 11£ÀÄß PÀÆqÀÄªÀ 
ªÀÄÆ®PÀ MAzÀÄ ±ÉæÃtÂAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀqÉ¬Äj. F ±ÉæÃtÂAiÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À rfl¯ï gÀÆmïUÀ¼ÀÄ K£ÁVgÀÄvÀÛªÉ? 
¤ªÀÄä CªÀ¯ÉÆÃPÀ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÀAaPÉÆ½î.

3. 	 9a + 36b + 13 ¸ÀASÉåAiÀÄ rfl¯ï gÀÆmï K£ÁVgÀÄvÀÛzÉ?

4.	 EªÀÅUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÀiÁzÀjUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ ¸ÀA§AzsÀUÀ¼ÀÄ EgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ 
H»¹.

	 (i) MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ ¸ÀªÀÄvÉ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ rfl¯ï gÀÆmï       		     

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ	 (ii) MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 3 CxÀªÁ 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àmÁÖUÀ zÉÆgÀPÀÄªÀ rfl¯ï gÀÆmï 

ªÀÄvÀÄÛ ±ÉÃµÀ.
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5.3 ªÀiÁgÀÄªÉÃ±ÀzÀ°è CAQUÀ¼ÀÄ :
PÀ¼ÉzÀ ªÀµÀð £ÁªÀÅ Qæ¥ÁÖjxÀªÀiïUÀ¼ÀÄ MUÀlÄUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. E°è ¥Àæw CPÀëgÀªÀÅ MAzÀÄ CAQAiÀÄ£ÀÄß 

¥Àæw¤¢ü¸ÀÄvÀÛzÉ. ¥Àæw CAQAiÀÄ£ÀÄß ºÉZÉÑAzÀgÉ (UÀjµÀ×) MAzÀÄ CPÀëgÀ¢AzÀ ¥Àæw¤¢ü¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ 
¸ÀASÉåAiÀÄ ªÉÆzÀ® CAQAiÀÄÄ JA¢UÀÆ ¸ÉÆ£Éß (`0') DVgÀÄªÀÅ¢®è. 

  	PÉ¼ÀUÉ ¤ÃrgÀÄªÀ Qæ¥ÁÖjxÀªÀiïUÀ¼À£ÀÄß ©r¹.

(i)  

  A1
  + 1B

B0
    (ii)  

  AB
   + 37

6A
    (iii)  

  ON
  ON
  + ON

PO
    (iv)  

  QR
  QR
  + QR

PRR

FUÀ UÀÄuÁPÁgÀPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ PÉ®ªÀÅ Qæ¥ÁÖjxÀªÀiïUÀ¼À£ÀÄß ©r¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¸ÉÆÃt.

 	 (v) PQ × 8 = RS					       	

UÀÄt ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ£É "Nºï, EzÀgÀxÀð 8 jAzÀ UÀÄtÂ¹zÀ 2- CAQAiÀÄ 
¸ÀASÉåAiÀÄÄ ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ 2- CAQAiÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÉÆqÀ¯ÉÃ¨ÉÃPÀÄ. £Á£ÀÄ 
10 × 8 = 80  JAzÀÄ w½¢zÉÝÃ£É. DzÀgÉ 10 ªÀÄvÀÄÛ 80gÀ ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ 
CAQUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ DVªÉ. EzÀÄ £ÀªÀÄUÉ ¨ÉÃqÀ. EzÉÃ PÁgÀtPÁÌV PQ ªÀÅ 11 
DUÀ®Ä ¸ÁzsÀå«®è. KPÉAzÀgÉ, P ªÀÄvÀÄÛ Q UÀ¼ÀÄ «©ü£Àß CAQUÀ¼ÁVªÉ. 12 
× 8 = 96 J¯Áè ¤§AzsÀ£ÉUÀ¼À£ÀÄß ¥Á°¸ÀÄvÀÛzÉ". PQ AiÀÄÄ 13 DVzÉAiÉÄÃ? 
AiÉÆÃa¹.

EzÀÄ ¸ÁzsÀå«®è KPÉAzÀgÉ 13 × 8 = 104,

12QÌAvÀ zÉÆqÀØzÁzÀ J¯Áè 2 - CAQAiÀÄ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ, 8 gÉÆA¢V£À UÀÄt®§ÞªÀÅ 3 - CAQAiÀÄ 

¸ÀASÉåAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.

 	 (vi)  FUÀ EzÀ£ÀÄß ¥ÀæAiÀÄwß¹: GH × H = 9K

EzÀgÀxÀð MAzÀAQAiÀÄ ¸ÀASÉå¬ÄAzÀ 2-CAQAiÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß UÀÄtÂ¹zÁUÀ 90gÀ 2 - CAQAiÀÄ 
¸ÀASÉåAiÀÄÄ zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. F Qæ¥ÁÖjxÀªÀiï£À°è ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ CAQUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. F ¥Àæ±ÉßUÉ ¤ÃqÀ¯ÁzÀ 
DAiÉÄÌUÀ½AzÀ ¥ÀjºÁgÀªÀ£ÀÄß Dj¹. 

11 × 9 = 99, 12 × 8 = 96, 46 × 2 = 92, 24 × 4 = 96, 47 × 2 = 94, 31 × 3 = 93, 16 × 6 = 96.

	 (vii) E°è ªÀÄvÉÆÛA¢zÉ:  BYE × 6 = RAY 				      

CA±ÀÄ ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ£É "UÀÄt®§ÞªÀÅ 3 - CAQAiÀÄ ¸ÀASÉå DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, B 
AiÀÄÄ 2 CxÀªÁ CzÀQÌAvÀ ºÉaÑgÀ®Ä ̧ ÁzsÀå«®è. B = 2, CAzÀgÉ 2 £ÀÆgÀÄUÀ¼ÀÄ DzÀgÉ 
UÀÄt®§ÞªÀÅ 1200 QÌAvÀ ºÉaÑgÀÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ B = 1.”

 	 "Y" §UÉÎ ¤ÃªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ? AiÀiÁªÀ CAQUÀ¼ÀÄ ¸ÁzsÀå? / ¸ÁzsÀå«®è?
Y,  7 CxÀªÁ CzÀQÌAvÀ ºÉaÑgÀ®Ä ¸ÁzsÀå«®è. KPÉAzÀgÉ, Y = 7 DzÀgÉ, DUÀ 

170 ×  6 = 1020; DzÀgÉ £ÀªÀÄUÉ 3 - CAQAiÀÄ UÀÄt®§Þ¨ÉÃPÀÄ. C®èzÉ, Y ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ" JAzÀÄ 
CA±ÀÄ «ªÀj¸ÀÄvÁÛ£É. 
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¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ QæAiÉÄUÀ½UÉ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ ªÀiÁzÀjUÀ¼ÀÄ UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ AiÉÆÃd£Á²Ã®vÉ / 
vÁQðPÀvÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ £ÁªÀÅ Qæ¥ÁÖjxÀªÀiïUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸À§ºÀÄzÀÄ.

 	 PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ©r¹.

	  (i)	   UT × 3 = PUT 	  (ii)  AB × 5 = BC	       (iii)	  L2N × 2 = 2NP	  
(iv)  XY × 4 = ZX	   (v)  PP × QQ = PRP	        (vi)  JK × 6 = KKK

  	PÀAqÀÄ»r¬Äj

1. 	 31z5,  9gÀ UÀÄtPÀªÁzÀgÉ E°è z  MAzÀÄ CAQ DzÀgÉ z £À ¨É¯É JµÀÄÖ? F ¥Àæ±ÉßUÉ KPÉ JgÀqÀÄ 
GvÀÛgÀUÀ½ªÉ JAzÀÄ «ªÀj¹. 

2. 	 "£Á£ÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 12 jAzÀ ¨sÁV¹zÀgÉ ±ÉÃµÀ 8£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ. £Á£ÀÄ 
vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ E£ÉÆßAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ 12gÀ UÀÄtPÀQÌAvÀ 4 PÀrªÉÄ EzÉ. CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ®Æ 
8gÀ UÀÄtPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ" JAzÀÄ ¸ÉßÃºÀ¯ï ¥Àæw¥Á¢¸ÀÄvÁÛ£É. CªÀ£À ¥Àæw¥ÁzÀ£ÉAiÀÄ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹ ªÀÄvÀÄÛ 
¤ªÀÄä wÃªÀiÁð£ÀªÀ£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¹. 

3. 	 3gÀ JgÀqÀÄ UÀÄtPÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 9gÀ UÀÄtPÀ AiÀiÁªÁUÀ DUÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ AiÀiÁªÁUÀ DUÀÄªÀÅ¢®è? ««zsÀ 
¸ÁzsÀåvÉUÀ¼À£ÀÄß «ªÀj¹ ªÀÄvÀÄÛ ªÀiÁzÀjAiÀÄ£ÀÄß ¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀj¹.

4. 	 ²æÃ®vÁ ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ¼É, "£À£Àß §½ EgÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 9 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ £Á£ÀÄ CzÀgÀ CAQUÀ¼À£ÀÄß 
»ªÀÄÄäRUÉÆ½¹zÀgÉ FUÀ®Æ ¸ÀºÀ 9jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ".

(i) 	 CªÀ¼À HºÉAiÀÄÄ 9gÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ UÀÄtPÀPÉÌ ¸ÀjAiÉÄÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¹.

(ii) 	 AiÀiÁªÀÅzÉÃ CAQUÀ¼À£ÀÄß »ªÀÄÄäRUÉÆ½¹ gÀÆ¥ÀÅUÉÆAqÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ E£ÀÆß 9gÀ UÀÄtPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ?

5. 	 48a23b ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 18gÀ UÀÄtPÀªÁVzÀÝgÉ a ªÀÄvÀÄÛ b UÉ ¸ÁzsÀå«gÀÄªÀ J¯Áè eÉÆÃr ¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖ 
ªÀiÁr.

6. 	 3p7q8 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 44 jAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, p ªÀÄvÀÄÛ q UÀ¼À J¯Áè ¸ÁzsÀå«gÀÄªÀ ¨É¯ÉUÀ¼À eÉÆÃrUÀ¼À£ÀÄß 
¥ÀnÖ ªÀiÁr.

EzÀ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¹

7. 	 ªÉÆzÀ® ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 2gÀ UÀÄtPÀ, JgÀqÀ£ÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 3gÀ UÀÄtPÀ ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÆgÀ£ÉÃ 
¸ÀASÉåAiÀÄÄ 4gÀ UÀÄtPÀªÁVgÀÄªÀ ªÀÄÆgÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 
CAvÀºÀ ºÉaÑ£À ¸ÀASÉåUÀ½«AiÉÄÃ? CªÀÅ JµÀÄÖ ¨Áj ¸ÀA¨sÀ«¸ÀÄvÀÛªÉ? 

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

8. 	 45000 ªÀÄvÀÄÛ 47000  gÀ £ÀqÀÄ«£À 36gÀ LzÀÄ UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj. ¤ªÀÄä «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß 

vÀgÀUÀwAiÀÄ°è ºÀAaPÉÆ½î.

9. 	 5 PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ±ÉæÃtÂAiÀÄ ªÀÄzsÀåzÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 5p DVzÉ. ±ÉæÃtÂAiÀÄ EvÀgÀ £Á®ÄÌ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 

`p' AiÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À°è ªÀåPÀÛ¥Àr¹.

10. 	 15 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄªÀ 6 - CAQAiÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ CAQUÀ¼À£ÀÄß »ªÀÄÄäRUÉÆ½¹zÁUÀ CzÀÄ 6 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ. ºÁUÁzÀgÉ D ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß §gÉ¬Äj.
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11.	 ¢Ã¥ÀPï ¥Àæw¥Á¢¸ÀÄvÁÛ£É, "11gÀ PÉ®ªÀÅ UÀÄtPÀUÀ½ªÉ. CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¢éUÀÄtUÉÆ½¹zÁUÀ®Æ, CªÀÅ 11gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÁUÉÃ EgÀÄvÀÛªÉ. DzÀgÉ 11gÀ EvÀgÀ UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß ¢éUÀÄtUÉÆ½¹zÁUÀ CªÀÅ 11gÀ UÀÄtPÀUÀ¼ÁV 
G½AiÀÄÄªÀÅ¢®è". CªÀ£À HºÉAiÀÄÄ ¸ÀjAiÉÄÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¹ ¤ªÀÄä wÃªÀiÁð£ÀªÀ£ÀÄß «ªÀj¹.

12. 	 F PÉ¼ÀV£À ºÉÃ½PÉUÀ¼ÀÄ `AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸Àj', `PÉ®ªÉÇªÉÄä ¸Àj' CxÀªÁ `AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸Àj¬Ä®è' JAzÀÄ 

¤zsÀðj¹ ¤ªÀÄä vÁQðPÀvÉAiÀÄ£ÀÄß «ªÀj¹.

(i) 	 6gÀ UÀÄtPÀ ªÀÄvÀÄÛ 3gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ 9gÀ UÀÄtPÀªÁVzÉ.

(ii) 	 ªÀÄÆgÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀªÀÄ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 6 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

(iii) 	abcdef JA§ÄzÀÄ6gÀ UÀÄtPÀªÁzÀgÉ, badcef ¸ÀºÀ 6gÀ UÀÄtPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

(iv) 	8 (7b - 3) - 4 (116 + 1) AiÀÄÄ 12gÀ UÀÄtPÀªÁVzÉ.

13. 	 AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÆ 3 ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß DAiÉÄÌ ªÀiÁrPÉÆ½î. CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ 3jAzÀ ̈ sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ? 
J¯Áè ¸ÁzsÀåvÉUÀ¼À£ÀÄß C£ÉéÃ¶¹ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀj¹.

14. 	 JgÀqÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ®Æ 2gÀ UÀÄtPÀªÉÃ? KPÉ? F PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ 
¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞzÀ §UÉÎ K£ÀÄ ºÉÃ¼ÀÄ«j? EzÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ 6gÀ UÀÄtPÀªÉÃ? KPÉ? CxÀªÁ 
KQ®è? 4 PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¥ÀÇtðAPÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞzÀ §UÉÎ ¤ÃªÀÅ K£ÀÄ ºÉÃ¼ÀÄ«j? 5 PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ 
¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞzÀ §UÉÎ K£ÀÄ?

15. 	 Qæ¥ÁÖjxÀªÀiïUÀ¼À£ÀÄß ©r¹.
(i) EF × E = GGG	 (ii) WOW × 5 = MEOW

16. 	 PÉ¼ÀV£À AiÀiÁªÀ ªÉ£ï£ÀPÉëUÀ¼ÀÄ 4, 8 ªÀÄvÀÄÛ 32gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ̧ ÀA§AzsÀªÀ£ÀÄß C£ÁªÀgÀtUÉÆ½¸ÀÄvÀÛzÉ 
(w½¸ÀÄvÀÛzÉ)?

(i)

(iii)

(ii)

(iv)

4 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

32 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

8 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

4 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

32 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

8 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

32 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

4 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

8 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

4 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

32 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ

8 gÀ 
UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ
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	 £ÁªÀÅ ¨sÁdåvÉAiÀÄ ««zsÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß C£ÉéÃ¶¹zÉªÀÅ ªÀÄvÀÄÛ PÀ°vÉªÀÅ.

• 	 a AiÀÄÄ b ¬ÄAzÀ ̈ sÁV¸À®àlÖgÉ, DUÀ a AiÀÄ J¯Áè UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ b ¬ÄAzÀ ̈ sÁV¸À®àqÀÄvÀÛªÉ.

• 	 a AiÀÄÄ b ¬ÄAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ, DUÀ a AiÀÄÄ b AiÀÄ J¯Áè C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ½AzÀ 

¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

• 	 a AiÀÄÄ m £ÀÄß ¨sÁV¹zÀgÉ ªÀÄvÀÄÛ a AiÀÄÄ n £ÀÄß ¨sÁV¹zÀgÉ, DUÀ a AiÀÄÄ m+n ªÀÄvÀÄÛ m-n 
£ÀÄß ¨sÁV¸ÀÄvÀÛzÉ.  

• 	 a AiÀÄÄ b ¬ÄAzÀ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ ªÀÄvÀÄÛ c ¬ÄAzÀ®Æ ¨sÁV¸À®àlÖgÉ DUÀ, a AiÀÄÄ b ªÀÄvÀÄÛ 
c UÀ¼À ®.¸Á.C ¢AzÀ ¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ.

 	 3, 9 ªÀÄvÀÄÛ 11gÀ ¨sÁdåvÉAiÀÄ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¸À®Ä £ÁªÀÅ ±ÁmïðPÀmïUÀ¼À£ÀÄß PÀ°vÉªÀÅ ªÀÄvÀÄÛ 

CªÀÅUÀ¼ÀÄ ºÉÃUÉ PÁAiÀÄð¤ªÀð»¸ÀÄvÀÛªÉ J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°vÉªÀÅ.

	EzÀgÀ ªÀÄÆ®PÀ ©ÃdUÀtÂvÀ, zÀÈ²åÃPÀgÀt, GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PËAlgï GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß 
§¼À¹PÉÆAqÀÄ UÀtÂvÀzÀ aAvÀ£É ªÀÄvÀÄÛ vÀQð¸ÀÄªÀ ±ÀQÛUÉ £ÁªÀÅ vÉgÉ¢mÉÖªÀÅ.

¸ÁgÁA±À
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MUÀn£À ¸ÀªÀÄAiÀÄ! 

£ÀªÀPÀAPÀj 

£ÀªÀPÀAPÀj, EzÀ£ÀÄß ¸Á®Ä ªÀÄ£É Dl, ZÁgï-¥Ágï CxÀªÁ £ÀªÀPÀQæ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÁÛgÉ. EzÀÄ 
¸ÁA¥ÀæzÁ¬ÄPÀ ̈ ÉÆÃqïð DlªÁVzÀÄÝ, ̀£ÉÊ£ï ªÉÄ£ïì ªÀiÁj¸ï' CxÀªÁ ̀«Ä¯ïì E£ï zÀ ªÉ¸ïÖ' £ÀAvÉAiÉÄÃ EzÉ. 
EzÀÄ E§âgÀÄ DlUÁgÀgÀÄ vÀAvÀæzÀ PÁAiÀÄðvÀAvÀæzÀ DlªÁVzÀÄÝ, JzÀÄgÁ½AiÀÄ ¥Á£ïUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆgÀºÁPÀ®Ä 
CxÀªÁ CªÀÅUÀ¼À ZÀ®£ÉAiÀÄ£ÀÄß vÀqÉAiÀÄ®Ä ªÀÄÆgÀÄ ¥Á£ïUÀ¼À ¸Á®ÄUÀ¼À£ÀÄß gÀa¸ÀÄªÀÅzÀÄ EzÀgÀ UÀÄjAiÀiÁVzÉ.

Dl DqÀÄªÀ «zsÁ£À:

1. 	 ¥Àæw ¸Àà¢üðAiÀÄÄ 9 ¥Á£ïUÀ¼ÉÆA¢UÉ ¥ÁægÀA©ü¸ÀÄvÁÛ£É. DlUÁgÀ£ÀÄ vÀªÀÄä ¥Á£ïUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹zÀ 

eÁUÀUÀ¼À°è Ej¸À®Ä ¸ÀgÀ¢AiÀÄ°ègÀÄvÁÛgÉ. MAzÀÄ bÉÃzÀPÀzÀ°è UÀjµÀ× MAzÀÄ ¥Á£ï EgÀ§ºÀÄzÀÄ.

2. 	 J¯Áè ¥Á£ïUÀ¼À£ÀÄß Ej¹zÀ £ÀAvÀgÀ, DlUÁgÀ£ÀÄ ªÀÄÆgÀÄ ¸Á®ÄUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ¦¸À®Ä ¥ÀPÀÌzÀ SÁ° 

eÁUÀUÀ½UÉ MAzÀÄ ¥Á£ï C£ÀÄß ¸ÀgÀ¢AiÀÄ°è ¸Àj¸ÀÄvÁÛ£É. ¸Á®Ä CqÀØ CxÀªÁ ®A§ªÁVgÀ§ºÀÄzÀÄ.

3. 	 MªÉÄä DlUÁgÀ£ÀÄ vÀ£Àß ¥Á£ïUÀ¼ÉÆA¢UÉ MAzÀÄ ¸Á®£ÀÄß gÀÆ¦¹zÀgÉ, CªÀgÀÄ JzÀÄgÁ½AiÀÄ ¸Á®ÄUÀ¼À 

¨sÁUÀªÀ®èzÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¥Á£ï C£ÀÄß vÉUÉzÀÄ ºÁPÀ§ºÀÄzÀÄ.

	 JzÀÄgÁ½AiÀÄÄ 3 QÌAvÀ PÀrªÉÄ ¥Á£ïUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÉ CxÀªÁ ̧ Àj¸À®Ä ̧ ÁzsÀåªÁUÀ¢zÀÝgÉ DlUÁgÀ£ÀÄ 
UÉ®ÄèvÁÛ£É.
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£ÁªÀÅ «¨sÁf¸ÀÄvÉÛÃªÉ DzÀgÉ 

CªÀÅ UÀÄtÂ¸À®àr¸ÀÄvÀÛªÉ
6

©ÃdUÀtÂvÀªÀÅ CPÀëgÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀAPÉÃvÀUÀ¼ÁV §¼À¹PÉÆAqÀÄ «£Áå¸ÀUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ ¸ÀA§AzsÀUÀ¼À PÀÄjvÀ 
¸ÁªÀiÁ£Àå ºÉÃ½PÉUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀAQë¥ÀÛ jÃwAiÀÄ°è §gÉAiÀÄÄªÀÅzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. ©ÃdUÀtÂvÀªÀÅ ªÁzÀUÀ¼À£ÀÄß 
ªÀÄvÀÄÛ HºÉUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¸À®Ä CxÀªÁ ¸Á©ÃvÀÄ¥Àr¸À®Ä (»A¢£À CzsÁåAiÀÄzÀ°è ¤ÃªÀÅ £ÉÆÃrzÀ C£ÉÃPÀ 
UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀAvÉ) ªÀÄvÀÄÛ ««zsÀ jÃwAiÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸À®Ä ¸ÀºÀ §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ.

UÀÄuÁPÁgÀ ªÀÄvÀÄÛ ̧ ÀAPÀ®£ÀPÉÌ ̧ ÀA§A¢ü¹zÀ «vÀgÀuÁ UÀÄt®PÀëtªÀ£ÀÄß ©ÃdUÀtÂvÀªÀ£ÀÄß §¼À¹ ̧ ÀAQë¥ÀÛªÁV 
»r¢lÄÖPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÁVzÉ. F CzsÁåAiÀÄzÀ°è, £ÁªÀÅ ««zsÀ jÃwAiÀÄ UÀÄuÁPÁgÀzÀ «£Áå¸ÀUÀ¼À£ÀÄß D«µÀÌj¹, 
«vÀgÀuÁ UÀÄuÁPÁgÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃUÉ «ªÀj¸À§ºÀÄzÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß 
PÀAqÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÉÛÃªÉ.

6.1 UÀÄuÁPÁgÀzÀ PÉ®ªÀÅ UÀÄt®PÀëtUÀ¼ÀÄ 

UÀÄt®§ÞUÀ¼À°è£À KjPÉUÀ¼ÀÄ

JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀªÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹, GzÁºÀgÀuÉUÉ, 23 × 27  

  	1. ªÉÆzÀ® ¸ÀASÉå (23) UÉ 1 £ÀÄß PÀÆr¹zÀgÉ (ºÉaÑ¹zÀgÉ) DUÀ CzÀgÀ UÀÄt®§ÞªÀÅ JµÀÄÖ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ?

	 2. JgÀqÀ£ÉÃ ¸ÀASÉå (27) PÉÌ 1 £ÀÄß PÀÆr¹zÀgÉ (ºÉaÑ¹zÀgÉ) DUÀ K£ÁUÀÄvÀÛzÉ?

  3. JgÀqÀÆ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ 1 £ÀÄß PÀÆr¹zÀgÉ DUÀ K£ÁUÀÄvÀÛzÉ? 

  	AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÞPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÀAvÉ £ÀªÀÄä «ÃPÀëuÉAiÀÄ£ÀÄß ¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀj¸À®Ä 

¸ÀºÁAiÀÄªÁUÀÄªÀ «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¹¢gÁ?

ªÉÆzÀ®Ä £ÁªÀÅ MAzÀÄ ¸ÀgÀ¼ÀªÁzÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¸ÉÆÃt? 27 C£ÀÄß 1 jAzÀ ºÉaÑ¹zÁUÀ 
UÀÄt®§ÞzÀ°è£À KjPÉAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. UÀÄuÁPÁgÀzÀ ªÁåSÁå£À¢AzÀ (ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀjªÀvÀð¤ÃAiÀÄ UÀÄt), 
UÀÄt®§ÞªÀÅ 23 jAzÀ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀÄ ¸ÀàµÀÖªÁUÀÄvÀÛzÉ. EzÀ£ÀÄß UÀÄuÁPÁgÀzÀ «vÀgÀuÁ UÀÄt¢AzÀ®Æ 
£ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ. a, b ªÀÄvÀÄÛ c ªÀÄÆgÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÁVzÀÝgÉ -
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a (b + c) = ab + ac                   

a (b + c)

            . . . . .  
            . . . . .  
            . . . . . 
.   .   .              .    .
.   .   .              .    .
.   .   .              .    .
.   .   .              .    .
            . . . . .  
  
             . . . . .

              . . . . . .  
              . . . . . .
              . . . . . . 
    .   .                    .
    .   .                    .
    .   .                    .
    .   .                    .
              . . . . . . 
              . . . . . .

ab ac

b PÀA§¸Á®ÄUÀ¼ÀÄ c PÀA§¸Á®ÄUÀ¼ÀÄ

a  CqÀØ¸Á®ÄUÀ¼ÀÄ

F ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß gÉÃSÁavÀæ §¼À¹PÉÆAqÀÄ zÀÈ²åÃPÀj¸À§ºÀÄzÀÄ:

EzÀ£ÀÄß ¸ÀAPÀ®£ÀzÀ ªÉÄÃ¯É UÀÄuÁPÁgÀzÀ «vÀgÀuÁ UÀÄt JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. £ÁªÀÅ ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 

a(b+c) = ab+ac G¥ÀAiÉÆÃV¹PÉÆAqÀÄ a = 23, b = 27 ªÀÄvÀÄÛ c = 1 UÀ¼À£ÀÄß DzÉÃ²¹zÁUÀ DUÀ £ÀªÀÄUÉ

(ºÉZÁÑVzÉ)

23 ( 27 + 1) = 23 × 27 + 23

E°è a (b+c) ªÀÄvÀÄÛ 23 (27+1) PÀæªÀÄªÁV a × (b+c) ªÀÄvÀÄÛ 23 × (27+1) JA§ÄzÀ£ÀÄß £É£À¦r. 
50, xy, EvÁå¢ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀAvÉAiÉÄÃ, £ÁªÀÅ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV DªÀgÀtUÀ¼À ªÉÆzÀ®Ä CxÀªÁ £ÀAvÀgÀ ‘×’  
aºÉßAiÀÄ£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÀÅzÀ£ÀÄß ©lÄÖ©qÀÄvÉÛÃªÉ.

«vÀgÀuÁ UÀÄtªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ £ÁªÀÅ (a+b) c C£ÀÄß ¸ÀºÀ EzÉÃ jÃw «¸ÀÛj¸À§ºÀÄzÀÄ.

F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ -

			   	 (a + b) c = c (a + b) [UÀÄuÁPÁgÀzÀ ¥ÀjªÀvÀð¤ÃAiÀÄ ¤AiÀÄªÀÄ]

				      	        = ca + cb   [«vÀgÀuÁ UÀÄt]

				               = ac + bc  [UÀÄuÁPÁgÀzÀ ¥ÀjªÀvÀð¤ÃAiÀÄ ¤AiÀÄªÀÄ]
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¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, UÀÄuÁPÁgÀ ªÀiÁqÀÄªÁUÀ MAzÀÄ CxÀªÁ JgÀqÀÆ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ 1£ÀÄß PÀÆr¹ UÀÄuÁPÁgÀ 
ªÀiÁrzÀgÉ UÀÄt®§ÞªÀÅ JµÀÄÖ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä «vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ. 
DgÀA©üPÀ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ a ªÀÄvÀÄÛ b JAzÀÄ ¨sÁ«¸ÉÆÃt. GzÁºÀgÀuÉUÉ ¸ÀASÉåUÀ¼À°è MAzÀ£ÀÄß, CAzÀgÉ 
b C£ÀÄß 1 jAzÀ ºÉaÑ¹zÀgÉ, £ÀªÀÄUÉ

  ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ

a ( b + 1) = ab ×  a

FUÀ MAzÀÄ UÀÄt®§ÞzÀ°è JgÀqÀÆ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 1 jAzÀ ºÉaÑ¹zÀgÉ K£ÁUÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÉÆÃqÉÆÃt. 

ab JA§ UÀÄt®§ÞzÀ°è, a ªÀÄvÀÄÛ b JgÀqÀ£ÀÆß 1 jAzÀ ºÉaÑ¹zÀgÉ, £ÀªÀÄUÉ  (a+1) (b+1) DUÀÄvÀÛzÉ.

	 £ÁªÀÅ EzÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ «¸ÀÛj¸ÀÄvÉÛÃªÉ?

(a+1) C£ÀÄß MAzÉÃ ¥ÀzÀªÉAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¸ÉÆÃt. £ÀAvÀgÀ, «vÀgÀuÁ UÀÄt®PÀëtzÀ ªÀÄÆ®PÀ, £ÀªÀÄUÉ 

(a + 1) (b + 1) = (a + 1) b + (a + 1) 1
			   = ab +  (b + a + 1)

ºÉZÁÑVzÉ

(a + 1) (b + 1) = (a + 1) b + (a + 1) 1
£ÁªÀÅ ªÀÄvÉÛ «vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß 

C£Àé¬Ä¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ, £ÀªÀÄUÉ

(23 + 1) (27 + 1) = (23 + 1) 27 + (23 + 1) 1
			        = 23 × 27 +  (27 + 23 + 1)

ºÉZÁÑVzÉ

a = 23, ªÀÄvÀÄÛ b = 27 £ÀªÀÄUÉ 

zÉÆgÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ. zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.

»ÃUÁV, a ªÀÄvÀÄÛ b UÀ¼À£ÀÄß 1 jAzÀ ºÉaÑ¹zÁUÀ ab UÀÄt®§ÞªÀÅ a + b + 1 gÀµÀÄÖ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉ.

 	ªÉÆzÀ®Ä (b + 1) C£ÀÄß MAzÉÃ ¥ÀzÀªÁV ¥ÀjUÀtÂ¹, £ÀAvÀgÀ (a + 1) (b + 1) C£ÀÄß «¸ÀÛj¹zÀÝgÉ,  
£ÀªÀÄUÉ K£ÀÄ zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ? EzÀ£ÀÄß ¥ÀæAiÀÄwß¹ £ÉÆÃr.  

	 MAzÀÄ UÀÄt®§ÞzÀ°è£À ¸ÀASÉåUÀ¼À°è MAzÀ£ÀÄß 1 jAzÀ ºÉaÑ¹zÁUÀ ªÀÄvÀÄÛ E£ÉÆßAzÀ£ÀÄß 1 jAzÀ PÀrªÉÄ 
ªÀiÁrzÁUÀ K£ÁUÀÄvÀÛzÉ? UÀÄt®§ÞzÀ°è K£ÁzÀgÀÆ §zÀ¯ÁªÀuÉAiÀiÁUÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ?

ªÀÄvÉÆÛªÉÄä a ªÀÄvÀÄÛ b JA§ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß ab JAzÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt. a 
AiÀÄ£ÀÄß 1 jAzÀ ºÉaÑ¹zÀgÉ ªÀÄvÀÄÛ b C£ÀÄß 1 jAzÀ PÀrªÉÄ ªÀiÁrzÀgÉ, CªÀÅUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ (a + 1) 
(b - 1) DVgÀÄvÀÛzÉ. EzÀ£ÀÄß «¸ÀÛj¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ, £ÀªÀÄUÉ 

(a + 1) (b – 1) = (a + 1) b – (a + 1) 1
			   = ab +  b – (a + 1)
		   	  = ab +   b – a – 1

ºÉZÁÑVzÉ

(23 + 1) (27 – 1) = (23 + 1) 27 – (23 + 1) 1
			       = 23 × 27 + 27 – (23 + 1)
			         = 23 × 27 +  27 – 23 – 1

ºÉZÁÑVzÉ

a = 23, ªÀÄvÀÄÛ b = 27 £ÀªÀÄUÉ

															                  zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.
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	 UÀÄt®§ÞªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ºÉZÁÑUÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? UÀÄt®§ÞªÀÅ PÀrªÉÄAiÀiÁUÀÄªÀ 3 GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß 

¥ÀvÉÛºÀaÑj.

 	 a ªÀÄvÀÄÛ b UÀ¼ÀÄ IÄuÁvÀäPÀ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÁVzÁÝUÀ K£ÁUÀÄvÀÛzÉ?

	 ªÉÄÃ°£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¸ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À°è a ªÀÄvÀÄÛ b UÀ½UÉ «©ü£Àß ¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß DzÉÃ²¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ 

¥Àj²Ã°¹. GzÁºÀgÀuÉUÉ, a = –5, b = 8; a = –4, b = –5 EvÁå¢.

¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ ̧ ÀºÀ «vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß M¼ÀUÉÆArªÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ w½zÀÄPÉÆArzÉÝÃªÉ. CAzÀgÉ,  
x, y ªÀÄvÀÄÛ z AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÀÄÆgÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÁVzÀÝgÉ, x(y+z) = xy+xz.

»ÃUÁV, UÀÄt®§ÞUÀ¼À ºÉZÀÑ¼ÀPÁÌV £ÁªÀÅ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ ZÀgÁPÀëgÀUÀ½UÉ IÄt¥ÀÇuÁðAPÀ ¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß 

DzÉÃ²¹zÁUÀ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛªÉ.

JgÀqÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ½UÉ CªÀÅUÀ¼À CPÀëgÀ-¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀASÉåUÀ½AzÀ §zÀ¯Á¬Ä¹zÁUÀ MAzÉÃ ªÀiË®åUÀ¼À£ÀÄß 
¥ÀqÉzÀgÉ CªÀÅ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß £É£À¦¹PÉÆ½î. F ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÁVgÀ 
§ºÀÄzÀÄ. JgÀqÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ¸ÀªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀåPÀÛ¥Àr¸ÀÄªÀ UÀtÂvÀzÀ ºÉÃ½PÉUÀ¼ÀÄ, GzÁºÀgÀuÉUÉ - 

a (b + 8) = ab + 8a, 

				    (a + 1) (b – 1) = ab + b – a – 1,   
       EvÁå¢UÀ¼À£ÀÄß ¤vÀå¸À«ÄÃPÀtUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

  	JgÀqÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼À°è MAzÀ£ÀÄß m ¤AzÀ ªÀÄvÀÄÛ E£ÉÆßAzÀ£ÀÄß n ¤AzÀ ºÉaÑ¹zÀgÉ CªÀÅUÀ¼À UÀÄt®§ÞzÀ°è 

JµÀÄÖ §zÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ? 

 	 a ªÀÄvÀÄÛ b DgÀA©üPÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ¹zÀgÉ, CªÀÅ (a + m) ªÀÄvÀÄÛ (b + n) DUÀÄvÀÛªÉ. 	

(a + m) (b + n) = (a + m)b + (a + m)n

                          = ab + mb + an + mn

ºÉZÀÑ¼ÀªÀÅ an + bm + mn DVzÉ.

UÀÄt®§ÞªÀÅ (a + m) £À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¥ÀzÀzÀ UÀÄt®§ÞzÀ ªÉÆvÀÛªÁVzÀÄÝ (b + n) £À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ 
¥ÀzÀzÉÆA¢UÉ EgÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.

(a + m) (b + n) = ab + mb + an + mn     ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1:
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F ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß PÉ¼ÀV£ÀAvÉ zÀÈ²åÃPÀj¸À§ºÀÄzÀÄ:
b PÀA§¸Á®ÄUÀ¼ÀÄ n PÀA§¸Á®ÄUÀ¼ÀÄ

a CqÀØ¸Á®ÄUÀ¼ÀÄ

m CqÀØ¸Á®ÄUÀ¼ÀÄ

(a + m) (b + n)

           . . . . .  
           . . . . .  
           . . . . . 
.   .   .            .    .
.   .   .            .    .
.   .   .            .    .
.   .   .            .    .
           . . . . .  
           . . . . .

ab

            . . . . . .  
            . . . . . .
            . . . . . . 
    .   .                 .
    .   .                 .
    .   .                 .
    .   .                 .
            . . . . . . 
            . . . . . .

an

        . . . . . . .
        . . . . . . . .    .                .    ..    .                .    ..    .                .    .        . . . . . .  

mb

        . . . . . . .
        . . . . . . . .   .                 . .   .                 . .   .                 .         . . . . . . .

mn

 

 	UÀÄtÂ¹zÁUÀ §gÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¥ÀæªÀiÁtzÀ°è ºÉaÑ¹zÁUÀ CxÀªÁ PÀrªÉÄ ªÀiÁrzÁUÀ 
UÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ ºÉÃUÉ §zÀ¯ÁUÀÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä F ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ. 
MAzÀÄ CxÀªÁ JgÀqÀÆ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀrªÉÄ ªÀiÁrzÁUÀ F ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ 
JA§ÄzÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¸À§°ègÁ?

GzÁºÀgÀuÉUÉ, MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 1 jAzÀ ºÉaÑ¹zÁUÀ ªÀÄvÀÄÛ E£ÉÆßAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß  
1 jAzÀ PÀrªÉÄ ªÀiÁrzÁUÀ ¸ÀAzÀ¨sÀðªÀ£ÀÄß ªÀÄvÉÛ ¥Àj²Ã°¸ÉÆÃt. (a + 1) (b - 1) UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß  

(a + 1) (b + (-1)) JAzÀÄ §gÉAiÉÆÃt. ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1 gÀ°è m = 1 ªÀÄvÀÄÛ n = 1 C£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀgÉ,  
£ÀªÀÄUÉ ab + (1) × b + a × (–1) + (1) × (–1) = ab + b – a – 1 zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. 

EzÀÄ £ÁªÀÅ ªÉÆzÀ®Ä ¥ÀqÉzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀiÁVzÉ.

	 ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1 £ÀÄß §¼À¹ UÀÄt®§ÞªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ §zÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä.

(i) 	 MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 2 jAzÀ PÀrªÉÄ ªÀiÁqÀ¯ÁVzÉ ªÀÄvÀÄÛ E£ÉÆßAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 3 jAzÀ 

ºÉaÑ¸À¯ÁVzÉ.

(ii) 	 JgÀqÀÆ ¸ÀASÉåUÀ¼À°è MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 3 jAzÀ ªÀÄvÀÄÛ E£ÉÆßAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 4 jAzÀ 

PÀrªÉÄ ªÀiÁqÀ¯ÁVzÉ.

	 UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ ¸ÀAzÀ¨sÀðzÀ°è ªÀåªÀPÀ®£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀAPÀ®£ÀUÀ¼ÁV ¥ÀjªÀwð¸ÀzÉ 

GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹.

£ÁªÀÅ EzÀ£ÀÄß ̧ ÁªÀiÁ¤åÃPÀj¹zÀgÉ, (a + u) (b - v) UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

(a + u) (b – v) = (a + u) b – (a + u) v
                        = ab + ub – (av + uv)
                        = ab + ub – av – uv.
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EzÀÄ ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1 gÀ°è m = u ªÀÄvÀÄÛ n = -v JAzÀÄ DzÉÃ²¸ÀÄªÀAvÉ EzÉAiÉÄÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¹.

¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1 gÀ°ègÀÄªÀAvÉ, UÀÄt®§Þ (a + u) (b - v) JA§ÄzÀÄ a + u (a ªÀÄvÀÄÛ u) £À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ 
¥ÀzÀzÀ b - v AiÀÄÄ (b) ªÀÄvÀÄÛ (-v) £À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¥ÀzÀzÉÆA¢UÉ UÀÄt®§ÞzÀ ªÉÆvÀÛªÁVzÉ. UÀÄt®PÀëtUÀ¼À°è£À 
¥ÀzÀUÀ¼À aºÉßUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀÇuÁðAPÀ UÀÄuÁPÁgÀzÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ¤zsÀðj¸À§ºÀÄzÀÄ 
JAzÀÄ UÀªÀÄ¤¹. 

¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀzÀ ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ 
««zsÀ ̧ ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À£ÀÄß ¤ªÀð»¸À®Ä £ÀªÀÄUÉ ºÉÃUÉ CªÀPÁ±À ¤ÃqÀÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß £ÉÆÃr!

 	 «¸ÀÛj¹: (i) (a – u) (b + v), (ii) (a – u) (b – v) 

    DUÀ £ÀªÀÄUÉ,  (a – u) (b + v) = ab – ub + av – uv, ªÀÄvÀÄÛ

	 (a – u) (b – v) = ab – ub – av + uv JAzÀÄ zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.

«vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄªÀÅ MAzÀÄ DªÀgÀtzÉÆ¼ÀV£À JgÀqÀÄ ¥ÀzÀUÀ½UÉ ªÀiÁvÀæ ¹Ã«ÄvÀªÁV®è.

 	GzÁºÀgÀuÉ 1: «¸ÀÛj¹.  
3a
2  (a – b + 

1
5).

				  
3a
2  (a – b + 

1
5) = (

3a
2  × a) – (

3a
2  × b) + (

3a
2  × 

1
5 ).

 	 FUÀ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀAPÉëÃ¦¸ÀÄªÀÅzÀÄ ºÉÃUÉAzÀgÉ- 

					   
3a
2  × a = 

3
2 × (a × a).

WÁvÁAPÀUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ, £ÁªÀÅ »ÃUÉ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ,  
3
2 × (a × a) = 

3
2 a2.

3a
2  × b = 

3
2 × (a × b) = 

3
2 ab.

3a
2  × 

1
5 = (

3
2 × 

1
5) a = 

3
10 a

£ÀªÀÄUÉ FUÀ zÉÆgÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ,
3a
2  (a – b + 

1
5) = 

3
2a2 – 

3
2 ab + 

3
10  a.

	 JgÀqÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß PÀÆr MAzÉÃ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä ¸ÁzsÀåªÉÃ?

GzÁºÀgÀuÉUÉ, MAzÉÃ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä 
3
2 a2 ªÀÄvÀÄÛ 

3
10  a UÀ¼À£ÀÄß PÀÆr¸À§ºÀÄzÉÃ?

AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ ¤RgÀªÁV MAzÉÃ jÃwAiÀÄ ©ÃeÁPÀëgÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢®è C®èzÉÃ EzÀÄ 
CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß MAzÉÃ ¥ÀzÀªÁV ¸ÀgÀ½ÃPÀj¸À®Ä C£ÀÄªÀÅ ªÀiÁrPÉÆqÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ.  

DzÀÝjAzÀ, F ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄvÀÛµÀÄÖ ̧ ÀÄ®¨sÀgÀÆ¥ÀPÉÌ vÀgÀ®Ä ̧ ÁzsÀå«®è. £ÁªÀÅ MAzÉÃ ©ÃeÁPÀëgÀUÀ¼À£ÀÄß 
ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀeÁwÃAiÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß £É£À¦¹PÉÆ½î.

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



149149

 	  GzÁºÀgÀuÉ 2: «¸ÀÛj¹  (a + b) (a + b) 

	 FUÀ,  (a + b) (a + b) = (a+b) a + (a + b)b = a × a + b × a + ab + b × b 

					        		     = a2 + ba + ab + b2

FUÀ ba = ab DzÀÝjAzÀ £ÀªÀÄUÉ MAzÉÃ jÃwAiÀÄ CPÀëgÀ-¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ JgÀqÀÄ ¥ÀzÀUÀ½ªÉ. 
(CxÀªÁ ¸ÀeÁwÃAiÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ) ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß £ÁªÀÅ PÀÆr¹zÁUÀ -  

		  	   ba + ab = ab + ab = 2ab
£ÀªÀÄUÉ zÉÆgÉAiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ,

			   (a + b) (a + b) = a2 + 2ab + b2.

 	GzÁºÀgÀuÉ 3: «¸ÀÛj¹ (a + b) (a2 + 2ab + b2).

	 (a + b) (a2 + 2ab + b2) = (a + b)a2 + (a + b) × 2ab + (a + b)b2

				         = (a × a2) + ba2 + (a × 2ab) + (b × 2ab) + ab2 + (b × b2)

E°è£À ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ ¸ÀÄ®©üÃPÀj¸À§ºÀÄzÀÄ -

a × a2 = a3 (KPÉ?) 

ba2 = a2b

a × 2ab = 2 × a × a × b = 2a2b

 b × 2ab = 2 × a × b × b = 2ab2

b × b2 = b3

FUÀ, (a + b)(a2 + 2ab + b2) = a3 + a2b + 2a2b + 2ab2 + ab2 + b3.

£ÁªÀÅ UÀªÀÄ¤¹zÁUÀ E°è, a2b ªÀÄvÀÄÛ 2a2b UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ jÃwAiÀÄ ¸ÀASÉå- CPÀëgÀUÀ¼ÁVªÉ (CxÀªÁ 

¸ÀeÁwÃAiÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ) ªÀÄvÀÄÛ EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß FUÀ PÀÆr¸À§ºÀÄzÀÄ -

a2b + 2a2b = (1 + 2) a2 b = 3a2 b.

EzÉÃ jÃw, ab2 ªÀÄvÀÄÛ 2ab2 UÀ¼ÀÄ ¸ÀeÁwÃAiÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ FUÀ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß PÀÆr¸À§ºÀÄzÀÄ - 

ab2 + 2ab2 = (1 + 2)ab2 = 3ab2.

DzÀÝjAzÀ, £ÁªÀÅ FUÀ

(a + b) × (a2 + 2ab +b2 ) = a3 + 3a2b + 3ab2 + b3 
 ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.
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EwºÁ¸ÀzÀ MAzÀÄ vÀÄtÄPÀÄ

¸ÀAPÀ®£ÀzÀ ªÉÄÃ¯É UÀÄuÁPÁgÀzÀ «vÀgÀuÁ UÀÄtªÀÅ C£ÉÃPÀ ¥ÁæaÃ£À £ÁUÀjPÀvÉUÀ¼À°è, «±ÉÃµÀªÁV ¥ÁæaÃ£À 
Ff¥ïÖ, ªÉÄ¸À¥ÀmÉÆÃ«ÄAiÀÄ, VæÃ¸ï, aÃ£Á ªÀÄvÀÄÛ ¨sÁgÀvÀzÀ°è UÀtÂvÀdÕgÀ ¯ÉPÁÌZÁgÀUÀ¼À°è ¸ÀÆZÀåªÁVvÀÄÛ. 
GzÁºÀgÀuÉUÉ, UÀtÂvÀdÕgÁzÀ AiÀÄÆQèqï (eÁå«ÄwÃAiÀÄ gÀÆ¥ÀzÀ°è) ªÀÄvÀÄÛ DAiÀÄð¨sÀl (©ÃdUÀtÂvÀ 
gÀÆ¥ÀzÀ°è) vÀªÀÄä UÀtÂvÀ ºÁUÀÆ ªÉÊeÁÕ¤PÀ PÀÈwUÀ¼À°è «vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß ¸ÀÆZÀå jÃwAiÀÄ°è §¼À¹zÀgÀÄ. 
«vÀgÀuÁ UÀÄtzÀ ªÉÆzÀ® ¸ÀàµÀÖ ºÉÃ½PÉAiÀÄ£ÀÄß §æºÀäUÀÄ¥ÀÛ£ÀÄ vÀ£Àß PÀÈw §æºÀä¸ÀÄál¹zÁÞAvÀ (±ÉÆèÃPÀ 12.55) 
zÀ°è ¤ÃrzÁÝ£É, CªÀgÀÄ UÀÄuÁPÁgÀPÁÌV UÀÄtzÀ §¼ÀPÉAiÀÄ£ÀÄß RAqÀ-UÀÄt£ÀA (¨sÁUÀUÀ½AzÀ UÀÄuÁPÁgÀ) 
JAzÀÄ G¯ÉèÃT¹zÁÝgÉ. CªÀgÀ ±ÉÆèÃPÀªÀÅ »ÃUÉ ºÉÃ¼ÀÄvÀÛzÉ, "UÀÄtPÀªÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ CxÀªÁ ºÉaÑ£À ¨sÁUÀUÀ¼ÁV 
«¨sÀf¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ, CzÀgÀ ªÉÆvÀÛªÀÅ CzÀPÉÌ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛzÉ; £ÀAvÀgÀ UÀÄtÂ¸À®àqÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß EªÀÅUÀ¼À°è 
¥ÀæwAiÉÆAzÀjAzÀ UÀÄtÂ¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ ¥sÀ°vÁA±ÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÉÃj¸À¯ÁUÀÄvÀÛzÉ". CAzÀgÉ, JgÀqÀÄ ¨sÁUÀUÀ½zÀÝgÉ, 
CPÀëgÀ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ EzÀÄ F ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtPÉÌ (a + b) c = ac + bc UÉ ¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄvÀÛzÉ. 
ªÀÄÄA¢£À ±ÉÆèÃPÀzÀ°è (±ÉÆèÃPÀ 12.56), §æºÀäUÀÄ¥ÀÛ£ÀÄ F «vÀgÀuÁ UÀÄtªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ vÀéjvÀªÁV 
UÀÄuÁPÁgÀ ªÀiÁqÀÄªÀ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß ªÀÄvÀÛµÀÄÖ «ªÀj¸ÀÄvÁÛ£É, CzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ ªÀÄÄA¢£À «¨sÁUÀzÀ°è ªÀÄvÀÛµÀÄÖ 
C£ÉéÃ¶¸ÀÄvÉÛÃªÉ.

 	PÀAqÀÄ»r¬Äj

1. 	 PÉ¼ÀV£À UÀÄuÁPÁgÀ Væqï C£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. Væqï£ÉÆ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 
UÀÄtÂ¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ gÀÆ¥ÀÅUÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ. avÀæzÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ 3 × 3 ZËPÀnÖ£À ªÀÄzsÀåzÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
pq ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ ¤ÃrzÀgÉ, Væqï£À°ègÀÄªÀ EvÀgÀ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj. 

x 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
1 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
2 2 4 6 8 10 12 14 16 18 20
3 3 6 9 12 15 18 21 24 27 30
4 4 8 12 16 20 24 28 32 36 40
5 5 10 15 20 25 30 35 40 45 50
6 6 12 18 24 30 36 42 48 54 60
7 7 14 21 28 35 42 49 56 63 70
8 8 16 24 32 40 48 56 64 72 80
9 9 18 27 36 45 54 63 72 81 90

10      10 20 30 40 50 60 70 80 90       100

3 × 5 3 × 6 3 × 7

4 × 5 4 × 6 4 × 7

5 × 5 5 × 6 5 × 7

pq

2. 	 PÉ¼ÀV£À UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß «¸ÀÛj¹. 

	 (i)	 (3 + u) (v – 3)	 (ii)	
2
3 (15 + 6a)

	 (iii)	 (10a + b) (10c + d)	 (iv)	 (3 – x) (x – 6)
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	 (v)	 (–5a + b) (c + d)	 (vi)	 (5 + z) (y + 9) 		      

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

3. 	 JgÀqÀÄ  ¸ÀASÉåUÀ¼À°è  MAzÀ£ÀÄß  2  jAzÀ  ºÉaÑ¹zÁUÀ ªÀÄvÀÄÛ E£ÉÆßAzÀ£ÀÄß 4 jAzÀ 
	 PÀrªÉÄ ªÀiÁrzÁUÀ CªÀÅUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ §zÀ¯ÁUÀzÉ G½AiÀÄÄªÀ 3 GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß 

PÀAqÀÄ»r¬Äj. 

4. 	 «¸ÀÛj¹ (i) (a + ab – 3b2) (4 + b),  ªÀÄvÀÄÛ  (ii) (4y + 7) (y + 11z – 3).

5. 	 «¸ÀÛj¹ (i) (a – b) (a + b), (ii) (a – b) (a2 + ab + b2)  ªÀÄvÀÄÛ  

	 (iii) (a – b) (a3 + a2b + ab2 + b3), EªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÆ «£Áå¸À PÀAqÀÄ §A¢zÉAiÉÄÃ? 
ªÀÄÄA¢£À «£Áå¸ÀzÀ°è PÀAqÀÄ§gÀÄªÀ ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ¼Àî§°ègÁ? EzÀ£ÀÄß «¸ÀÛj¸ÀÄªÀ 
ªÀÄÆ®PÀ ¥Àj²Ã°¸À§°ègÁ?

«vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ vÀéjvÀªÁV UÀÄtÂ¸ÀÄªÀÅzÀÄ

PÉ®ªÀÅ jÃwAiÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ «vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄ¢AzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ vÀéjvÀªÁV 
ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÁzÀ UÀÄuÁPÁgÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ¦¸À§ºÀÄzÀÄ.

UÀÄtÂ¸ÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À°è MAzÀÄ ¸ÀASÉå 11, 101, 1001,.... AiÀiÁªÀÅzÉÃ DVzÀÝgÉ 

 	11gÀ eÉÆvÉ EgÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß MAzÉÃ ºÀAvÀzÀ°è PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä F PÉ¼ÀV£À UÀÄuÁPÁgÀ 

¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß §¼À¹.

(a) 3874 × 11				   (b) 5678 × 11

ªÉÆzÀ® UÀÄuÁPÁgÀªÀ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.

3874 × 11 = 3874 (10 + 1) = 38740 + 3874

CAQUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃUÉ PÀÆr¸À¯ÁUÀÄwÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.

£ÁªÀÅ 4-CAQAiÀÄ ¸ÀASÉå dcba C£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt, CAzÀgÉ, ¸Á«gÀ ¸ÁÜ£ÀzÀ°è d, £ÀÆgÁgÀÄ 
¸ÁÜ£ÀzÀ°è c, ºÀvÀÛgÀ ¸ÁÜ£ÀzÀ°è b ªÀÄvÀÄÛ ©r ¸ÁÜ£ÀzÀ°è a ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¸ÀASÉå.

dcba × (10 + 1) = dcba × 10 + dcba. 

		  EzÀÄ -

		    

     d      c       b          a       o
+          d        c       b       a

     d  (c + d)  (b + c)  (a + b)  a  DUÀÄvÀÛzÉ.

       38740
+     3874
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EzÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ MAzÉÃ ¸Á°£À°è UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

3874 × 11 
        614

3874 × 11 
     2614

3874 × 11 
   42614

+

+

ºÀAvÀ 4 ºÀAvÀ 5

3874 × 11 
            4

ºÀAvÀ 1 ºÀAvÀ 3
1

1 11 11 1

1 1

3874 × 11 
          14

+

ºÀAvÀ 2

 	MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß (AiÀiÁªÀÅzÉÃ ̧ ÀASÉåAiÀÄ CAQUÀ¼À) 11 jAzÀ UÀÄtÂ¹ UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß MAzÉÃ (ºÀAvÀ) 

¸Á°£À°è §gÉAiÀÄ®Ä ¸ÁªÀiÁ£Àå ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß «ªÀj¹. 				       
 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ	 (i) 94 × 11,  (ii) 495 × 11,  (iii) 3279 × 11,  (iv) 4791256 × 11. 

 	 ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 101 jAzÀ UÀÄtÂ¸À®Ä £ÁªÀÅ EzÉÃ jÃwAiÀÄ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß gÀa¸À§ºÀÄzÀÄ?

 	 3874 C£ÀÄß 101 jAzÀ UÀÄtÂ¹.

£ÁªÀÅ 4-CAQAiÀÄ dcba ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.

dcba × 101 = dcba × (100 + 1) = dcba × 100 + dcba.
EzÀÄ

     d    c        b        a     o      o
+                 d      c      b       a

     d    c      (b + d)  (a + c)   b       a  DUÀÄvÀÛzÉ.

 	EzÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ MAzÉÃ ¸Á°£À°è 3874 × 101 C£ÀÄß UÀÄtÂ¹.

 	MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 101 jAzÀ UÀÄtÂ¹ UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß MAzÉÃ ¸Á°£À°è §gÉAiÀÄ®Ä EgÀÄªÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå 

¤AiÀÄªÀÄ AiÀiÁªÀÅzÀÄ? F ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß 1001, 10001 jAzÀ UÀÄtÂ¸À®Ä «¸ÀÛj¹....

  	EzÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.		     
 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

(i) 89 × 101,  (ii) 949 × 101,  (iii) 265831 × 1001,   (iv) 1111 × 1001, 
(v) 9734 × 99 ªÀÄvÀÄÛ (vi) 23478 × 999 

JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÄ®¨sÀªÁV UÀÄtÂ¸À®Ä «vÀgÀuÁ UÀÄtªÀ£ÀÄß C£Àé¬Ä¸ÀÄªÀ EAvÀºÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß 
§æºÀäUÀÄ¥ÀÛ (628 CE), ²æÃzsÀgÁZÁAiÀÄð (750 CE) ªÀÄvÀÄÛ ¨sÁ¸ÀÌgÁZÁAiÀÄð (°Ã¯ÁªÀw, 1150 CE) CªÀgÀ 
¥ÁæaÃ£À UÀtÂvÀ PÀÈwUÀ¼À°è ªÁå¥ÀPÀªÁV ZÀað¸À¯ÁVzÉ. §æºÀäUÀÄ¥ÀÛ£ÀÄ vÀ£Àß PÀÈw §æºÀä¸ÀÄál ¹zÁÞAvÀ (±ÉÆèÃPÀ 
12.56) zÀ°è, «vÀgÀuÁ UÀÄtªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ vÀéjvÀªÁV UÀÄtÂ¸ÀÄªÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß EµÀÖ-UÀÄt£À JAzÀÄ 
G¯ÉèÃT¸ÀÄvÁÛ£É. 
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6.2 «vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄzÀ «±ÉÃµÀ ¸ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼ÀÄ

JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ/ªÀåvÁå¸ÀUÀ¼À ªÀUÀð 

 	60 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À ¨ÁºÀÄUÀ¼À GzÀÝ«gÀÄªÀ ZËPÀzÀ «¹ÛÃtð 3600 ZÀzÀgÀªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀÄ (602) 
ªÀÄvÀÄÛ 5 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À  ¨ÁºÀÄUÀ¼À GzÀÝ«gÀÄªÀ ZËPÀzÀ «¹ÛÃtð 25 ZÀzÀgÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀÄ (52) 
DVzÉ. EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ 65 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À  ¨ÁºÀÄUÀ¼À GzÀÝ«gÀÄªÀ  ZËPÀzÀ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß 
PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ?

avÀæzÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ 65 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À  ¨ÁºÀÄUÀ¼À GzÀÝ«gÀÄªÀ ZËPÀªÀ£ÀÄß 4 ¨sÁUÀUÀ¼ÁV 
«AUÀr¸À§ºÀÄzÀÄ - 60 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À  ̈ ÁºÀÄUÀ¼À GzÀÝ«gÀÄªÀ ZËPÀ, 5 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À  ̈ ÁºÀÄUÀ¼À GzÀÝ«gÀÄªÀ 
ZËPÀ ºÁUÀÆ 60 ªÀÄvÀÄÛ 5 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À  ¨ÁºÀÄUÀ¼À GzÀÝ«gÀÄªÀ JgÀqÀÄ DAiÀÄvÀUÀ¼ÀÄ. ZËPÀzÀ «¹ÛÃtðªÀÅ 
CzÀgÀ J¯Áè ¨sÁUÀUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁVzÉ. avÀæzÀ°è £Á®ÄÌ ¨sÁUÀUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃªÀÅ 
PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? 

60

60 5

5

602

525 × 60

60 × 5

£ÀªÀÄUÉ UÉÆwÛgÀÄªÀAvÉ,

652 = (60 + 5)2 	= 602 + 52 + 2 × (60 × 5).
			   = 3600 + 25 + 600 
			   = 4225  ZÀzÀgÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ  
			          zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.   

«vÀgÀuÁ UÀÄtªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ (60 + 5) × (60 + 5)  UÀÄtÂ¸ÉÆÃt.

(60 + 5) × (60 + 5) = 60 × 60 + 5 × 60 + 60 × 5 + 5 × 5

				     = 602 + 2 × (60 × 5) + 52.

  	£ÁªÀÅ 652 C£ÀÄß (30 + 35)2 CxÀªÁ (52 + 13)2 JAzÀÄ §gÉzÀgÉ K£ÁUÀÄvÀÛzÉ?

avÀæªÀ£ÀÄß ©r¹ ªÀÄvÀÄÛ ¤ÃªÀÅ ¥ÀqÉAiÀÄÄªÀ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹.

(a + b)2 CAzÀgÉ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛzÀ ªÀUÀðPÉÌ ¸ÁªÀiÁ£Àå ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÉÆÃt.

a

a b

b

a2

b2b × a

a ×
 b

«vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ, (a+b)2 
C£ÀÄß »ÃUÉ «¸ÀÛj¸À§ºÀÄzÀÄ.

(a+b) × (a+b) = a×a + a×b + b×a + b×b

	= a2 + 2ab + b2,

£ÁªÀÅ FUÁUÀ¯ÉÃ GzÁºÀgÀuÉ 2gÀ°è £ÉÆÃrzÀAvÉ. 

  ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1A:	 (a+b)2 = a2 + 2ab + b2 
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 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

  	a ªÀÄvÀÄÛ b UÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÁVzÀÝgÉ, (a+b)² AiÀiÁªÁUÀ®Æ a2 + b2 
	 VAvÀ ºÉZÁÑVgÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? E®è¢zÀÝgÉ, CzÀÄ AiÀiÁªÁUÀ ºÉZÁÑVgÀÄvÀÛzÉ?

  1042 ªÀÄvÀÄÛ 372 gÀ ¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1A §¼À¹. [¸ÀÄ½ºÀÄ: 104 ªÀÄvÀÄÛ 37 

UÀ¼À£ÀÄß ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ®Ä ¸ÀÄ®¨sÀªÁzÀ ªÀUÀðUÀ¼À ªÉÆvÀÛ CxÀªÁ ªÀåvÁå¸ÀUÀ¼ÁV «¨sÀf¹.]

 	PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ½UÉ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄ®Ä ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1A §¼À¹. 

	 (i)	 (m + 3)2	 (ii)  (6 + p)2

  «¸ÀÛj¹ (6x + 5)2

«¨sÁdPÀ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹ ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹

(6x + 5)2	 = (6x + 5) (6x + 5)
		  = �(6x × 6x) + (5 × 6x) +(6x × 5) + 5 × 5
		  = (6x)2 + 2 (6x × 5) + 52

		  = 36x2 + 60x + 25.

(6x + 5)2    = (6x)2 + 52 + 2 × (6x × 5)	
	          = 36x2 + 25 + 60x.

¸ÁªÀiÁ£Àå ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß £É£À¦lÄÖPÉÆ¼Àî®Ä CxÀªÁ §¼À¸À®Ä ¤ªÀÄUÉ PÀµÀÖªÁVzÀÝgÉ, ¤ÃªÀÅ 
UÀÄtÂ¸À®Ä «vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß C£Àé¬Ä¸À§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ C¥ÉÃQëvÀ ¥sÀ°vÁA±ÀªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

  	¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ ªÀÄvÀÄÛ «vÀgÀuÁ UÀÄtªÀ£ÀÄß C£Àé¬Ä¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ (3j + 2k)2  C£ÀÄß 

«¸ÀÛj¹.

  	(60 - 5)² CxÀªÁ 552 gÀ ¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä £ÁªÀÅ 602 (= 3600) ªÀÄvÀÄÛ 52 (=25) UÀ¼À£ÀÄß 
§¼À¸À§ºÀÄzÉÃ?

¨ÁºÀÄ«£À GzÀÝ 60 EgÀÄªÀ ZËPÀzÀ M¼ÀUÉ ¨ÁºÀÄ«£À GzÀÝ 55 EgÀÄªÀ ZËPÀªÀ£ÀÄß gÀa¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ 

eÁå«ÄwAiÀÄ zÀÈ¶×PÉÆÃ£À¢AzÀ £ÉÆÃqÉÆÃt. 

¨ÁºÀÄ«£À GzÀÝ 55 gÀ ZËPÀzÀ «¹ÛÃtð (60-5)2 = 552 .

5560

55 5

60 × 60 – 5 × 60

– 60 × 5

+5 × 5

60 gÀ ̈ sÁUÀzÀ GzÀÝzÀ ªÀUÀð «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ 

60 ªÀÄvÀÄÛ 5 gÀ 602 - (60 x 5) - (5 × 60) JgÀqÀÄ DAiÀÄvÀUÀ¼À 
«¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß vÉUÉAiÀÄÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ ¨sÁUÀzÀ GzÀÝzÀ ªÀUÀð 
55 gÀ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. EzÀ£ÀÄß 
ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀjAzÀ, £ÁªÀÅ 5gÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀzÀ GzÀÝzÀ ¸ÀtÚ 
ZËPÀzÀ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ ¨Áj vÉUÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. ¸ÀjAiÀiÁzÀ 
«¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä £ÁªÀÅ F ©ÃeÉÆÃQÛAiÉÆA¢UÉ K£ÀÄ 
ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ?

£ÁªÀÅ 5gÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀzÀ GzÀÝzÀ ZËPÀzÀ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß 
ªÀÄgÀ½ F ©ÃeÉÆÃQÛUÉ ̧ ÉÃj¸À§ºÀÄzÀÄ. F ªÀÄÆ®PÀ, £ÁªÀÅ F 
«¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß PÉÃªÀ® MAzÀÄ ¨Áj PÀ¼ÉAiÀÄÄwÛzÉÝÃªÉ.
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DzÀÝjAzÀ, 		  (60 – 5)2 = 602 – (60 × 5) – (5 × 60) + 52

= 3600 – 300 – 300 + 25

				      = 3025.

55 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀzÀ GzÀÝzÀ ZËPÀzÀ «¹ÛÃtðªÀÅ 3025 ZÀzÀgÀ  ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀÄ.

(a + b)2 £ÀÄß «¸ÀÛj¹zÁUÀ K£ÀÄ PÉÆqÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. (a – b)2  £À «¸ÀÛgÀuÉ K£ÀÄ? 
«vÀgÀuÁ UÀÄtªÀ£ÀÄß §¼À¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ, 

(a – b)2 	 = (a – b) × (a – b)

= (a)2 – ba – ab + (b)2

				      = a2 – 2ab + b2.

 	(a – b)2 £À «¸ÀÛgÀuÉAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä £ÁªÀÅ  (a + b)2 £À «¸ÀÛgÀuÉAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀºÀ §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ 

ºÉÃUÉ JAzÀÄ AiÉÆÃa¹?

¸ÀÄ½ºÀÄ:  (a - b)2 = (a + (- b))2.

£ÁªÀÅ FUÀ (a + b)2  £À «¸ÀÛgÀuÉAiÀÄ£ÀÄß £ÉÃgÀªÁV §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ. 

(a + (–b))2  = (a)2  + (–b)2 + 2 × (a) × (–b)

¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt  1B : (a – b)2 = a2 + b2 – 2ab

	 552 UÉ £ÁªÀÅ ªÀiÁrzÀAvÉ, gÉÃSÁUÀtÂvÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ (a - b)2 ¸ÁªÀiÁ£Àå «¸ÀÛgÀuÉAiÀÄ£ÀÄß 

PÀAqÀÄ»r¬Äj.

	 (a - b)2 ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß §¼À¹ (a) 992 ªÀÄvÀÄÛ  (b) 582  ¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

 	PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1B G¥ÀAiÉÆÃV¹ ªÀÄvÀÄÛ «vÀgÀuÁ UÀÄtªÀ£ÀÄß C£Àé¬Ä¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ 

«¸ÀÛj¹.

(i) (b – 6)2          (ii) (–2a + 3)2             	(iii) (7y – 
3
4z)

2

«£Áå¸ÀUÀ¼À£ÀÄß ¥Àj²Ã°¸ÀÄªÀÅzÀÄ:
«£Áå¸À 1 (ªÀiÁzÀj 1)

PÉ¼ÀV£À «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß £ÉÆÃr. 
2 (22 + 12) = 32 + 12

2 (32 + 12) = 42 + 22

   2 (62 + 52) = 112 + 12

  2 (52 + 32) =  82 + 22.
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	 JgÀqÀÄ ¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î. CªÀÅUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß ¯ÉPÀÌ ºÁQ. F ªÉÆvÀÛzÀ 

JgÀqÀgÀµÀÖ£ÀÄß JgÀqÀÄ ªÀUÀðUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÁßV §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? 

EzÀ£ÀÄß EvÀgÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À eÉÆÃrUÀ¼ÉÆA¢UÉ ¥ÀæAiÀÄwß¹. ¤ÃªÀÅ AiÀiÁªÀÅzÉÃ «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß (ªÀiÁzÀjAiÀÄ£ÀÄß) 
PÀAqÀÄPÉÆAr¢ÝÃgÁ? 

UÀªÀÄ¤¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ,  2 (52 + 62) =  (6 + 5)2 + (6 – 5)2.

	 PÉ¼ÀV£À ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ UÀªÀÄ¤¹zÀ «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß (ªÀiÁzÀjAiÀÄ£ÀÄß) «ªÀj¸À®Ä ¸ÀºÁAiÀÄ 
ªÀiÁqÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ?

(a + b)2 = a2 + 2ab + b2

(a – b)2 = a2 – 2ab + b2

(a + b)2 + (a – b)2 = (a2 + 2ab + b2) + (a2 – 2ab + b2)

¸ÀeÁw ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÉÃj¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ a2 + a2  = 2a2 , b2 + b2 = 2b2 ªÀÄvÀÄÛ 2ab – 2ab = 0 £ÁªÀÅ ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. 

2 (a2 + b2) = (a + b)2 + (a – b)2.

«£Áå¸À 2 (ªÀiÁzÀj 2) 

	 E°è MAzÀÄ «£Áå¸À«zÉ. F «£Áå¸ÀªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÀjAiÉÄÃ JAzÀÄ ¤zsÀðj¸À®Ä ©ÃdUÀtÂvÀªÀ£ÀÄß 

§¼À¹ «ªÀj¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹.

9 × 9 – 1 × 1= 10 × 8

8 × 8 – 6 × 6 = 14 × 2

7 × 7 – 2 × 2 = 9 × 5

10 × 10 – 4 × 4 = 14 × 6

E°è «£Áå¸ÀªÀÅ a2 – b2 = (a + b) × (a – b) ºÁUÉ PÁtÄvÀÛzÉ.

	 EzÀÄ ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÉÃ? 

	 «vÀgÀuÁ UÀÄtªÀ£ÀÄß §¼À¹ EzÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 
(a + b) × (a – b) = a2 – ab + ba – b2 

¸ÀeÁw ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ab + (- ab) = 0 £ÀªÀÄUÉ PÁtÄvÀÛzÉ.

¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1C :      (a + b) × (a – b) = a2 – b2.

¤ÃªÀÅ F ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß FUÁUÀ¯ÉÃ »A¢£À PÀAqÀÄ»r¬Äj ¨sÁUÀ 5(i)gÀ°è £ÉÆÃr¢ÝÃj.

 	1C ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß §¼À¹ 98 × 102 ªÀÄvÀÄÛ 45 × 55 £ÀÄß ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁr.
EzÀ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¹ 	(a + b) × (a – b) = a2 – b2  JAzÀÄ gÉÃSÁUÀtÂwÃAiÀÄªÁV vÉÆÃj¹.
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¸ÀÄ½ºÀÄ: a b

F vÀÄAqÀ£ÀÄß ¸Àj¹zÁUÀ 
£ÀªÀÄUÉ K£ÀÄ ¹UÀÄvÀÛzÉ. 

a

b

²æÃzsÀgÁZÁAiÀÄðgÀÄ (750 CE) ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt 1C AiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹PÉÆAqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À 
ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß vÀéjvÀªÁV ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ®Ä D¸ÀQÛzÁAiÀÄPÀ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß ¤ÃrzÁÝgÉ. F ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtzÀ 
ªÀiÁ¥Àðr¹zÀ gÀÆ¥ÀªÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹. 

a2 = (a + b) (a – b) + b2 

 	F ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÀÅ ¸Àj¬ÄzÉ KPÉ?

FUÀ, GzÁºÀgÀuÉUÉ 312  £ÀÄß a = 31 ªÀÄvÀÄÛ b = 1 JAzÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 

          312  = (31 + 1) (31 – 1) + 12

 = 32 × 30 + 1
				                 = 961.

1972  £ÀÄß a = 197 ªÀÄvÀÄÛ b = 3 JAzÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 

    1972  = (197 + 3) (197 – 3) + 32

             = 200 × 194 + 9

 = 38809.

 	PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1. 	 (a-b)²  CxÀªÁ (b - a)2 AiÀiÁªÀÅzÀÄ zÉÆqÀØzÀÄ? ¤ªÀÄä GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¹.

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

2. 	 100 £ÀÄß JgÀqÀÄ ªÀUÀðUÀ¼À ªÀåvÁå¸ÀªÁV ªÀåPÀÛ¥Àr¹. 				      

3. 	 ¤ÃªÀÅ E°èAiÀÄªÀgÉUÀÆ PÀ°wgÀÄªÀ ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ 4062, 722, 1452, 
10972 ªÀÄvÀÄÛ 1242 UÀ¼À ¨É¯É PÀAqÀÄ»r¬Äj. 

4. 	 «£Áå¸À 1 ªÀÄvÀÄÛ «£Áå¸À 2 PÉÃªÀ® JtÂPÉAiÀÄ ¸ÀASÉåUÀ½UÉ ªÀiÁvÀæ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ? CxÀªÁ IÄuÁvÀäPÀ 
ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ½UÀÆ ¸ÀºÀ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ? ºÁUÀÆ ©ü£ÀßgÁ²UÀ½UÀÆ C£Àé¬Ä¸ÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? ¤ªÀÄä 
GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ¸ÀªÀÄyð¹.
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6.3 vÀ¥Àà£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹PÉÆ½î ªÀÄvÀÄÛ CzÀ£ÀÄß ¸Àj¥Àr¹.

PÉ¼ÀUÉ ¤ÃrgÀÄªÀ PÉ®ªÀÅ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß £ÁªÀÅ CªÀÅUÀ¼À ̧ ÀgÀ¼À gÀÆ¥ÀUÀ½UÉ «¸ÀÛj¹ ªÀÄvÀÄÛ ̧ ÀgÀ½ÃPÀj¹zÉÝÃªÉ.

(i) 	 ¥Àæw ¸ÀgÀ½ÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹ ªÀÄvÀÄÛ vÀ¥ÁàVzÉAiÉÄÃ JAzÀÄ £ÉÆÃr.

(ii) 	 vÀ¥ÁàVzÀÝgÉ, K£ÀÄ vÀ¥ÁàVzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß «ªÀj¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹.

(iii) 	£ÀAvÀgÀ ¸ÀjAiÀiÁzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß §gÉ¬Äj. 

   –3p (–5p + 2q)
= –3p + 5p – 2q
= p – 2q

1

   2(x – 1) + 3 (x + 4)
= 2x – 1 + 3x + 4
= 5x + 3

2

   y + 2 (y + 2)
= (y + 2)2

= y2 + 4y + 4

3

   (5m + 6n)2

= 25m2 + 36n2

4

   (– q + 2)2

= q2 – 4q + 4

5

   3a (2b × 3c)
= 6ab × 9ac
= 54a2bc

6

   
1
2 (10s – 6) + 3

= 5s – 3 + 3
= 5s

7

   5w2 + 6w
= 11w2

8

   2a3 + 3a3 + 6a2b
   + 6ab2

= 5a3 + 12a2b2

9

   (a + 2) (b + 4)
= ab + 8

   ab2 + a2b + a2b2

= ab (a + b + ab)

    (x + 2)(x + 5)
= (x + 2)x + (x + 2)5
= x2 + 2x + 5x +10
= x2 + 7x + 10

10 11 12

6.4  zÁjAiÀiÁªÀÅzÁzÀgÉÃ£ÀÄ ¸ÉÃgÀÄªÀ eÁUÀ MAzÉÃ                     	    
 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄPÉ¼ÀV£À avÀæzÀ°è£À «£Áå¸À (ªÀiÁzÀj)UÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. ªÀÄÄA¢£À C£ÀÄPÀæªÀÄ avÀæªÀ£ÀÄß 

§gÉ¬Äj. CzÀÄ JµÀÄÖ ªÀÈvÀÛUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ? ºÀAvÀ 10gÀ°è MlÄÖ JµÀÄÖ ªÀÈvÀÛUÀ½ªÉ? ºÀAvÀ  
K £À°ègÀÄªÀ ªÀÈvÀÛUÀ¼À ¸ÀASÉåUÉ MAzÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß §gÉ¬Äj. 

1                        2                             3            

. . . . . .

F ªÀiÁzÀjAiÀÄ£ÀÄß ªÁåSÁå¤¸À®Ä ºÀ®ªÀÅ «zsÁ£ÀUÀ½ªÉ. PÉ®ªÀÅ ¸ÁzsÀåvÉUÀ¼ÀÄ E°èªÉ.
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ºÀAvÀ 1                 ºÀAvÀ 2                         ºÀAvÀ 3                          ºÀAvÀ 4             . . .            ºÀAvÀ k           

   22 – 1
= (1 + 1)2 – 1

   32 – 1
= (2 + 1)2 – 1

   42 – 1
= (3 + 1)2 – 1

   52 – 1
= (4 + 1)2 – 1 (k + 1)2 – 1. . . 

«zsÁ£À 1

. . . 

ºÀAvÀ 1                 ºÀAvÀ 2                         ºÀAvÀ 3                          ºÀAvÀ 4             . . .            ºÀAvÀ k    

   1 + 2 × 1
= 12 + 2 × 1

   22 + 2 × 2
= 22 + 2 × 2 . . . 

«zsÁ£À 2

   32 + 2 × 3
= 32 + 2 × 3

   42 + 2 × 4
= 42 + 2 × 4 k2 + 2 × k

. . . 

   1 × 2 + 1
= 1 × (1 + 1) + 1

«zsÁ£À 3

   2 × 3 + 2
= 2 × (2 + 1) + 2

   3 × 4 + 3
= 3 × (3 + 1) + 3

   4 × 5 + 4
= 4 × (4 + 1) + 4

k × (k + 1) + k

ºÀAvÀ 1                 ºÀAvÀ 2                         ºÀAvÀ 3                          ºÀAvÀ 4             . . .            ºÀAvÀ k    

. . . 

. . . 
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   1 × 3
= 1 × (1 + 2) . . . 

«zsÁ£À 4

   2 × 4
= 2 × (2 + 2)

   3 × 5
= 3 × (3 + 2)

   4 × 6
= 4 × (4 + 2) k × (k+2)

. . . 

ºÀAvÀ 1                 ºÀAvÀ 2                         ºÀAvÀ 3                          ºÀAvÀ 4             . . .            ºÀAvÀ k      

¤ªÀÄä «zsÁ£ÀªÀÅ EªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÄ MAzÀPÉÌ ºÉÆA¢PÉAiÀiÁUÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ CxÀªÁ ©ü£ÀßªÁVzÉAiÉÄÃ? 
£ÁªÀÅ UÀÄgÀÄw¹zÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÄ «©ü£ÀßªÁV PÁtÄvÀÛzÉ, DzÀgÉ CªÀÅ ¤dªÁVAiÀÄÆ «©ü£ÀßªÉÃ? 
CªÀÅUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ªÀiÁzÀjAiÀÄ£ÀÄß «ªÀj¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ, CªÀÅUÀ¼É®èªÀÇ MAzÉÃ DVgÀ¨ÉÃPÀÄ. ¥Àæw ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß 
¸ÀÄ®©üÃPÀj¹ £ÉÆÃqÉÆÃt.

         (k + 1)2 – 1  
= k2 + 1 + 2k – 1

= k2 + 2k

k2 + 2 × k
= k2 + 2k

k × (k + 1) + k
    = k2 + k + k
        = k2 + 2k

  k × (k + 2)
= k2 + 2k

ºÀAvÀUÀ¼ÀÄ ¸Àj¬ÄzÁÝUÀ J¯Áè «zsÁ£ÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ GvÀÛgÀPÉÌ PÁgÀtªÁUÀÄvÀÛªÉ; K² + 2k ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÄ 
F ªÀiÁzÀjAiÀÄ ºÀAvÀ K £À°ègÀÄªÀ ªÀÈvÀÛUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛzÉ. 

UÀtÂvÀzÀ°è MAzÀÄ ªÀiÁzÀjAiÀÄ£ÀÄß £ÉÆÃqÀ®Ä ªÀÄvÀÄÛ CzÉÃ ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¸À«ÄÃ¦¸À®Ä 
ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀjºÀj¸À®Ä C£ÉÃPÀ «zsÁ£ÀUÀ½ªÉ. CAvÀºÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä §ºÀ¼ÀµÀÄÖ 
¸ÀÈd£ÁvÀäPÀvÉ ªÀÄvÀÄÛ HºÉAiÀÄ CUÀvÀå«gÀÄvÀÛzÉ! ¤ªÀÄä £ÉaÑ£À MAzÉgÀqÀÄ «zsÁ£ÀUÀ½zÀÝgÀÆ ¸ÀºÀ, 
EvÀgÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß C£ÉéÃ¶¸ÀÄªÀÅzÀÄ ªÀÄ£ÀgÀAd£É ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀÄÈ¢ÞUÉÆ½¸ÀÄvÀÛzÉ.

 	ºÀAvÀ 15gÀ°è£À ªÀÈvÀÛUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä F ¸ÀÆvÀæªÀ£ÀÄß §¼À¹.

 	PÉ¼ÀV£À avÀæzÀ°è ZËPÁPÁgÀzÀ mÉÊ¯ïìUÀ½AzÀ (ºÁ¸ÀÄ©¯Éè)ªÀiÁrzÀ ªÀiÁzÀjAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹.

1                                  2                                    3            

. . . . . .
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	 ¥Àæw avÀæzÀ°è JµÀÄÖ ZËPÀPÁgÀzÀ mÉÊ¯ïìUÀ½ªÉ?

	 ºÀAvÀ 4gÀ°è JµÀÄÖ C£ÀÄPÀæªÀÄ mÉÊ¯ïìUÀ½ªÉ? ºÀAvÀ 10gÀ°è JµÀÄÖ?    			         
 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ	 ºÀAvÀ `n' £À°ègÀÄªÀ mÉÊ¯ïìUÀ¼À ¸ÀASÉåUÉ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß §gÉ¬Äj. ¤ªÀÄä 

«zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß vÀgÀUÀwAiÀÄ°è ºÀAaPÉÆ½î. GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß MAzÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ «zsÁ£ÀUÀ½AzÀ 

PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ? 

 	PÉ¼ÀV£À avÀæzÀ°è DAvÀjPÀ bÁAiÀiÁUÉÆ½¹zÀ ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. J¯Áè £Á®ÄÌ 
DAiÀÄvÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ DAiÀiÁªÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ.

m

n

vÀqÁAUï£À «zsÁ£Àः

avÀæzÀ°è£À MmÁÖgÉ ¥ÀæzÉÃ±ÀªÀÅ (m + n) ¨ÁºÀÄªÀÅ¼Àî ZËPÀªÁVzÀÄÝ, 

«¹ÛÃtðªÀÅ  (m+n)2  DVzÉ.

£Á®ÄÌ DAiÀÄvÀUÀ¼À «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß MlÄÖ «¹ÛÃtð¢AzÀ PÀ¼ÉAiÀÄÄªÀÅzÀjAzÀ 

DAvÀjPÀ bÁAiÉÄUÉÆ½¹zÀ ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ «¹ÛÃtð zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. 

bÁAiÉÄUÉÆ½¹zÁUÀ (m+n)2 - 4mn DUÀÄvÀÛzÉ.

AiÀÄÆ¸ÀÆ¥sï£À «zsÁ£À:

bÁAiÉÄUÉÆ½¹zÀ ¥ÀæzÉÃ±ÀªÀÅ (n - m) ¨ÁºÀÄªÀÅ¼Àî ZËPÀªÁVzÉ. DzÀÝjAzÀ CzÀgÀ «¹ÛÃtðªÀÅ (n - m)2 

DVzÉ. 

avÀæ 1

x

y
	 JgÀqÀÆ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß «¸ÀÛj¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ, (m + n)2– 4mn = (n – m)2 
JA§ÄzÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹.

 	avÀæzÀ°è NgÉAiÀiÁzÀ UÉgÉUÀ½gÀÄªÀ ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 

ªÀÄÆgÀÄ DAiÀÄvÀUÀ¼ÀÆ MAzÉÃ DAiÀiÁªÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ, (avÀæ 1)

C£ÀÄµÁ¼À «zsÁ£À:

¨ÉÃPÁVgÀÄªÀ (CUÀvÀå«gÀÄªÀ) «¹ÛÃtð  

 = «¹ÛÃtð (ABCD)  -  «¹ÛÃtð (EFGH)  

ABCD AiÀÄ «¹ÛÃtð = x2

EFGH £À «¹ÛÃtð = xy

¨ÉÃPÁVgÀÄªÀ «¹ÛÃtð = x2 - xy
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ªÉÊµÀÚ«AiÀÄ «zsÁ£À : 

QS = y + x + y 
	 = x + 2y.

     PQSR £À «¹ÛÃtð = x(x + 2y)

¨ÉÃPÁVgÀÄªÀ «¹ÛÃtð = PQSR  £À «¹ÛÃtð - (ªÀÄÆgÀÄ DAiÀÄvÀUÀ¼À «¹ÛÃtð)

		          = x(x + 2y) - 3xy

D¢vÀå£À «zsÁ£À :						            

¨ÉÃPÁVgÀÄªÀ «¹ÛÃtðªÀÅ JKLM £À «¹ÛÃtðzÀ JgÀqÀgÀ¶ÖzÉ.

				    JK = 
x – y

2 , KM = x

(JKML) «¹ÛÃtð = x (x – y
2 )

¨ÉÃPÁVgÀÄªÀ «¹ÛÃtð = 2 × JKML £À «¹ÛÃtð 

				    = 2x (x – y
2 )

                           	 = x (x – y).

	 ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß «¸ÀÛj¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ, J¯Áè ªÀÄÆgÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVªÉAiÉÄÃ JAzÀÄ 

¥Àj²Ã°¹.  x = 8 ªÀÄvÀÄÛ Y = 3, DzÁUÀ bÁAiÀiÁUÉÆ½¹zÀ ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.     

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

              	

	 PÉ¼ÀV£À avÀæzÀ°è UÉgÉ J¼ÉzÀ (qÁå±ï) ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ «¹ÛÃtðzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß §gÉ¬Äj. 

GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä MAzÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹. p = 6, r = 3 ªÀÄvÀÄÛ s = 
9 ¨É¯ÉÉUÀ¼À£ÀÄß DzÉÃ²¹ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß ¯ÉPÀÌ ºÁQ.

r

p

r

s
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	 PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1. 	 ¸ÀÆa¸À¯ÁzÀ ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ F UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁr.
(i) 	 462 UÉ 1A  ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt (a+b)²  £ÀÄß §¼À¹.

(ii) 	 397 × 403 UÉ 1C  ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt (a+b) (a-b) £ÀÄß §¼À¹.

(iii) 	912  UÉ 1B ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt (a-b)2 £ÀÄß §¼À¹.

(iv) 	43 × 45 UÉ 1C  ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt (a+b) (a-b) £ÀÄß §¼À¹.

2. 	 ¸ÀÆPÀÛªÁzÀ ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt CxÀªÁ «vÀgÀuÁ UÀÄtªÀ£ÀÄß §¼À¹, PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß 
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i)	 (p – 1) (p + 11)
(ii)	 (3a – 9b) (3a + 9b)

(iii)	 –(2y + 5) (3y + 4)
(iv)	 (6x + 5y)2

(v)	 (2x – 
1
2 )2

(vi)	 (7p) × (3r) × (p + 2)

3. 	 ¥Àæw ºÉÃ½PÉUÉ ¸ÀÆPÀÛ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹.

(i) 	 MAzÀÄ ªÀUÀð ¸ÀASÉåVAvÀ JgÀqÀÄ ºÉZÁÑVzÉ

   2 + s      (s + 2)2      s2 + 2      s2 + 4      2s2      22s
(ii)	 JgÀqÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 

  m2 + n2		    (m + n)2		  m2 + 1		  m2 + (m + 1)2

  m2 + (m – 1)2	   (m + (m + 1))2 	 (2m)2 + (2m + 1)2

4. 	 avÀæzÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ PÁå¯ÉAqÀgï£À°è AiÀiÁªÀÅzÉÃ 2 × 2 ZËPÀzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹.

¨sÁ ¸ÉÆÃ ªÀÄA §Ä UÀÄ ±ÀÄ ±À

1

2 3 4 5 6 7 8

9 10 11 12 13 14 15

16 17 18 19 20 21 22

23 24 25 26 27 28

¥sÉ§æªÀj
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CzÀgÀ°è£À ¥Àæw PÀtðzÀ GzÀÝPÀÆÌ EgÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 4×12=48, 
5×11=55. EzÉÃ jÃw E£ÀÄß½zÀ 2×2 ZËPÀUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹.				      

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

PÀtðzÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À §UÉÎ ¤ÃªÀÅ K£À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄwÛÃj? EzÀÄ KPÉ ¸ÀA¨sÀ«¸ÀÄvÀÛzÉ 

JA§ÄzÀ£ÀÄß «ªÀj¹. 	    

¸ÀÄ½ºÀÄ: ¥Àæw 2×2 ZËPÀzÀ°è ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß »ÃUÉ UÀÄwð¸À§ºÀÄzÀÄ.

a (a + 1)
a + 7 (a + 8)

5. 	 PÉ¼ÀV£À AiÀiÁªÀ ºÉÃ½PÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀjAiÀiÁVzÉ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¹.
(i) 	 (k + 1) (k + 2) – (k + 3) AiÀiÁªÁUÀ®Æ 2 DVzÉ.
(ii) 	 (2q + 1) (2q – 3) JA§ÄzÀÄ 4gÀ UÀÄtPÀªÁVzÉ.  
(iii)	 ¸ÀªÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ 4gÀ UÀÄtPÀUÀ¼ÁVªÉ ªÀÄvÀÄÛ ̈ É¸À ̧ ÀASÉåUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼ÀÄ 8gÀ UÀÄtPÀUÀ½VAvÀ 

1 ºÉZÁÑVªÉ.

(iv) 	(6n+2)² - (4n+3)2 JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ ªÀUÀð ¸ÀASÉåVAvÀ 5 PÀrªÉÄ.

6. 	 MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 7jAzÀ ̈ sÁV¹zÁUÀ ±ÉÃµÀ 3£ÀÄß GAlÄªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
7jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ ±ÉÃµÀ 5£ÀÄß GAlÄªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛ, ªÀåvÁå¸À ªÀÄvÀÄÛ UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß 
7jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ zÉÆgÉAiÀÄÄªÀ ±ÉÃµÀ JµÀÄÖ?

7. 	 ªÀÄÆgÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß DAiÉÄÌ ªÀiÁr, ªÀÄzsÀåzÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ ªÀUÀð ªÀiÁr ªÀÄvÀÄÛ EzÀgÀ°è G½zÀ 
JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß PÀ¼É¬Äj. EvÀgÀ UÀÄA¦£À ¸ÀASÉåUÀ¼ÉÆA¢UÉ EzÀ£ÀÄß ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwð¹. 
¤ÃªÀÅ AiÀiÁªÀ «£Áå¸ÀªÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄwÛÃj? ©ÃeÉÆÃQÛAiÀiÁV EzÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ? EzÀÄ 
¸ÀjAiÀiÁzÀ ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀt JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸À®Ä ¸À«ÄÃPÀgÀtzÀ JgÀqÀÆ §¢UÀ¼À£ÀÄß «¸ÀÛj¹.

8.	 PÉ¼ÀV£À ºÀAvÀUÀ¼À£ÀÄß «ªÀj¸ÀÄªÀ ©ÃeÉÆÃQÛ AiÀiÁªÀÅzÀÄ - AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÆ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀÆr. 
D ªÉÆvÀÛPÉÌ F JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À CzsÀð ªÉÆvÀÛ¢AzÀ UÀÄtÂ¹. F ¥sÀ°vÁA±ÀªÀÅ JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À 
ªÀUÀðUÀ¼À ªÉÆvÀÛzÀ CzsÀðzÀµÀÄÖ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹. 

9. 	 PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÀÄ zÉÆqÀØzÀÄ? UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß ̧ ÀA¥ÀÇtðªÁV ̄ ÉPÀÌZÁgÀ ªÀiÁqÀzÉ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 14 × 26 CxÀªÁ 16 × 24
(ii) 25 × 75 CxÀªÁ 26 × 74 				  

g2 sq. ft.  g2  sq. ft.

w ft.

w ft.

10. 	 zsË°AiÀÄ°è MAzÀÄ ¥ÀÅlÖ GzÁå£ÀªÀ£À ¤ªÀiÁðtªÁUÀ°zÉ. 
CzÀgÀ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ£ÀÄß avÀæzÀ°è vÉÆÃj¸À¯ÁVzÉ. ¥Àæw g2  

ZÀzÀgÀ Cr «¹ÛÃtðzÀ JgÀqÀÄ ZËPÁPÁgÀzÀ ¥sÁèmïUÀ½ªÉ. 
CªÀÅ PÀ¥ÀÄà ºÉÆ¢PÉAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ. G½zÉ®è ¥ÀæzÉÃ±ÀªÀÅ 
w Cr CUÀ®zÀ ¥ÁzÀZÁj ¥ÀxÀªÁVzÀÄÝ, CzÀPÉÌ 
mÉÊ¯ïì ºÁPÀ¨ÉÃPÁVzÉ. mÉÊ¯ïì ºÁPÀ¨ÉÃPÁzÀ ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ 
©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß §gÉ¬Äj.

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



165165

11.	 PÉ¼ÀUÉ vÉÆÃj¹gÀÄªÀ ¥Àæw «£Áå¸ÀPÉÌ (ªÀiÁzÀjUÉ)

(i) 	 ªÀÄÄA¢£À C£ÀÄPÀæªÀÄ avÀæªÀ£ÀÄß §gÉ¬Äj.

(ii) 	 ºÀvÀÛ£ÉAiÀÄ ºÀAvÀzÀ°è JµÀÄÖ ªÀÄÆ® WÀlPÀ (ZËPÀ) UÀ½gÀÄvÀÛªÉ?

(iii) 	y ºÀAvÀzÀ°è JµÀÄÖ ªÀÄÆ® WÀlPÀ ¸ÀASÉå EgÀÄvÀÛªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß «ªÀj¸ÀÄªÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß 

§gÉ¬Äj.

ºÀAvÀ 1 ºÀAvÀ 2 ºÀAvÀ 3 ºÀAvÀ 1 ºÀAvÀ 2 ºÀAvÀ 3

�		JgÀqÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ JgÀqÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä 

£ÁªÀÅ «vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß «¸ÀÛj¹zÉÝÃªÉ. CzÀgÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥À (a+b) × (c+d)  
= ac + ad + bc + bd.

�	F ¤vÀå¸À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À PÉ®ªÀÅ «±ÉÃµÀ ¸ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À£ÀÄß £ÁªÀÅ £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ.

yy (a + b)2 = a2 + 2ab + b2 

yy (a – b)2 = a2  – 2ab + b2 

yy (a + b) (a – b) = a2 – b2.
�	 £ÁªÀÅ «©ü£Àß ªÀiÁzÀjUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹zÉÝÃªÉ ªÀÄvÀÄÛ ©ÃdUÀtÂvÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ £ÁªÀÅ 

CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃUÉ CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß C£ÉéÃ¶¹zÉÝÃªÉ. DUÁUÉÎ, ̧ ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß 
¥ÀjºÀj¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ ¸ÀjAiÀiÁzÀ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä ºÀ®ªÁgÀÄ «zsÁ£ÀUÀ½ªÉ 
JAzÀÄ DUÁUÀ UÀªÀÄ¤¹zÉÝÃªÉ. MAzÉÃ ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¸Á¢ü¸À®Ä ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀjºÀj¸À®Ä «©ü£Àß 
«zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀÄ MAzÀÄ ¸ÀÈd£À²Ã® ¥ÀæQæAiÉÄAiÀiÁVzÉ.

¸ÁgÁA±À
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MUÀn£À ¸ÀªÀÄAiÀÄ!

£ÁtåUÀ¼À dAn eÉÆÃqÀuÉ (Coin Conjoin)

PÉ¼ÀV£À avÀæzÀ JqÀ¨sÁUÀzÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ 10 £ÁtåUÀ¼À£ÀÄß MAzÀÄ wæPÉÆÃ£À DPÁgÀzÀAvÉ 
eÉÆÃr¹. £ÀAvÀgÀ MAzÀÄ ¸Áj MAzÀÄ £ÁtåªÀ£ÀÄß ZÀ°¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ vÀ¯ÉPÉ¼ÀUÁV EgÀÄªÀAvÉ 
wæPÉÆÃ£ÁPÁgÀzÀ jÃwAiÀÄ°è wgÀÄV¸À¨ÉÃPÁVzÉ. »ÃUÉ ªÀiÁqÀ®Ä JµÀÄÖ ZÀ®£ÉUÀ¼ÀÄ ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛªÉ? EzÀPÁÌV 

¨ÉÃPÁUÀ§ºÀÄzÁzÀ PÀ¤µÀ× ¸ÀASÉåAiÀÄ ZÀ®£ÉUÀ¼ÀÄ JµÀÄÖ?

3 £ÁtåUÀ½gÀÄªÀ wæPÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß MAzÉÃ ZÀ®£ÉAiÉÆA¢UÉ vÀ¯ÉPÉ¼ÀUÁV wgÀÄV¸À§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ  
6 £ÁtåUÀ½gÀÄªÀ wæPÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß 2 £ÁtåUÀ¼À£ÀÄß ZÀ°¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ vÀ¯ÉPÉ¼ÀUÁV wgÀÄV¸À§ºÀÄzÀÄ.  

10 £ÁtåUÀ¼À£ÀÄß wæPÉÆÃ£ÁPÁgÀzÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è PÉÃªÀ® 3 ZÀ®£ÉUÀ½AzÀ wgÀÄV¸À§ºÀÄzÀÄ; ¤ÃªÀÅ  
EzÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ PÀAqÀÄPÉÆArj? 15 £ÁtåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ªÀÄÄA¢£À zÉÆqÀØ wæPÉÆÃ£ÁPÁgÀzÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è 
wgÀÄV¸À®Ä CUÀvÀå«gÀÄªÀ PÀ¤µÀ× ¸ÀA¨sÀªÀ¤ÃAiÀÄ ZÀ®£ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. CzÉÃ jÃw zÉÆqÀØ wæPÉÆÃ£À 
¸ÀASÉåUÀ½UÉ EzÀ£ÀÄß ¥ÀæAiÀÄwß¹.

EAvÀºÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ wæPÉÆÃ£À eÉÆÃqÀuÉUÉ CUÀvÀå«gÀÄªÀ PÀ¤µÀ× ¸ÀASÉåAiÀÄ £Átå ZÀ®£ÉUÀ¼À£ÀÄß 
¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ®Ä ¸ÀgÀ¼À ªÀiÁUÀð«zÉAiÉÄÃ?

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀvÉAiÀÄ 

vÁQðPÀvÉ-17

7.1 §zÀ¯ÁªÀuÉAiÀÄ ºÉÆÃ°PÉ UÀªÀÄ¤¸ÀÄªÀÅzÀÄ (¸ÀªÀÄgÀÆ¥ÀvÉAiÀÄ §zÀ¯ÁªÀuÉAiÀÄ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄªÀÅzÀÄ)

£ÀªÀÄUÉ®èjUÀÆ rfl¯ï ¥Àæw©A§UÀ¼À (avÀæUÀ¼À) ¥ÀjZÀAiÀÄ«zÉ. F ¥Àæw©A§UÀ¼À UÁvÀæ ªÀÄvÀÄÛ 
zÀÈ¶ÖPÉÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß £ÀªÀÄä CUÀvÀåUÀ½UÉ C£ÀÄ¸ÁgÀªÁV §zÀ°¸ÀÄvÉÛÃªÉ. PÉ¼ÀV£À ¥Àæw©A§UÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.

¥Àæw©A§ A

¥Àæw©A§ D ¥Àæw©A§ E

¥Àæw©A§ B ¥Àæw©A§ C

J¯Áè ¥Àæw©A§UÀ¼ÀÄ «©ü£Àß UÁvÀæzÀ°ègÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ.

  	 AiÀiÁªÀ ¥Àæw©A§UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄgÀÆ¦UÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ AiÀiÁªÀÅªÀÅ «©ü£ÀßªÁV PÁtÄvÀÛªÉ (¸ÀªÀÄgÀÆ¦UÀ¼À®è)? 

	 «©ü£Àß UÁvÀæUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÀÆ ¸ÀºÀ ¥Àæw©A§UÀ¼ÀÄ (A, C ªÀÄvÀÄÛ D) ¸ÀªÀÄgÀÆ¦UÀ¼ÁV PÁtÄvÀÛzÉ.
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 	 B ªÀÄvÀÄÛ E ¥Àæw©A§UÀ¼ÀÄ EvÀgÀ ªÀÄÆgÀÄ ¥Àæw©A§UÀ¼À jÃw PÁtÄvÀÛªÉAiÉÄÃ? E®è, CªÀÅUÀ¼ÀÄ ¸Àé®à 
«gÀÆ¥ÀUÉÆArzÉ. ¥Àæw©A§ B AiÀÄ°è ºÀÄ°AiÀÄÄ GzÀÝªÁV PÁtÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæw©A§ E AiÀÄ°è 
¸ÀAPÀÄavÀUÉÆAqÀÄ zÀ¥ÀàªÁV PÁtÄvÀÛzÉ. 

 	 KPÉ? 
A, C ªÀÄvÀÄÛ D ¥Àæw©A§UÀ¼ÀÄ DAiÀÄvÁPÁgÀzÀ°èªÉ, DzÀgÉ ¥Àæw©A§ E AiÀÄÄ ZËPÀPÁgÀzÀ°èzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß 

¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ. ºÁUÁVAiÉÄÃ E AiÀÄÄ «©ü£ÀßªÁV PÁtÄvÀÛzÉ. DzÀgÉ B PÀÆqÀ MAzÀÄ DAiÀÄvÀ! ¨ÉÃgÉ 
DAiÀÄvÁPÁgÀzÀ ¥Àæw©A§UÀ½VAvÀ KPÉ EzÀÄ «©ü£ÀßªÁV PÁtÄvÀÛzÉ? 

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

£ÁªÀÅ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÀiÁzÀjAiÀÄ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. F ¥Àæ±ÉßUÉ GvÀÛj¸À§ºÀÄzÉÃ? §ºÀÄ±ÀB 
DAiÀÄvÀUÀ¼À£ÀÄß C¼ÉAiÀÄÄªÀÅzÀjAzÀ?

¥Àæw©A§ CUÀ® (mm UÀ¼À°è) JvÀÛgÀ (mm UÀ¼À°è)

¥Àæw©A§ A 60 40

¥Àæw©A§ B 40 20

¥Àæw©A§ C 30 20

¥Àæw©A§ D 90 60

¥Àæw©A§ E 60 60

  A, C ªÀÄvÀÄÛ D ¥Àæw©A§UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄgÀÆ¦UÀ¼ÁV PÁt®Ä ªÀÄvÀÄÛ B ªÀÄvÀÄÛ E UÀ¼ÀÄ «©ü£ÀßªÁV PÁt®Ä 
PÁgÀtªÉÃ£ÀÄ?

£ÁªÀÅ ¥Àæw©A§ A AiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw©A§ C AiÉÆA¢UÉ ºÉÆÃ°¹zÁUÀ C AiÀÄ CUÀ®ªÀÅ A AiÀÄ 
CzsÀðzÀ¶ÖzÉ JAzÀÄ UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ. JvÀÛgÀªÀÇ ¸ÀºÀ A AiÀÄ CzsÀðzÀ¶ÖzÉ. CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ 
CA±À¢AzÀ (¥ÀæªÀiÁt¢AzÀ) UÀÄuÁPÁgÀzÀ ªÀÄÆ®PÀ §zÀ¯ÁVªÉ. F ¸À¤ßªÉÃ±ÀzÀ°è 

1
2 ¢AzÀ CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ 

JvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ CA±À¢AzÀ §zÀ¯ÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ¥Àæw©A§UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄgÀÆ¦UÀ¼ÁV PÁtÄvÀÛzÉ.

£ÁªÀÅ A ¥Àæw©A§ªÀ£ÀÄß B ¥Àæw©A§zÉÆA¢UÉ ºÉÆÃ°¹zÁUÀ B AiÀÄ CUÀ®ªÀÅ A CUÀ®QÌAvÀ 20 
mm £ÀµÀÄÖ PÀrªÉÄ¬ÄzÉ JAzÀÄ UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ. JvÀÛgÀªÀÇ ¸ÀºÀ A AiÀÄ JvÀÛgÀQÌAvÀ 20 mm PÀrªÉÄ EzÉ. 
ªÀåvÁå¸ÀªÀÅ (ªÀåªÀPÀ®£ÀzÀ ªÀÄÆ®PÀ) MAzÉÃ DVzÀÝgÀÆ, ¥Àæw©A§UÀ¼ÀÄ «©ü£ÀßªÁV PÁtÄvÀÛªÉ. CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ 
JvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÀæªÀiÁt¢AzÀ §zÀ¯ÁVªÉAiÉÄÃ? B AiÀÄ JvÀÛgÀªÀÅ A AiÀÄ JvÀÛgÀzÀ CzsÀðzÀ¶ÖzÉ. DzÀgÉ B 
AiÀÄ CUÀ®ªÀÅ A AiÀÄ CUÀ®zÀ CzsÀðzÀ¶Ö®è. CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ CA±À¢AzÀ §zÀ¯ÁUÀzÀ PÁgÀt, 
¥Àæw©A§UÀ¼ÀÄ «©ü£ÀßªÁV PÁtÄvÀÛzÉ.

 	 ¥Àæw©A§ D AiÀÄ CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw©A§ A UÉ ºÉÆÃ°¹zÁUÀ AiÀiÁªÀ CA±ÀUÀ½AzÀ 
§zÀ¯ÁVzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ ¥Àj²Ã°¸À§ºÀÄzÉÃ? CA±ÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ DVªÉAiÉÄÃ?

A, C ªÀÄvÀÄÛ D ¥Àæw©A§UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄgÀÆ¦UÀ¼ÁV PÁtÄvÀÛªÉ. KPÉAzÀgÉ CªÀÅUÀ¼À CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ 
MAzÉÃ ¥ÀæªÀiÁt¢AzÀ §zÀ¯ÁVzÉ. CªÀÅUÀ¼À CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀUÀ¼À §zÀ¯ÁªÀuÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ 
JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ.
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7.2 C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ:

UÀtÂvÀzÀ°è CAvÀºÀ ¸ÀA§AzsÀUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¸À®Ä C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ PÀ®à£É §¼À¸ÀÄvÉÛÃªÉ. 

¥Àæw©A§ A £À CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 60 : 40 JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ.

60 ªÀÄvÀÄÛ 40 ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

`C' ¥Àæw©A§zÀ CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 30 : 20 ªÀÄvÀÄÛ D ¥Àæw©A§zÀ CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ  
JvÀÛgÀUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 90 : 60 DVzÉ..

C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è ªÉÆzÀ® ¥ÀæªÀiÁtzÀ ¥Àæw ‘a’ ªÀiÁ£ÀUÀ½UÉ, JgÀqÀ£ÉÃ ¥ÀæªÀiÁtzÀ ‘b’  ªÀiÁ£ÀUÀ½ªÉ 
JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ.

DzÀÄzÀjAzÀ, ¥Àæw©A§ A AiÀÄ°è ¥Àæw 60 mm CUÀ®PÉÌ 40 mm JvÀÛgÀ«zÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ 

ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ.

A, C ªÀÄvÀÄÛ D ¥Àæw©A§UÀ¼À CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ JAzÀÄ 
£ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ. KPÉAzÀgÉ F C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÀæªÀiÁt¢AzÀ §zÀ¯ÁUÀÄvÀÛªÉ ºÉÃUÉ JAzÀÄ 
£ÉÆÃqÉÆÃt.

¥Àæw©A§ A — 60 : 40

JgÀqÀÆ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß  12  jAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ, £ÀªÀÄUÉ ¹UÀÄvÀÛzÉ.

60 × 12  : 40 × 12 

EzÀÄ 30 : 20 DVªÉ; EzÀÄ `C' ¥Àæw©A§zÀ CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÁVzÉ.

 	90 : 60 (¥Àæw©A§ `D') AiÀÄ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä £ÁªÀÅ 60 : 40 (¥Àæw©A§ `A') C£ÀÄ¥ÁvÀªÀ£ÀÄß AiÀiÁªÀ 
CA±À¢AzÀ UÀÄtÂ¸À¨ÉÃPÀÄ? 

C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉAiÉÄÃ JAzÀÄ ºÉÆÃ°¸À®Ä ºÉZÀÄÑ ªÀåªÀ¹ÜvÀ ªÀiÁUÀðªÉAzÀgÉ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß 
CªÀÅUÀ¼À ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀPÉÌ E½¸ÀÄªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ F ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ DVªÉAiÉÄÃ JAzÀÄ £ÉÆÃqÀÄªÀÅzÀÄ.

7.3 C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥À 

C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À ªÀÄ.¸Á.C. ¢AzÀ ¨sÁV¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀPÉÌ 
E½¸À§ºÀÄzÀÄ.

¥Àæw©A§ `A' AiÀÄ°è£À ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ 60 ªÀÄvÀÄÛ 40. 60 ªÀÄvÀÄÛ 40gÀ ªÀÄ.¸Á.C. AiÀiÁªÀÅzÀÄ? CzÀÄ 
20 DVzÉ. F ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß 20 jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ, ¥Àæw©A§ `A' £À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ CzÀgÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀzÀ°è  
3 : 2 DUÀÄvÀÛzÉ.

¥Àæw©A§ `D' AiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 90 : 60, JgÀqÀÆ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß 30 (90 ªÀÄvÀÄÛ 60 gÀ ªÀÄ.¸Á.C.) 
jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ 3 : 2 gÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀPÉÌ §gÀÄvÀÛzÉ.

DzÀÝjAzÀ, `A' ªÀÄvÀÄÛ `D' ¥Àæw©A§UÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ.
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B ªÀÄvÀÄÛ E ¥Àæw©A§UÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀªÉÃ£ÀÄ ?

B ¥Àæw©A§zÀ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 40 : 20. EzÀgÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀªÀÅ 2 : 1 DVzÉ. 

E ¥Àæw©A§zÀ C£ÀÄ¥ÁvÀ 60 : 60 gÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀªÀÅ 1 : 1 DVzÉ.

F C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ 3 : 2 gÀAvÉAiÉÄÃ E®è. DzÀÄzÀjAzÀ, B ªÀÄvÀÄÛ E ¥Àæw©A§UÀ¼À CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ 
JvÀÛgÀUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ A, C ªÀÄvÀÄÛ D ¥Àæw©A§UÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ½UÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è®è JAzÀÄ £ÁªÀÅ 
ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ.

JgÀqÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ vÀªÀÄä ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀzÀ°è MAzÉÃ DVzÀÝgÉ, C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ 
CxÀªÁ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁwÃAiÀÄ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼ÀÄvÉÛÃªÉ. CªÀÅUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ 

JAzÀÄ ¸ÀÆa¸À®Ä £ÁªÀÅ `: :' aºÉßAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸ÀÄvÉÛÃªÉ. DzÀÝjAzÀ a:b : : c:d DzÁUÀ a:b ªÀÄvÀÄÛ c:d 
C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ.

ºÁUÁV, 60 : 40  : : 30 : 20 ªÀÄvÀÄÛ 60 : 40  : : 90 : 60

7.4 ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀvÉAiÀÄ vÀPÀðzÉÆA¢UÉ ¸ÀªÀÄ¸Éå ¥ÀjºÁgÀ  
  GzÁºÀgÀuÉ 1:     3:4 ªÀÄvÀÄÛ 72:96 C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉAiÉÄÃ? 3:4 FUÁUÀ¯ÉÃ ¸ÀgÀ¼À  

	      gÀÆ¥ÀzÀ°èzÉ. 

			           72:96 £ÀÄß ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀPÉÌ vÀgÀ®Ä £ÁªÀÅ JgÀqÀÆ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À ªÀÄ.¸Á.C.  
		       ¢AzÀ ¨sÁV¸À¨ÉÃPÁVzÉ.

 	 72 ªÀÄvÀÄÛ 96gÀ ªÀÄ.¸Á.C. JµÀÄÖ?
72 ªÀÄvÀÄÛ 96 gÀ ªÀÄ.¸Á.C. 24 DVzÉ. JgÀqÀÆ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß 24 jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ £ÀªÀÄUÉ 3:4 

¹UÀÄvÀÛzÉ. JgÀqÀÆ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ vÀªÀÄä ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀzÀ°è MAzÉÃ DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ CªÀÅ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ.

  GzÁºÀgÀuÉ 2:    PÉÃ±ÀAUï MAzÀÄ DZÀgÀuÉAiÀÄ°è ̈ sÁUÀªÀ»¹zÀªÀjUÉ ¤A¨É ¥Á£ÀPÀ ªÀiÁqÀ®Ä §AiÀÄ¹zÀ¼ÀÄ. 
CªÀ¼ÀÄ MAzÀÄ ¥ÁvÉæAiÀÄ°è 6 UÁè¸ï ¤A¨É ¥Á£ÀPÀ vÀAiÀiÁj¹, ¥Á¤ÃAiÀÄPÉÌ 10 ZÀªÀÄZÀ ¸ÀPÀÌgÉ 
¨ÉgÉ¹zÀ¼ÀÄ. CªÀ¼À vÀAzÉAiÀÄÄ DZÀgÀuÉAiÀÄ°è E£ÀÆß ºÉZÀÄÑ d£ÀgÀÄ ¨sÁUÀªÀ»¸ÀÄvÁÛgÉ JAzÀÄ 
¤jÃQë¹zÀÝgÀÄ. ºÁUÁV CªÀgÀÄ ªÀÄUÀ½UÉ E£ÀÆß 18 UÁè¸ï ¤A¨É ¥Á£ÀPÀ vÀAiÀiÁj¸À®Ä ̧ ÀÆa¹zÀgÀÄ.

 	 CzÉÃ ¹» EgÀÄªÀAvÉ ¤A¨É ¥Á£ÀPÀ vÀAiÀiÁj¸À®Ä CªÀ¼ÀÄ JµÀÄÖ ZÀªÀÄZÀ ¸ÀPÀÌgÉAiÀÄ£ÀÄß ¨ÉgÉ¸À¨ÉÃPÀÄ?

CzÉÃ ¹»AiÀÄ£ÀÄß PÁ¥ÁrPÉÆ¼Àî®Ä, ¤A¨É ¥Á£ÀPÀzÀ UÁè¸ïUÀ¼À 
¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀPÀÌgÉAiÀÄ ZÀªÀÄZÀUÀ¼À ¸ÀASÉåUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 
¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀ¨ÉÃPÀÄ. 6 UÁè¸ï ¤A¨É ¥Á£ÀPÀ ªÀiÁqÀ®Ä CªÀ¼ÀÄ 10 
ZÀªÀÄZÀ ¸ÀPÀÌgÉ ¸ÉÃj¸À¨ÉÃPÀÄ.

¤A¨É ¥Á£ÀPÀzÀ UÁè¸ïUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀPÀÌgÉ ZÀªÀÄZÀUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ  
6 : 10 DVzÉ. CªÀ¼ÀÄ E£ÀÆß 18 UÁè¸ï ºÉaÑUÉ ¤A¨É ¥Á£ÀPÀ vÀAiÀiÁj¸À 
¨ÉÃPÁzÀgÉ, JµÀÄÖ ZÀªÀÄZÀ ¸ÀPÀÌgÉ §¼À¸À¨ÉÃPÀÄ? £ÁªÀÅ F ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß F 
ªÀiÁzÀjAiÀÄ°è gÀÆ¦¸À§ºÀÄzÀÄ.			                

							       6 : 10 : : 18 : ?
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C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀ®Ä, C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀÄªÀ ¥Àæw ¥ÀzÀªÀÇ MAzÉÃ CA±À¢AzÀ §zÀ¯ÁUÀ¨ÉÃPÀÄ 

JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ.

 	 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ §zÀ¯ÁªÀuÉAiÀÄ CA±ÀªÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ ºÉÃUÉ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ?

ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀªÀÅ 6 jAzÀ 18PÉÌ ºÉZÁÑVzÉ. §zÀ¯ÁªÀuÉAiÀÄ CA±ÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä, £ÁªÀÅ 18£ÀÄß 
6 jAzÀ ¨sÁV¹ 3 £ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

JgÀqÀ£ÉÃ ¥ÀzÀªÀÇ ¸ÀºÀ CzÉÃ CA±À¢AzÀ §zÀ¯ÁUÀ¨ÉÃPÀÄ. 10£ÀÄß 3 gÀ CA±À¢AzÀ ºÉaÑ¹zÁUÀ, CzÀÄ 
30 DUÀÄvÀÛzÉ. 

ºÁUÁV,  6:10 :: 18:30

DzÀÄzÀjAzÀ CªÀ¼ÀÄ ªÉÆzÀ°£ÀAvÉ CzÉÃ ¹»AiÉÆA¢UÉ 18 UÁè¸ï ¤A¨É ¥Á£ÀPÀªÀ£ÀÄß vÀAiÀiÁj¸À®Ä 30 

ZÀªÀÄZÀ ¸ÀPÀÌgÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸À¨ÉÃPÀÄ. 

  GzÁºÀgÀuÉ 3: ¤w£ï ªÀÄvÀÄÛ ºÀj vÀªÀÄä ªÀÄ£ÉAiÀÄ ¸ÀÄvÀÛ PÁA¥ËAqï UÉÆÃqÉAiÀÄ£ÀÄß ¤«Äð¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ. 
¤w£ï 60 Cr GzÀÝªÁzÀ ¨sÁUÀªÀ£ÀÄß ¤«Äð¸ÀÄwÛzÀÝ£ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ºÀjAiÀÄÄ 40 Cr GzÀÝªÁzÀ 
¨sÁUÀªÀ£ÀÄß ¤«Äð¸ÀÄwÛzÀÝ£ÀÄ. ¤w£ï 3 aÃ® ¹ªÉÄAmï §¼À¹zÀ£ÀÄ. DzÀgÉ ºÀjAiÀÄÄ PÉÃªÀ® 2 aÃ® 
¹ªÉÄAmï §¼À¹zÀ£ÀÄ. ºÀjAiÀÄÄ vÀ£ÀVAvÀ PÀrªÉÄ ¹ªÉÄAmï §¼À¹zÀÝjAzÀ ºÀjAiÀÄÄ ¤«Äð¹zÀ 
UÉÆÃqÉAiÀÄÄ vÁ£ÀÄ ¤«Äð¹zÀ UÉÆÃqÉAiÀÄµÀÄÖ §®ªÁVgÀÄªÀÅ¢®è JAzÀÄ ¤w£ï aAwvÀ£ÁVzÀÝ£ÀÄ.

 	 ¤w£ï aAw¸ÀÄwÛgÀÄªÀÅzÀÄ ¸ÀjAiÉÄÃ?

¤w£ï ªÀÄvÀÄÛ ºÀjAiÀÄ «ZÁgÀzÀ°è £ÁªÀÅ UÉÆÃqÉAiÀÄ GzÀÝ ªÀÄvÀÄÛ CªÀj§âgÀÄ §¼À¹zÀ ¹ªÉÄAmï 
aÃ®UÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀ£ÀÄß ºÉÆÃ°¸À¨ÉÃPÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉAiÉÄÃ JAzÀÄ £ÉÆÃqÀ¨ÉÃPÀÄ.

¤w£ï «ZÁgÀzÀ°è C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 60 : 30 CAzÀgÉ 20 : 1 (CzÀgÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀzÀ°è)

ºÀjAiÀÄ «ZÁgÀzÀ°è C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 40 : 2 CAzÀgÉ 20 : 1 (CzÀgÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀzÀ°è)

JgÀqÀÆ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀÄªÀÅzÀjAzÀ, UÉÆÃqÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁV §®ªÁVgÀÄvÀÛzÉ. 
¤w£ï aAw¸À¨ÉÃPÁV®è!

  GzÁºÀgÀuÉ 4:    £À£Àß ±Á¯ÉAiÀÄ°è 5 ²PÀëPÀgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 170 «zÁåyðUÀ½zÁÝgÉ. ²PÀëPÀgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ «zÁåyðUÀ¼À 
C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 5 : 170 DVzÉ. ¤ªÀÄä ±Á¯ÉAiÀÄ ²PÀëPÀgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ «zÁåyðUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß JtÂ¹. 
¤ªÀÄä ±Á¯ÉAiÀÄ ²PÀëPÀgÀ ªÀÄvÀÄÛ «zÁåyðUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀ JµÀÄÖ?

______ : ______

	 ¤ªÀÄä ±Á¯ÉAiÀÄ ²PÀëPÀ-«zÁåyð C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ £À£Àß ±Á¯ÉAiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀPÉÌ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èzÉAiÉÄÃ?

  GzÁºÀgÀuÉ 5: ¤ªÀÄä vÀgÀUÀw PÉÆÃuÉAiÀÄ°ègÀÄªÀ PÀ¥ÀÅöàºÀ®UÉ (Blackboard)AiÀÄ CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ 
JvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ºÀwÛgÀzÀ cm UÉ C¼É¬Äj. PÀ¥ÀÅöàºÀ®UÉAiÀÄ CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀ JµÀÄÖ?

______ : ______
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 	 ¤ªÀÄä £ÉÆÃmï §ÄPï£À°è PÀ¥ÀÅöà ºÀ®UÉAiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀPÉÌ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀÄªÀ DAiÀÄvÀªÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ 
J¼ÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÃ?

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

 	 ¤ÃªÀÅ gÀa¹zÀ DAiÀÄvÀªÀ£ÀÄß ¤ªÀÄä ̧ ÀºÀ¥ÁpUÀ¼ÀÄ gÀa¹zÀ DAiÀÄvÀUÀ½UÉ ºÉÆÃ°¹. CªÉ®èªÀÇ 
MAzÉÃ jÃw PÁtÄvÀÛªÉAiÉÄÃ? 

²PÀëPÀjUÉ n¥ÀàtÂ: «zÁåyðUÀ½UÉ ¸ÀA§A¢ü¸À§ºÀÄzÁzÀ EAvÀºÀ ºÉaÑ£À GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß 
¤Ãr ªÀÄvÀÄÛ CªÀgÀÄ KPÉ ¸ÀjAiÉÄAzÀÄ ¨sÁ«¸ÀÄvÁÛgÉ JA§ÄzÀPÉÌ PÁgÀtUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃqÀ®Ä ºÉÃ½. F 
¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÉÆA¢UÉ vÉÆqÀV¹PÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀvÉAiÀÄ vÁQðPÀvÉAiÀÄ ¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄ ªÀÄÆ®PÀ 
¥ÀjºÁgÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀÄ, ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸À®Ä PÁAiÀÄð «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄªÀÅzÀgÀ 
eÉÆvÉ eÉÆvÉUÉ ¸ÁUÀ¨ÉÃPÀÄ.

  GzÁºÀgÀuÉ 6: ¤Ã°ªÀiÁUÉ 3 ªÀµÀð ªÀAiÀÄ¸ÁìVzÁÝUÀ, CªÀ¼À vÁ¬ÄAiÀÄ ªÀAiÀÄ¸ÀÄì CªÀ¼À ªÀAiÀÄ¹ì£À 
ºÀvÀÛgÀ¶ÖvÀÄÛ. ¤Ã°ªÀiÁ¼À ªÀAiÀÄ¸ÀÄì ªÀÄvÀÄÛ CªÀ¼À vÁ¬ÄAiÀÄ ªÀAiÀÄ¹ì£À C£ÀÄ¥ÁvÀ JµÀÄÖ? ¤Ã°ªÀiÁUÉ 
12 ªÀµÀð ªÀAiÀÄ¸ÁìzÁUÀ CªÀgÀ ªÀAiÀÄ¹ì£À C£ÀÄ¥ÁvÀ JµÀÄÖ? CzÀÄ ºÁUÉAiÉÄÃ G½AiÀÄÄvÀÛzÉAiÉÄÃ?

¤Ã°ªÀiÁUÉ 3 ªÀµÀðªÁVzÁÝUÀ CªÀ¼À ªÀAiÀÄ¸ÀÄì ªÀÄvÀÄÛ CªÀ¼À vÁ¬ÄAiÀÄ ªÀAiÀÄ¸ÀÄìUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 3:30 
(CªÀ¼À vÁ¬ÄAiÀÄ ªÀAiÀÄ¸ÀÄì ¤Ã°ªÀiÁ¼À ªÀAiÀÄ¹ì£À ºÀvÀÛgÀµÀÄÖ) ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀzÀ°è CzÀÄ 1:10 DVzÉ. 

¤Ã°ªÀiÁUÉ 12 ªÀµÀð ªÀAiÀÄ¸ÁìzÁUÀ (CAzÀgÉ 9 ªÀµÀðUÀ¼À £ÀAvÀgÀ) CªÀgÀ ªÀAiÀÄ¸ÀÄìUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀ 
12:39 DVgÀÄvÀÛzÉ. (9 ªÀµÀðUÀ¼À £ÀAvÀgÀ, CªÀ¼À vÁ¬ÄUÉ 39 ªÀµÀðªÁVgÀÄvÀÛzÉ) ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀzÀ°è CzÀÄ 4:13 
DVzÉ.

£ÁªÀÅ MAzÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ ¥ÀzÀUÀ½UÉ CzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¸ÉÃj¹zÁUÀ (CxÀªÁ PÀ¼ÉzÁUÀ) C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 
§zÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÆ® C£ÀÄ¥ÁvÀPÉÌ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀªÁVgÀÄªÀÅ¢®è.

  GzÁºÀgÀuÉ 7: 14:21 PÉÌ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀÄªÀ PÉ¼ÀV£À C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ½UÉ ©lÄÖ ºÉÆÃzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß 

¨sÀwð ªÀiÁr.

______ : 42      6 : ______       2 : ______
ªÉÆzÀ® C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ £ÀªÀÄUÉ w½¢®è. DzÀgÉ JgÀqÀ£ÉÃ 

¥ÀzÀ 42 DVzÉ. EzÀÄ 14:21 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ JgÀqÀ£ÉÃ ¥ÀzÀzÀ JgÀqÀgÀ¶ÖzÉ, 
DzÀÄzÀjAzÀ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀªÀÅ ¸ÀºÀ 14gÀ JgÀqÀgÀµÁÖVgÀ¨ÉÃPÀÄ. DzÀÄzÀjAzÀ 
¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁwÃAiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 28:42 DVzÉ. 

JgÀqÀ£ÉÃ C£ÀÄ¥ÁvÀPÉÌ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ 6 DVzÉ. 

 	 14£ÀÄß AiÀiÁªÀ C¥ÀªÀvÀð£À¢AzÀ UÀÄtÂ¹zÀgÉ 6£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ? CzÀÄ 
¥ÀÇuÁðAPÀªÁVgÀ§ºÀÄzÉÃ? CxÀªÁ CzÀÄ ©ü£ÀßgÁ²AiÀiÁVgÀ§ºÀÄzÉÃ?

£ÁªÀÅ EzÀ£ÀÄß14y = 6 jÃw ªÀiÁzÀj ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. DzÀÝjAzÀ, y = 6
14 = 3

7 DUÀÄvÀÛzÉ. DzÀÄzÀjAzÀ 

£ÁªÀÅ 21 (14:21 gÀ JgÀqÀ£ÉÃ ¥ÀzÀ) £ÀÄß ¸ÀºÀ CzÉÃ C¥ÀªÀvÀð£À  3
7 jAzÀ UÀÄtÂ¸À¨ÉÃPÀÄ. 21× 3

7 = 9 
DzÀÄzÀjAzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 6:9 DVzÉ.

14:21

× 2=?
× 2

:42______ 
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ªÀÄÆgÀ£ÉÃ C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ 2 DVzÉ. 

£ÁªÀÅ 14 (14:21 gÀ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ) ªÀ£ÀÄß 7jAzÀ (14 ªÀÄvÀÄÛ 21gÀ ªÀÄ,¸Á,C,) ¨sÁV¹zÁUÀ £ÀªÀÄUÉ 2 
¹UÀÄvÀÛzÉ. 

£ÁªÀÅ 21 £ÀÄß ¸ÀºÀ 7jAzÀ ¨sÁV¹zÀgÉ, £ÀªÀÄUÉ 3 ¹UÀÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 2:3 DUÀÄvÀÛzÉ.

¦ü®Ögï PÁ¦ü! 
¦ü®Ögï PÁ¦ü JA§ÄzÀÄ PÁ¦ü rPÁPÀë£ï C£ÀÄß ºÁ°£ÉÆA¢UÉ ¨ÉgÉ¹ 

vÀAiÀiÁj¸ÀÄªÀ ¥Á¤ÃAiÀÄ. ªÀÄAdÄ£Áxï ̧ ÁªÀiÁ£ÀåªÁV vÀ£Àß PÁ¦ü ±Á¥ï£À°è 
MAzÀÄ PÀ¥ï ¦ü®Ögï PÁ¦ü vÀAiÀiÁj¸À®Ä 15 ml PÁ¦ü rPÁPÀë£ï C£ÀÄß 35 
ml ºÁ°£ÉÆA¢UÉ ¨ÉgÉ¸ÀÄvÁÛ£É. 

E°è PÁ¦ü rPÁPÀë£ï ªÀÄvÀÄÛ ºÁ°£À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 15:35 DVzÉ JAzÀÄ 
£ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ. UÁæºÀPÀjUÉ ¸ÁÖçAUï PÁ¦ü ¨ÉÃPÁzÀgÉ, ªÀÄAdÄ£Áxï 20 
ml rPÁPÀë£ï C£ÀÄß 30 ml ºÁ°£ÉÆA¢UÉ ̈ ÉgÉ¸ÀÄvÁÛ£É. E°è C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 

20:30 DVzÉ.

  	F PÁ¦ü KPÉ ¸ÁÖçAUï DVzÉ?			

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

ªÀÄvÀÄÛ CªÀjUÉ ¯ÉÊmï ¦ü®Ögï PÁ¦ü ¨ÉÃPÁzÁUÀ, CªÀgÀÄ 10 ml PÁ¦ü ªÀÄvÀÄÛ 40 ml 
ºÁ®£ÀÄß ¨ÉgÉ¹zÁUÀ C£ÀÄ¥ÁvÀ 10:40 DUÀÄvÀÛzÉ.

  	F PÁ¦ü KPÉ ¯ÉÊmï PÁ¦ü DVzÉ?						            UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

PÉ¼ÀV£À PÉÆÃµÀÖPÀªÀÅ ªÀÄAdÄ£Áxï PÁ¦ü rPÁPÀë£ï C£ÀÄß ºÁ°£ÉÆA¢UÉ ¨ÉgÉ¹zÁUÀ GAmÁUÀÄªÀ ««zsÀ 
C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À£ÀÄß vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ. ªÀiÁªÀÄÆ° (gÉUÀÄå®gï) PÁ¦üVAvÀ, PÁ¦ü ¸ÁÖçAUï DVzÉAiÉÄÃ CxÀªÁ ¯ÉÊmï 
DVzÉAiÉÄÃ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÉÆ£ÉAiÀÄ PÁ®A£À°è §gÉ¬Äj.

PÁ¦ü rPÁPÀë£ï (ml £À°è) ºÁ®Ä (ml £À°è) gÉUÀÄå®gï /¸ÁÖçAUï /¯ÉÊmï

300 600

150 500

200 400

24 56

100 300
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  PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1. 	 ¸Àj¬ÄgÀÄªÀ PÉ¼ÀV£À ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ ºÉÃ½PÉUÀ¼À£ÀÄß ªÀÈvÀÛ ªÀiÁr.

	 (i)	 4 : 7 :: 12 : 21	 (ii)	 8 : 3 :: 24 : 6
	 (iii)	 7 : 12 :: 12 : 7	 (iv)	 21 : 6 :: 35 : 10
	 (v)	 12 : 18 :: 28 : 12	 (vi)	 24 : 8 :: 9 : 3

2. 	 4:9PÉÌ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀÄªÀ 3 C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À£ÀÄß ¤Ãr.

______ : ______      ______ : ______      ______ : ______  

3. 	 18:24PÉÌ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀÄªÀ F C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ½UÉ ©lÄÖ ºÉÆÃzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¨sÀwð ªÀiÁr.

3 : ______    12 : ______    20 : ______    27 : ______

4. 	 PÉ¼ÀV£À DAiÀÄvÀUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃr. AiÀiÁªÀ DAiÀÄvÀUÀ¼ÀÄ MAzÀPÉÆÌAzÀÄ ¸ÀªÀÄgÀÆ¦UÀ¼ÁVªÉ? ¸ÉÌÃ¯ï §¼À¹ 
CªÀÅUÀ¼À CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀªÀ£ÀÄß C¼ÉAiÀÄÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀ£ÀÄß ºÉÆÃ°PÉ 
ªÀiÁqÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ ¤ÃªÀÅ EzÀ£ÀÄß vÁ¼É £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ.

D

A

B

C

E

5. 	 PÉ¼ÀV£À DAiÀÄvÀªÀ£ÀÄß £ÉÆÃr. ¤ªÀÄä £ÉÆÃmï§ÄPïUÀ¼À°è CzÉÃ CUÀ® ªÀÄvÀÄÛ JvÀÛgÀzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀzÉÆA¢UÉ 
¸ÀtÚ DAiÀÄvÀ ªÀÄvÀÄÛ zÉÆqÀØ DAiÀÄvÀªÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ gÀa¸À§ºÀÄzÉÃ? ¤ªÀÄä DAiÀÄÄvÀUÀ¼À£ÀÄß ¤ªÀÄä ̧ ÀºÀ¥ÁpUÀ¼À 
avÀæzÉÆA¢UÉ ºÉÆÃ°PÉ ªÀiÁr.						          

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄCªÉ®èªÀÇ MAzÉÃ DVªÉAiÉÄÃ? CªÀÅUÀ¼ÀÄ ¤ªÀÄäzÀQÌAvÀ ©ü£ÀßªÁVzÀÝgÉ, ºÉÃUÉ JAzÀÄ 

AiÉÆÃa¸À§ºÀÄzÉÃ? CªÀÅ vÀ¥ÁàVªÉAiÉÄÃ?
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6. 	 PÉ¼ÀV£À avÀæªÀÅ §tÚzÀ EnÖUÉUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ ªÀiÁrzÀ ªÀiÁzÀjUÀ¼ÉÆA¢UÉ GzÀÝ£ÉAiÀÄ EnÖUÉ UÉÆÃqÉAiÀÄ 
¸ÀtÚ ̈ sÁUÀªÀ£ÀÄß vÉÆÃj¸ÀÄvÀÛzÉ. F ªÀiÁzÀjAiÀÄÄ ¥Àæw UÉÆÃqÉAiÀÄ GzÀÝPÀÆÌ ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. ªÀÄ¨ÁâzÀ 
EnÖUÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄ©â®èzÀ EnÖUÉUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀ JµÀÄÖ? C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀzÀ°è 
¤ÃqÀ®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¹.

(a)

(b)

7. 	 PÉ®ªÀÅ ªÀiÁ£ÀªÀ DPÀÈwUÀ¼À£ÀÄß awæ¸ÉÆÃt. ¤ªÀÄä ¸ÉßÃ»vÀ£À zÉÃºÀzÀ vÀ¯É, ªÀÄÄAqÀ, vÉÆÃ¼ÀÄUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 
PÁ®ÄUÀ¼À GzÀÝUÀ¼À£ÀÄß C¼É¬Äj. PÉ¼ÀUÉ £ÀªÀÄÆ¢¹gÀÄªÀAvÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj.

       	

	  vÀ¯É    :   ªÀÄÄAqÀ

    _____ :  _____

 ªÀÄÄAqÀ    :   vÉÆÃ¼ÀÄUÀ¼ÀÄ

    _____ :  _____

 ªÀÄÄAqÀ    :   PÁ®ÄUÀ¼ÀÄ

	 _____ :  _____		
	

               

FUÀ, ªÉÄÃ¯É w½¹zÀ ̧ ÀªÀiÁ£À C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À vÀ¯É, ªÀÄÄAqÀ, vÉÆÃ¼ÀÄUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÁ®ÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
DPÀÈwAiÀÄ£ÀÄß awæ¹.

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

 	C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èzÀÝgÉ avÀæªÀÅ ºÉZÀÄÑ ªÁ¸ÀÛ«PÀªÁV PÁtÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? KPÉ? 
KQ®è? 

²PÀëPÀjUÉ ¸ÀÆZÀ£É: F J¯Áè ZÀlÄªÀnPÉUÀ¼À°è, «zÁåyðUÀ¼ÀÄ vÀªÀÄä avÀæUÀ¼ÀÄ KPÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ 
JA§ÄzÀPÉÌ PÁgÀt ¤ÃqÀ®Ä ¥ÉÇæÃvÁì»¹.

vÉæöÊgÁ²PÀ ªÀÄÆgÀgÀ ¤AiÀÄªÀÄ: 

  GzÁºÀgÀuÉ 8: 120 «zÁåyðUÀ½gÀÄªÀ ±Á¯ÉAiÀÄ°è ªÀÄzsÁåºÀßzÀ HlPÉÌ CqÀÄUÉAiÀÄªÀgÀÄ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV 
15 kg C£ÀßªÀ£ÀÄß vÀAiÀiÁj¸ÀÄvÁÛgÉ. ªÀÄ¼ÉUÁ®zÀ MAzÀÄ ¢£À PÉÃªÀ® 80 «zÁåyðUÀ¼ÀÄ ±Á¯ÉUÉ 
§AzÀgÀÄ. DºÁgÀ ªÀåxÀðªÁUÀzÀAvÉ CqÀÄUÉAiÀÄªÀgÀÄ JµÀÄÖ kg C£ÀßªÀ£ÀÄß vÀAiÀiÁgÀÄ ªÀiÁrzÀgÀÄ?
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 «zÁåyðUÀ¼À ¸ÀASÉå ªÀÄvÀÄÛ C£ÀßzÀ ¥ÀæªÀiÁtzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀ¨ÉÃPÀÄ.
				    DzÀÝjAzÀ,  120 : 15 :: 80 : ?

 	 ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀzÀ°è §zÀ¯ÁªÀuÉAiÀÄ CA±À (¥ÀæªÀiÁt) JµÀÄÖ? ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ¨sÁV¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ CzÀ£ÀÄß 

PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.  
80

120 = 
2
3  «zÁåyðUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 

2
3 CA±À¢AzÀ PÀrªÉÄAiÀiÁVzÉ.

C£ÀßzÀ vÀÆPÀªÀ£ÀÄß CzÉÃ ¥ÀæªÀiÁt¢AzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ, ¹UÀÄªÀÅzÀÄ 15 × 
2
3  = 10.

DzÀÄzÀjAzÀ, CqÀÄUÉAiÀÄªÀgÀÄ D ¢£À 10 kg C£ÀßªÀ£ÀÄß vÀAiÀiÁj¸À¨ÉÃPÀÄ.

ªÉÄÃ°£À ¸À¤ßªÉÃ±ÀªÀÅ ¥ÀjºÁgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ vÁQðPÀvÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸À¨ÉÃPÁzÀ 
¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ «²µÀÖ GzÁºÀgÀuÉAiÀiÁVzÉ. £Á®ÄÌ ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ. CªÀÅUÀ¼À°è ªÀÄÆgÀÄ UÉÆwÛzÉ 
ªÀÄvÀÄÛ £ÁªÀÅ £Á®Ì£ÉAiÀÄ UÉÆwÛ®èzÀ ¥ÀæªÀiÁtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »rAiÀÄ¨ÉÃPÀÄ.

EAvÀºÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸À®Ä £ÁªÀÅ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À£ÀÄß ©ÃdUÀtÂvÀzÀ 
¸ÀAPÉÃvÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ F jÃw ªÀiÁzÀj ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ.

a : b :: c : d. 

F JgÀqÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀ®Ä, £ÀªÀÄUÉ UÉÆwÛgÀÄªÀAvÉ `c' ¥ÀzÀªÀÅ `a'  ¥ÀzÀzÀ 

UÀÄtPÀªÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ. `f ' JA§ ¥ÀæªÀiÁt¢AzÀ ªÀÄvÀÄÛ `d'  ¥ÀzÀªÀÅ `b' ¥ÀzÀzÀ UÀÄtPÀªÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ. CzÉÃ  

¥ÀæªÀiÁt `f' ¤AzÀ. DzÀÄzÀjAzÀ,
c = f a      ...(1)

d = f b      ...(2)

(1) ªÀÄvÀÄÛ (2) jAzÀ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ 

f =  
c
a   ªÀÄvÀÄÛ f = 

d
b  .

DzÀÄzÀjAzÀ, 
c
a  = 

d
b .

JgÀqÀÆ §¢UÀ¼À£ÀÄß ab ¬ÄAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ £ÀªÀÄUÉ ¹UÀÄvÀÛzÉ. 

ab × 
c
a   = ab × 

d
b  

a b × c
a   = ab  × db  

bc = ad or ad = bc

ºÁUÁV, a : b :: c : d, DzÁUÀ ad = bc DUÀÄvÀÛzÉ. EzÀ£ÀÄß ¥ÀzÀUÀ¼À NgÉ UÀÄuÁPÁgÀ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

ad=bc DzÀÝjAzÀ £ÁªÀÅ d = 
bc
a  JAzÀÄ vÉÆÃj¸À§ºÀÄzÀÄ.
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JgÀqÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVzÀÝgÉ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß NgÉ UÀÄuÁPÁgÀ ªÀiÁrzÁUÀ 
CªÀÅ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀÄvÀÛªÉ. CAvÀºÀ NgÉ UÀÄuÁPÁgÀzÀ ªÀÄÆ®PÀ £Á®Ì£ÉÃ CªÀåPÀÛ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß 

PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

¥ÁæaÃ£À ¨sÁgÀvÀzÀ°è DAiÀÄð¨sÀl (199 CE) ªÀÄvÀÄÛ EvÀgÀgÀÄ CAvÀºÀ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß 
wægÁ² ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ (ªÀÄÆgÀgÀ ¤AiÀÄªÀÄ) JAzÀÄ PÀgÉzÀgÀÄ. ¥ÀæªÀiÁt (C¼ÀvÉ -  `a' £ÀªÀÄä «ZÁgÀzÀ°è ¥sÀ® 
(ºÀtÄÚ `b' £ÀªÀÄä «ZÁgÀzÀ°è) ªÀÄvÀÄÛ EZÁÒ (¨ÉÃPÁVgÀÄªÀÅzÀÄ `c' £ÀªÀÄä «ZÁgÀzÀ°è) JA§ ªÀÄÆgÀÄ 
¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¤ÃqÀ¯ÁUÀÄwÛvÀÄÛ. EZÁÒ ¥sÀ® (E¼ÀÄªÀj -  ̀d' £ÀªÀÄä «ZÁgÀzÀ°è) PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä DAiÀÄð¨sÀl 

»ÃUÉ ºÉÃ¼ÀÄvÁÛgÉ.

"¥sÀ®ªÀ£ÀÄß EZÉÒ¬ÄAzÀ UÀÄtÂ¹ ªÀÄvÀÄÛ §AzÀ UÀÄt®§ÝªÀ£ÀÄß ¥ÀæªÀiÁt¢AzÀ ¨sÁV¹". 

¨ÉÃgÉ jÃwAiÀÄ°è ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÁzÀgÉ, DAiÀÄð¨sÀl »ÃUÉ ºÉÃ¼ÀÄvÁÛgÉ. 

"¥ÀæªÀiÁt : ¥sÀ® : : EZÁÒ : EZÁÒ¥sÀ®"

DzÀÝjAzÀ ¥ÀæªÀiÁt × EZÁÒ¥À® = ¥sÀ® × EZÁÒ

ºÁUÁV,

EZÁÒ¥sÀ® =  ¥sÀ® × EZÁÒ
¥ÀæªÀiÁt 

DAiÀÄð¨sÀl£ÀÄ ¥Àæw¥Á¢¹zÀ NgÉ UÀÄuÁPÁgÀ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ, ¥ÁæaÃ£À ¨sÁgÀwÃAiÀÄgÀÄ 
¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀvÉ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ ¸ÀAQÃtð ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ©r¹zÀgÀÄ.

  GzÁºÀgÀuÉ 9:   MAzÀÄ PÁgÀÄ 150 ¤«ÄµÀUÀ¼À°è 90 km PÀæ«Ä¸ÀÄvÀÛzÉ. CzÉÃ ªÉÃUÀzÀ°è ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉzÀgÉ,  

	    4 UÀAmÉUÀ¼À°è JµÀÄÖ zÀÆgÀ PÀæ«Ä¸ÀÄvÀÛzÉ? 

CzÉÃ ªÉÃUÀzÀ°è ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉzÀgÉ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ PÀæ«Ä¹zÀ zÀÆgÀzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀPÉÌ 

¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀ¨ÉÃPÀÄ.

150 : 90 :: 4 : ?

  	¥Àæ±ÉßAiÀÄ£ÀÄß gÀÆ¦¸À®Ä EzÀÄ ¸ÀjAiÀiÁzÀ ªÀiÁUÀðªÉÃ? 

	 E®è, KPÉAzÀgÉ 150 ¤«ÄµÀUÀ¼À°èzÉ DzÀgÉ 4 UÀAmÉUÀ¼À°èzÉ. JgÀqÀ£ÉÃ C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è ªÉÆzÀ® 
C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èzÀÝAvÉ ¸ÀªÀÄAiÀÄPÉÌ MAzÉÃ ªÀiÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¸À¨ÉÃPÀÄ. 4 UÀAmÉUÀ½UÉ 240 
¤«ÄµÀUÀ¼ÁUÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ¸ÀjAiÀiÁzÀ gÀÆ¥À :

150 : 90 :: 240 : ?

	 240 ¤«ÄµÀUÀ¼À°è PÀæ«Ä¹zÀ zÀÆgÀªÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ ºÉÃUÉ PÀAqÀÄ »rAiÀÄÄ«j? 

	 ¤ªÀÄä ̧ ÀºÀ¥ÁpUÀ¼ÉÆA¢UÉ ZÀað¹ ªÀÄvÀÄÛ «©ü£Àß vÀAvÀæUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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²PÀëPÀjUÉ ¸ÀÆZÀ£É: zÀÆgÀzÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸À®Ä MAzÀÄ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀÄªÀ §zÀ®Ä, «©ü£Àß 
vÀAvÀæUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß vÀQð¸À®Ä «zÁåyðUÀ¼À£ÀÄß ¥ÉÇæÃvÁì»¹. 

GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä CªÀgÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À ©ü£ÀßgÁ²UÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁ£À C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À §UÉÎ 
EgÀÄªÀ vÀªÀÄä w¼ÀÄªÀ½PÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¸À§ºÀÄzÀÄ. 

£ÁªÀÅ F ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀªÀ£ÀÄß F jÃw ªÀiÁzÀj ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ.

150 : 90 :: 240 : x

NgÉ UÀÄuÁPÁgÀ¢AzÀ, £ÀªÀÄUÉ ¹UÀÄvÀÛzÉ. 

150 × x = 240 × 90

	 DzÀÄzÀjAzÀ,		   x = 
240 × 90

150  

						      48    3
					        = 240  × 90

150   = 144

						         5

						         1

4 UÀAmÉUÀ¼À°è PÁgÀÄ PÀæ«Ä¹zÀ zÀÆgÀªÀÅ 144 km.

  GzÁºÀgÀuÉ 10: »ªÀiÁZÀ® ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ M§â ¸ÀtÚ »qÀÄªÀ½zÁgÀ (gÉÊvÀ) ¥Àæw 200 UÁæA. ZÀºÁ ¥ÁPÉmï 
C£ÀÄß ` 200 PÉÌ ªÀiÁgÁl ªÀiÁqÀÄvÁÛ£É. ªÉÄÃWÁ®AiÀÄzÀ MAzÀÄ zÉÆqÀØ J¸ÉÖÃmï ¥Àæw 1 kg ZÀºÁ 
¥ÁåPÉmï C£ÀÄß ` 800 PÉÌ ªÀiÁgÁl ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. JgÀqÀÆ ¸ÀÜ¼ÀUÀ¼À°è vÀÆPÀ-¨É¯É C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ 
¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉAiÉÄÃ? AiÀiÁªÀ ZÀºÁ ºÉZÀÄÑ zÀÄ¨ÁjAiÀiÁVzÉ?

»ªÀiÁZÀ® ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ ZÀºÁzÀ vÀÆPÀ ªÀÄvÀÄÛ ¨É¯ÉAiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀ 200 : 200 DVzÉ. ªÉÄÃWÁ®AiÀÄ 
ZÀºÁzÀ vÀÆPÀ ªÀÄvÀÄÛ ¨É¯ÉAiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀ JµÀÄÖ? CzÀÄ 1 : 800 DVzÉAiÉÄÃ? 

EzÀÄ ̧ ÀÆPÀÛªÀ®è, KPÉAzÀgÉ £ÁªÀÅ »ªÀiÁZÀ® «ZÁgÀzÀ°è vÀÆPÀªÀ£ÀÄß UÁæAUÀ¼À°è ¥ÀjUÀtÂ¹zÉÝÃªÉ. DzÀÝjAzÀ 
£ÁªÀÅ vÀÆPÀªÀ£ÀÄß UÁæAUÀ½UÉ ¥ÀjªÀwð¹zÀ £ÀAvÀgÀ ªÉÄÃWÁ®AiÀÄzÀ vÀÆPÀ ªÀÄvÀÄÛ ¨É¯ÉAiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ  
1000 : 800 DVzÉ.

C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉAiÉÄÃ JAzÀÄ ¥Àj²Ã°¸À®Ä, JgÀqÀÆ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ CªÀÅUÀ¼À 
¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀUÀ¼À°è MAzÉÃ DVªÉAiÉÄÃ JAzÀÄ £ÉÆÃqÀ¨ÉÃPÀÄ.

»ªÀiÁZÀ® ZÀºÁzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥À 1:1

ªÉÄÃWÁ®AiÀÄ ZÀºÁzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥À 5:4

DzÀÝjAzÀ, C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è®è.

	 AiÀiÁªÀ ZÀºÁ JµÀÄÖ zÀÄ¨ÁjAiÀiÁVzÉ? KPÉ?
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²PÀëPÀjUÉ ¸ÀÆZÀ£É: ºÉZÀÄÑ zÀÄ¨ÁjAiÀiÁzÀ ZÀºÁ AiÀiÁªÀÅzÀÄ J£ÀÄßªÀ wÃªÀiÁð£ÀPÉÌ ºÉÃUÉ §AzÀgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ D 
ZÀºÁ ºÉZÀÄÑ zÀÄ¨ÁjAiÀiÁUÀ®Ä PÁgÀtUÀ¼ÉÃ£ÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀÄjvÀÄ ZÀað¸À®Ä ¥ÉÇæÃvÁì»¹.

AiÀiÁªÀ ZÀºÁ ºÉZÀÄÑ zÀÄ¨ÁjAiÀiÁVzÉ JA§ ¥Àæ±ÉßUÉ GvÀÛj¸À®Ä, £ÁªÀÅ JgÀqÀÆ ¸ÀÜ¼ÀUÀ¼À°è MAzÉÃ 

vÀÆPÀzÀ ZÀºÁzÀ ¨É¯ÉAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆÃ°¸À¨ÉÃPÀÄ.

ªÉÄÃWÁ®AiÀÄzÀ 1 PÉf ZÀºÁzÀ ¨É¯É JµÀÄÖ? 

CzÀÄ ` 800 DVzÉ. »ªÀiÁZÀ®zÀ°è, 200g ZÀºÁPÉÌ ` 200 ¨É¯É DzÀgÉ, 1 kg ZÀºÁzÀ ¨É¯É JµÀÄÖ?

1 kg ZÀºÁzÀ ¨É¯É `x' gÀÆ¥Á¬ÄUÀ¼ÀÄ JA¢lÄÖPÉÆ¼ÉÆîÃt. 200g JA§ÄzÀÄ 1 kgAiÀÄ 
1
5  £ÉÃ ¨sÁUÀ.  

				    DzÀÝjAzÀ,     
1
5 × x = 200 

JgÀqÀÆ §¢UÀ¼À£ÀÄß 5jAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ, £ÁªÀÅ ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.  

1
5 × x × 5 = 200 × 5
1
5  × x × 5  = 1000

x = 1000
DzÀÄzÀjAzÀ, 1 kg ZÀºÁzÀ ¨É¯ÉAiÀÄÄ ªÉÄÃWÁ®AiÀÄzÀ°è ` 800 ªÀÄvÀÄÛ »ªÀiÁZÀ® ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ°è ` 1000 

DVzÉ. DzÀÄzÀjAzÀ »ªÀiÁZÀ® ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ ZÀºÁ ºÉZÀÄÑ zÀÄ¨ÁjAiÀiÁVzÉ.

ZÀlÄªÀnPÉ 1:  ¤ªÀÄä £ÉaÑ£À SÁzÀåªÀ£ÀÄß (¨sÀPÀë÷å) vÉUÉzÀÄPÉÆ½î. ¤ªÀÄä PÀÄlÄA§PÉÌ F SÁzÀåªÀ£ÀÄß vÀAiÀiÁj¸À®Ä 
¨ÉÃPÁzÀ J¯Áè ¥ÀzÁxÀðUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À ¥ÀæªÀiÁtUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. ¤ÃªÀÅ ºÀ§âªÀ£ÀÄß 
DZÀj¸À®Ä 15 CwyUÀ¼À£ÀÄß DºÁé¤¸À®Ä §AiÀÄ¸ÀÄwÛÃj JAzÀÄ H»¹. CªÀjUÉ EzÉÃ SÁzÀåªÀ£ÀÄß 
vÀAiÀiÁj¸À®Ä CUÀvÀå«gÀÄªÀ ¸ÁªÀÄVæUÀ¼À ¥ÀæªÀiÁtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

  PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1. 	 ¨sÀÆ«ÄAiÀÄÄ MAzÀÄ ªÀµÀðzÀ°è ¸ÀÆAiÀÄð£À ¸ÀÄvÀÛ ¸Àj¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 940 «Ä°AiÀÄ£ï Q¯ÉÆÃ«ÄÃlgï 
zÀÆgÀªÀ£ÀÄß PÀæ«Ä¸ÀÄvÀÛzÉ. MAzÀÄ ªÁgÀzÀ°è ¨sÀÆ«ÄAiÀÄÄ JµÀÄÖ Q¯ÉÆÃ«ÄÃlgï zÀÆgÀªÀ£ÀÄß PÀæ«Ä¸ÀÄvÀÛzÉ? 

2.  	 M§â PÀ®ÄèPÀÄnUÀ (ªÉÄÃ¹Ûç) avÀæzÀ°è vÉÆÃj¸ÀÄªÀ DPÁgÀzÀ°è ªÀÄ£ÉAiÀÄ£ÀÄß ¤«Äð¸ÀÄwÛzÁÝ£É. 
	 CªÀ£ÀÄ JgÀqÀÄ PÉÆÃuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀævÉåÃQ¸ÀÄªÀ ºÉÆgÀV£À UÉÆÃqÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ M¼ÀV£À UÉÆÃqÉAiÀÄ£ÀÄß 

¤«Äð¸À¨ÉÃQzÉ. 10 CrUÀ¼ÀµÀÄÖ UÉÆÃqÉAiÀÄ£ÀÄß PÀlÖ®Ä, CªÀ¤UÉ ¸Àj¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 1450 EnÖUÉUÀ¼ÀÄ 
¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛªÉ. ªÀÄ£É PÀlÖ®Ä CªÀ¤UÉ JµÀÄÖ EnÖUÉUÀ¼ÀÄ ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛªÉ? J¯Áè UÉÆÃqÉUÀ¼À JvÀÛgÀ ªÀÄvÀÄÛ zÀ¥Àà 
MAzÉÃ JAzÀÄ ¨sÁ«¹.
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12 CrUÀ¼ÀÄ

15 CrUÀ¼ÀÄ

9 CrUÀ¼ÀÄ

9 CrUÀ¼ÀÄ

6 CrUÀ¼ÀÄ 		      

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

	 ¥ÀÅ¤Ãvï£À vÀAzÉAiÀÄÄ vÀ£Àß ªÉÆÃmÁgï ¸ÉÊPÀ¯ï£À°è 50 km/h ªÉÃUÀzÀ°è ¸ÀªÁj ªÀiÁr ®PÉÆßÃ¢AzÀ 
PÁ£ÀÄàgÀPÉÌ 2 UÀAmÉUÀ¼À°è vÀ®Ä¦zÀgÀÄ. CªÀgÀÄ 75 km/h ªÉÃUÀzÀ°è ZÁ®£É ªÀiÁrzÀgÉ PÁ£ÀÄàgÀ 
vÀ®Ä¥À®Ä CªÀjUÉ JµÀÄÖ ¸ÀªÀÄAiÀÄ ¨ÉÃPÁUÀÄwÛvÀÄÛ? F ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀªÁV 
gÀÆ¦¸À§ºÀÄzÉÃ?

50 : 2 :: 75 : __ 
PÁ£ÀÄàgÀ vÀ®¥À®Ä ¥ÀÅ¤Ãvï£À vÀAzÉUÉ ºÉZÀÄÑ ¸ÀªÀÄAiÀÄ CxÀªÁ PÀrªÉÄ ¸ÀªÀÄAiÀÄ ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? 

AiÉÆÃa¹.

F ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄÄ »A¢£À ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀAvÉ PÀAqÀgÀÆ ¸ÀºÀ, EzÀ£ÀÄß "ªÀÄÆgÀgÀ ¤AiÀÄªÀÄ" 
§¼À¹ ¥ÀjºÀj¸À®Ä ¸ÁzsÀå«®è!

ªÉÃUÀ ºÉZÁÑzÀAvÉ ¥ÀæAiÀiÁtzÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀÅ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV PÀrªÉÄAiÀiÁUÀÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ 

F ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß 50 : 2 : : 75 : __ ªÀiÁzÀjAiÀÄAvÉ gÀÆ¦¸À®Ä ¸ÁzsÀå«®è.

 	ZÀlÄªÀnPÉ 2: ªÀiÁgÀÄPÀmÉÖUÉ ¨sÉÃn ¤Ãr MAzÉÃ ±ÁA¥ÀÄ«£À ««zsÀ UÁvÀæzÀ ±ÁA¥ÀÇ PÀAmÉÊ£ÀgïUÀ¼À 
¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀAUÀæ»¹ ªÀÄvÀÄÛ PÉ¼ÀUÉ ¤ÃrgÀÄªÀAvÉ PÉÆÃµÀÖPÀªÀ£ÀÄß gÀa¹. ±ÁA¥ÀÄ«£À ¥ÀæªÀiÁtªÀÅ ¨É¯ÉUÉ 
¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èzÉAiÉÄÃ JAzÀÄ £ÉÆÃr. 

PÀAmÉÊ£Àgï ¥ÀæªÀiÁt/ WÀ£À¥sÀ® ¨É¯É

¸ÁåZÉmï 6 ml `2

aPÀÌ ¨Ál¯ï 180 ml `154

ªÀiÁzsÀåªÀÄ ¨Ál¯ï 340 ml `276

zÉÆqÀØ ¨Ál¯ï 1000 ml `540

ªÉÄÃ°£À ªÀiÁzÀj PÉÆÃµÀÖPÀzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ°PÉ ªÀiÁqÉÆÃt. 

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



181181

MAzÀÄ ̧ ÁåZÉmï£À WÀ£À¥sÀ® (¥ÀæªÀiÁt) ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ ̧ ÀtÚ ̈ Ál°AiÀÄ WÀ£À¥sÀ® (¥ÀæªÀiÁt)zÀ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 
6:180 DVzÉ. CªÀÅUÀ¼À ¨É¯ÉUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 2:154 DVzÉ. F C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀªÁVªÉAiÉÄÃ?

	 ¨É¯ÉUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ WÀ£À¥sÀ® (¥ÀæªÀiÁt)UÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀPÉÌ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è®è JAzÀÄ KPÉ ¤ÃªÀÅ 
¨sÁ«¸ÀÄwÛÃj? 

 UÀtÂvÀzÀ
ªÀiÁvÀÄ

PÀA¥À¤ ªÀÄvÀÄÛ UÁæºÀPÀjUÉ «©ü£Àß UÁvÀæzÀ ̈ Ál°UÀ¼À C£ÀÄPÀÆ® ªÀÄvÀÄÛ C£Á£ÀÄPÀÆ®UÀ¼À£ÀÄß 
ZÀað¹. ¥Àj¸ÀgÀzÀ ºÉeÉÓ UÀÄgÀÄvÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÀrªÉÄ ªÀiÁqÀ®Ä PÀA¥À¤ ªÀÄvÀÄÛ UÁæºÀPÀjUÉ ¤ÃªÀÅ 
K£À£ÀÄß ²¥sÁgÀ¸ÀÄì ªÀiÁqÀÄwÛÃj? EvÀgÀ GvÀà£ÀßUÀ½UÀÆ EzÉÃ ¸ÀA¨sÀ«¸ÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ? 

ªÀiÁgÀÄPÀmÉÖAiÀÄ EvÀgÀ GvÀà£ÀßUÀ½UÉ EzÉÃ jÃwAiÀÄ PÉÆÃµÀÖPÀUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁr, CzÉÃ GvÀà£ÀßzÀ ««zsÀ 
C¼ÀvÉUÀ½UÉ «©ü£Àß ¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖ ªÀiÁrj. GzÁºÀgÀuÉUÉ CQÌ CxÀªÁ »lÄÖ.

«©ü£Àß C¼ÀvÉUÀ½UÉ ¨É¯ÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀÄªÀ GvÀà£ÀßUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. 

CzÉÃ GvÀà£ÀßzÀ C¼ÀvÉUÀ½UÉ ¨É¯ÉUÀ¼À ¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ §UÉÎ vÀgÀUÀwAiÀÄ°è ZÀað¹.

²PÀëPÀjUÉ n¥ÀàtÂ: «zÁåyðUÀ½UÉ MAzÀÄ QæAiÀiÁ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ£ÀÄß ¤Ãr. vÀgÀUÀwAiÀÄ£ÀÄß UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÁV 
«AUÀr¹ ¥ÁægÀA©ü¹. ¥Àæw UÀÄA¥ÀÅ MAzÀÄ CAUÀrUÉ ¨sÉÃn ¤Ãr CzÉÃ GvÀà£ÀßzÀ ««zsÀ C¼ÀvÉUÀ¼À 
¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀAUÀæ»¸À¨ÉÃPÀÄ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, CªÀgÀÄ 500 UÁæA CQÌ, MAzÀÄ PÉf CQÌ ªÀÄvÀÄÛ 10 PÉf 
CQÌAiÀÄ ¨É¯ÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖ ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÀÄ. CªÀgÀÄ C¼ÀvÉAiÀÄ UÁvÀæUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¨É¯ÉUÀ¼ÉÆA¢UÉ PÉÆÃµÀÖPÀUÀ¼À£ÀÄß 
ªÀiÁr. vÀgÀUÀwAiÀÄ G½zÀ «zÁåyðUÀ½UÉ ¥Àæ¸ÀÄÛvÀ¥Àr¸À¨ÉÃPÀÄ. ¨É¯ÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁVªÉAiÉÄÃ CxÀªÁ E®èªÉÃ 
ªÀÄvÀÄÛ KPÉ JAzÀÄ CªÀgÀÄ vÀgÀUÀwAiÀÄ°è ZÀað¸À¨ÉÃPÀÄ.

7.5 ºÀAaPÉ, DzÀgÉ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁV C®è! 	          

 	ZÀlÄªÀnPÉ 3: MAzÀÄ eÉÆÃr ªÀiÁr. 12 JtÂ¸À§ºÀÄzÁzÀ 
ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß (CzÀÄ £ÁtåUÀ¼ÀÄ, 
©ÃdUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ ¨ÉtZÀÄ PÀ®ÄèUÀ¼ÁVgÀ§ºÀÄzÀÄ) 
¸ÀAUÀæ»¹ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¤«Ää§âgÀ £ÀqÀÄªÉ ¨ÉÃgÉ ¨ÉÃgÉ 
jÃwAiÀÄ°è ºÀAaPÉÆ½î.

 	 ¤ÃªÀÅ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁV «¨sÁV¹zÀgÉ 
(ºÀAaPÉÆAqÀgÉ) ¤ªÀÄä°è ¥ÀæwAiÉÆ§âgÀ §½ EgÀÄªÀ 
PËAlgïUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀ JµÀÄÖ? ¤ªÀÄä°è 
¥ÀæwAiÉÆ§âjUÀÆ 6 PËAlgïUÀ¼ÀÄ ¹UÀÄvÀÛªÉ. DzÀÝjAzÀ 
C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 6:6 CxÀªÁ CzÀgÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀzÀ°è 1:1 
DVzÉ. 

	 FUÀ ¸ÀªÀiÁ£ÀªÁV ºÀAaPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ ¨ÉÃqÀ.

 	 ¤ªÀÄä ¸ÀAUÀrUÀjUÉ 5 PËAlgïUÀ¼ÀÄ ¹PÀÌgÉ, ¤ªÀÄUÉ JµÀÄÖ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼ÀÄ ¹UÀÄvÀÛªÉ? PËAlgïUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀ 
JµÀÄÖ?

¤ªÀÄä ¸ÀAUÀrUÀgÀ PËAlgïUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ ¤ªÀÄä PËAlgïUÀ½UÉ 5:7 DVzÉ.
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  	FUÀ, ¤Ã«§âgÀÄ 3:1 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß ºÀAaPÉÆ¼Àî®Ä §AiÀÄ¹zÀgÉ, ¤ªÀÄä°è ¥ÀæwAiÉÆ§âjUÀÆ 
JµÀÄÖ PËAlgïUÀ¼ÀÄ ¹UÀÄvÀÛzÉ. ««zsÀ jÃwAiÀÄ°è PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß ºÀAaPÉÆ½î ªÀÄvÀÄÛ 3:1 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è 
AiÀiÁªÀ ¸ÀAAiÉÆÃd£É EzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß £ÉÆÃr. 

3:1 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß ºÀAaPÉÆ¼ÀÄîªÀ MAzÀÄ «zsÁ£À »ÃVzÉ.

1. 	 ¤ªÀÄä ¸ÀAUÁwAiÀÄÄ 3 PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÁÛgÉ ªÀÄvÀÄÛ ¤ÃªÀÅ 1 PËAlgï vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîwÛÃj. 
FUÀ 8 PËAlgïUÀ¼ÀÄ G½AiÀÄÄvÀÛªÉ. 

2. 	 ¤ªÀÄä ¸ÀAUÁwAiÀÄÄ E£ÀÆß 3 PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÁÛgÉ ªÀÄvÀÄÛ ¤ÃªÀÅ E£ÀÆß 1 PËAlgï 
vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîwÛÃj. FUÀ 4 PËAlgïUÀ¼ÀÄ G½AiÀÄÄvÀÛªÉ.

3. 	 ¤ªÀÄä ¸ÀAUÁwAiÀÄÄ E£ÀÆß 3 PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÁÛgÉ ªÀÄvÀÄÛ ¤ÃªÀÅ E£ÀÆß 1 PËAlgï 
vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîwÛÃj. FUÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ PËAlgïUÀ¼ÀÄ G½AiÀÄÄªÀÅ¢®è.

DzÀÄzÀjAzÀ, ¤ªÀÄä ̧ ÀAUÁwUÉ MmÁÖgÉ 9 PËAlgïUÀ¼ÀÄ ¹UÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ ¤ªÀÄUÉ 3 PËAlgïUÀ¼ÀÄ ¹UÀÄvÀÛªÉ.

£ÁªÀÅ 12 PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß 3:1 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è E§âgÀ £ÀqÀÄªÉ «¨sÁV¹zÁUÀ, M§âjUÉ 9 PËAlgïUÀ¼ÀÄ 
ªÀÄvÀÄÛ E£ÉÆß§âjUÉ 3 PËAlgïUÀ¼ÀÄ ¹UÀÄvÀÛªÉ.

12

3 1:

:9 3

12 £ÀÄß 3:1 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è 
ºÀAaPÉÆ¼Àî¯ÁUÀÄwÛzÉ

¥ÀÇtðªÀÅ 12

¥ÀÇtðªÀÅ 4 (= 3+1) ªÀÄvÀÄÛ 12 
JA§ÄzÀÄ 4 gÀ 3 ¥ÀlÄÖ

¨sÁUÀUÀ¼ÀÄ 3:1 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ 3 gÀµÀÄÖ 

× 3× 3

  FUÀ, ¤ÃªÀÅ 42 PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß 4:3 gÀ C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è E§âgÀ £ÀqÀÄªÉ ºÀAaPÉÆ¼Àî®Ä §AiÀÄ¹zÀgÉ, 
CzÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ ªÀiÁqÀÄwÛÃj?

EzÉÃ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß §¼À¹zÀgÉ §ºÀ¼À ¸ÀªÀÄAiÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ! ¥ÀÇtðªÀ£ÀÄß ¨sÁUÀUÀ¼ÁV ¤¢ðµÀÖ 
C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è ºÀAaPÉÆ¼Àî®Ä ¸ÀgÀ¼À ªÀiÁUÀð«zÉ.

¤ªÀÄä ¸ÀAUÁwUÉ 4 UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¤ªÀÄUÉ 3 UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÀÄ ¹UÀÄªÀAvÉ ¤ÃªÀÅ 42 C£ÀÄß UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÁV 

«¨sÁV¸À¨ÉÃPÀÄ.

   ¥Àæw UÀÄA¦£À UÁvÀæ JµÀÄÖ? 

¤ªÀÄä ¸ÀAUÁwUÉ 4 UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¤ªÀÄUÉ 3 UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÀÄ ¹PÀÌgÉ, MlÄÖ UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉå 7 DUÀÄvÀÛzÉ. 
DzÀÝjAzÀ ¥Àæw UÀÄA¦£À UÁvÀæªÀÅ 42 ÷ 7 = 6 DUÀÄvÀÛzÉ.
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UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw UÀÄA¦£À UÁvÀæ¢AzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ, ¤ÃªÀÅ 42 PËAlgïUÀ¼À£ÀÄß 4:3 gÀ 
C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è ºÀAaPÉÆAqÁUÀ, ¤ªÀÄä ¸ÀAUÁwUÉ 24 PËAlgïUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¤ªÀÄUÉ 18 PËAlgïUÀ¼ÀÄ ¹UÀÄvÀÛªÉ.

42

4 3:

:24 18

42 £ÀÄß 4:3 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è 
ºÀAZÀÄªÀÅzÀÄ

¥ÀÇtðªÀÅ 42

¥ÀÇtðªÀÅ 7 (= 4+3) ªÀÄvÀÄÛ  
42 JA§ÄzÀÄ 7gÀ 6 ¥ÀlÄÖ

¨sÁUÀUÀ¼ÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀ 4:3gÀ 6 gÀµÀÄÖ 

× 6× 6

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, £ÁªÀÅ m:n C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è ̀x' ¥ÀæªÀiÁtªÀ£ÀÄß «¨sÁV¸À®Ä §AiÀÄ¹zÁUÀ F PÉ¼ÀPÀAqÀAvÉ 

ªÀiÁqÀÄvÉÛÃªÉ.

1. 	 £ÁªÀÅ `x' £ÀÄß UÀÄA¥ÀÅUÀ¼ÁV «¨sÁV¸À¨ÉÃPÀÄ. EzÀjAzÀ CzÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ ¨sÁUÀUÀ¼ÁV «¨sÁV¸À§ºÀÄzÀÄ. 

ªÉÆzÀ® ¨sÁUÀªÀÅ `m' UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À£ÀÆß ºÁUÀÆ JgÀqÀ£ÉÃ ¨sÁUÀªÀÅ `n' UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ.

2. 	 DzÀgÉ ¥Àæw UÀÄA¦£À UÁvÀæ JµÀÄÖ? `x' £ÀÄß UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉå¬ÄAzÀ ¨sÁV¸ÀÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ EzÀ£ÀÄß 

PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. UÀÄA¥ÀÅUÀ¼À ¸ÀASÉåAiÀÄÄ m+n DVzÉ. DzÀÝjAzÀ ¥Àæw UÀÄA¦£À UÁvÀæªÀÅ x
m + n  

DUÀÄvÀÛzÉ.

3. 	 DzÀÝjAzÀ, ªÉÆzÀ® ¨sÁUÀªÀÅ  m × x
m + n ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ JgÀqÀ£ÉÃ ¨sÁUÀªÀÅ n × x

m + n ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß 
ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ. 

»ÃUÁV £ÁªÀÅ `x' ¥ÀæªÀiÁtªÀ£ÀÄß m:n C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è «¨sÁV¸À®Ä §AiÀÄ¹zÀgÉ, ¨sÁUÀUÀ¼ÀÄ 

 m × x
m + n ªÀÄvÀÄÛ n × x

m + n  £ÁªÀÅ £ÉÆÃqÀÄvÉÛÃªÉ.

m  ×  x
m + n : n  ×  x

m + n :: m : n.

  	GzÁºÀgÀuÉ 11: ¥Àæ±ÁAw ªÀÄvÀÄÛ ¨sÀÄªÀ£ï vÀªÀÄä ±Á¯ÉAiÀÄ §½ DºÁgÀ §Ar ªÀåªÀºÁgÀªÀ£ÀÄß 
DgÀA©ü¹zÀgÀÄ. ¥Àæ±ÁAw ` 75000 ªÀÄvÀÄÛ ¨sÀÄªÀ£ï ` 25000 ºÀÆrPÉ ªÀiÁrzÀgÀÄ. ªÉÆzÀ® wAUÀ¼À 
PÉÆ£ÉAiÀÄ°è CªÀgÀÄ ` 4000 ¯Á¨sÀUÀ½¹zÀgÀÄ. CªÀgÀÄ vÀªÀÄä ºÀÆrPÉAiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èAiÉÄÃ ¯Á¨sÀªÀ£ÀÄß 
ºÀAaPÉÆ¼Àî®Ä ¤zsÀðj¹zÀgÀÄ. ¥Àæw ªÀåQÛAiÀÄ ¯Á¨sÀzÀ ¥Á®Ä JµÀÄÖ? CªÀgÀ ºÀÆrPÉAiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 
75000 : 25000 DVzÉ. C£ÀÄ¥ÁvÀªÀ£ÀÄß ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀPÉÌ E½¹zÁUÀ, £ÀªÀÄUÉ 3:1 ¹UÀÄvÀÛzÉ. 3 + 1 = 4 
ªÀÄvÀÄÛ ¯Á¨sÀªÀ£ÀÄß 4 jAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ £ÀªÀÄUÉ ` 1000 ¹UÀÄvÀÛzÉ.
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DzÀÄzÀjAzÀ ¥Àæ±ÁAwAiÀÄ ¥Á®Ä 3 × 1000 ªÀÄvÀÄÛ ¨sÀÄªÀ£ï£À ¥Á®Ä 1 × 1000 DUÀÄvÀÛzÉ. 

DzÀÄzÀjAzÀ ¥Àæ±ÁAwUÉ ` 3000 ªÀÄvÀÄÛ ¨sÀÄªÀ£ïUÉ ` 1000 ¯Á¨sÀ ¹UÀÄvÀÛzÉ.

  GzÁºÀgÀuÉ 12: 40 kg AiÀÄ «Ä±ÀætzÀ°è ªÀÄgÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¹ªÉÄAmïUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 3:1 DVzÉ. ªÀÄgÀ¼ÀÄ 

ªÀÄvÀÄÛ ¹ªÉÄAmï£À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀ£ÀÄß 5:2 ªÀiÁqÀ®Ä «Ä±ÀætPÉÌ JµÀÄÖ ¹ªÉÄAmï ¸ÉÃj¸À¨ÉÃPÀÄ?

ªÀÄÆ® «Ä±ÀætzÀ°è ªÀÄgÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¹ªÉÄAmï£À ¥ÀæªÀiÁtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÉÆÃt.  

C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 3:1 ªÀÄvÀÄÛ MlÄÖ vÀÆPÀzÀ 40 kg DVzÉ.

DzÀÄzÀjAzÀ ªÀÄgÀ½£À vÀÆPÀ 3
(3 + 1) × 40 = 30 kg.

¹ªÉÄAmï£À vÀÆPÀ 1
(3 + 1) × 40  = 10 kg.

ºÉÆ¸À «Ä±ÀætzÀ°è ªÀÄgÀ½£À vÀÆPÀ MAzÉÃ DVgÀÄvÀÛzÉ. CzÀÄ 30 kg AiÀiÁUÉÃ G½AiÀÄÄvÀÛzÉ. DzÀgÉ 
ªÀÄgÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¹ªÉÄAmï£À ºÉÆ¸À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 5:2 DVzÉ. DzÀÝjAzÀ ¥Àæ±Éß K£ÉAzÀgÉ, 5 :2 : : 30 : ? 

C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 5:2 ºÁVzÁÝUÀ, JgÀqÀ£ÉÃ ¥ÀzÀªÀÅ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀzÀ 
2
5  gÀµÀÄÖ EgÀÄvÀÛzÉ. ºÉÆ¸À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 

5:2 PÉÌ ¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ºÉÆ¸À C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è£À JgÀqÀ£ÉÃ ¥ÀzÀªÀÅ 30gÀ 2
5
 gÀµÀÄÖ EgÀ¨ÉÃPÀÄ.

2
5  × 30 = 12

ªÀÄgÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¹ªÉÄAmï£À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 5:2 DUÀ¨ÉÃPÁzÀgÉ ºÉÆ¸À «ÄµÀ£ÀzÀ°è 12 kg ¹ªÉÄAmï 
EgÀ¨ÉÃPÀÄ. FUÁUÀ¯ÉÃ «Ä±ÀætzÀ°è 10 kg ¹ªÉÄAmï EzÉ. DzÀÝjAzÀ ªÀÄÆ® «Ä±ÀætPÉÌ 2 kg ¹ªÉÄAmï 
¸ÉÃj¸À¨ÉÃPÀÄ.

  PÀAqÀÄ»r¬Äj 

1. 	 ` 4500 £ÀÄß 2:3 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è JgÀqÀÄ ¨sÁUÀUÀ¼ÁV «¨sÁV¹.

2. 	 «eÁÕ£À ¥ÀæAiÉÆÃUÁ®AiÀÄzÀ°è MAzÀÄ zÁæªÀtªÀ£ÀÄß vÀAiÀiÁj¸À®Ä DªÀÄè ªÀÄvÀÄÛ ¤ÃgÀ£ÀÄß 1:5 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è 
«Ä±Àæt ªÀiÁqÀ¯ÁVzÉ. 204 ml EgÀÄªÀ F zÁæªÀtzÀ ¨Ál°AiÀÄ°è zÁæªÀtªÀÅ JµÀÄÖ DªÀÄè ªÀÄvÀÄÛ 
¤ÃgÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ?

3. 	 ºÀ¹gÀÄ §tÚªÀ£ÀÄß GvÁà¢¸À®Ä ¤Ã° ªÀÄvÀÄÛ ºÀ¼À¢ §tÚUÀ¼À£ÀÄß 3:5 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è «Ä±Àæt ªÀiÁqÀ¯ÁVzÉ. 
40 ml ºÀ¹gÀÄ §tÚªÀ£ÀÄß GvÁà¢¸À®Ä F JgÀqÀÆ §tÚUÀ¼ÀÄ JµÀÄÖ ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛªÉ? £Á£ÀÄ, w½ºÀ¹gÀÄ 
§tÚªÀ£ÀÄß GvÁà¢¸À®Ä «Ä±ÀætPÉÌ 20 ml ºÀ¼À¢ §tÚªÀ£ÀÄß ¸ÉÃj¹zÉ. F «Ä±ÀætzÀ°è ¤Ã° ªÀÄvÀÄÛ 

ºÀ¼À¢ §tÚzÀ ºÉÆ¸À C£ÀÄ¥ÁvÀ JµÀÄÖ?

4. 	 ªÀÄÈzÀÄªÁzÀ ErèUÀ¼À£ÀÄß vÀAiÀiÁj¸À®Ä, ¤ÃªÀÅ CQÌ ªÀÄvÀÄÛ G¢Ý£À ¨ÉÃ¼ÉAiÀÄ£ÀÄß 2:1 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è 
«Ä±Àæt ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÀÄ. £Á¼É ¨É¼ÀUÉÎ ErèUÀ¼À£ÀÄß vÀAiÀiÁj¸À®Ä ¤ªÀÄUÉ 6 PÀ¥ïUÀ¼ÀµÀÄÖ «Ä±Àæt ¨ÉÃPÁzÀgÉ 
(CUÀvÀå«zÀÝgÉ), ¤ªÀÄUÉ JµÀÄÖ PÀ¥ï CQÌ ªÀÄvÀÄÛ G¢Ý£À ¨ÉÃ¼É ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ?

5. 	 £Á£ÀÄ PÉA¥ÀÅ ªÀÄvÀÄÛ ºÀ¼À¢ §tÚUÀ¼À£ÀÄß 3:5 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è «Ä±Àæt ªÀiÁr vÀAiÀiÁj¹zÀ MAzÀÄ 
§PÉmï£ÀµÀÄÖ QvÀÛ¼É §tÚªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢zÉÝÃ£É. £Á£ÀÄ F «Ä±ÀætPÉÌ E£ÉÆßAzÀÄ §PÉmï ºÀ¼À¢ §tÚªÀ£ÀÄß 
¸ÉÃj¹zÉ. ºÉÆ¸À «Ä±ÀætzÀ°è PÉA¥ÀÅ §tÚ ªÀÄvÀÄÛ ºÀ¼À¢ §tÚzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀ JµÀÄÖ?
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7.6 ªÀiÁ£À ¥ÀjªÀvÀð£ÉUÀ¼ÀÄ :
¸ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀvÉAiÉÆA¢UÉ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸À®Ä ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV MAzÀÄ ªÀåªÀ¸ÉÜ¬ÄAzÀ E£ÉÆßAzÀPÉÌ 

ªÀiÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjªÀwð¸ÀÄªÀ CUÀvÀå«zÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ªÉÆzÀ¯ÉÃ UÀªÀÄ¤¹zÉÝÃªÉ.

E°è ¤ªÀÄä G¯ÉèÃRPÁÌV PÉ®ªÀÅ ¥ÀæªÀÄÄR ªÀiÁ£ÀUÀ¼À ¥ÀjªÀvÀð£ÉUÀ¼ÀÄ

GzÀÝ

				    1 «ÄÃlgï  	 =  	 3.281 CrUÀ¼ÀÄ

«¹ÛÃtð

				    1 ZÀzÀgÀ «ÄÃlgï	= 	 10.764 ZÀzÀgÀ CrUÀ¼ÀÄ

				    1 JPÀgÉ 		  =	 43,560 ZÀzÀgÀ CrUÀ¼ÀÄ  

				    1 ºÉPÉÖÃgï 	 = 	 10,000 ZÀzÀgÀ «ÄÃlgïUÀ¼ÀÄ

				    1 ºÉPÉÖÃgï 	 =	 2.471 JPÀgÉUÀ¼ÀÄ

WÀ£À¥sÀ®

			   1 «Ä° «ÄÃlgï(ml)	 = 	 1 WÀ£À ¸ÉAn«ÄÃlgï (CC)

			   1 °Ãlgï		  = 	 1000 ml. CxÀªÁ 1000 CC 

vÁ¥ÀªÀiÁ£À

¥sÁågÀ£ï»Ãmï ªÀÄvÀÄÛ ¸É°ìAiÀÄ¸ï £ÀqÀÄ«£À vÁ¥ÀªÀiÁ£À ¥ÀjªÀvÀð£ÉAiÀÄÄ ¸Àé®à ºÉZÀÄÑ dn®ªÁVzÉ.

0° C = 32°F ªÀÄvÀÄÛ
¥sÁågÀ£ï»Ãmï = 95 × ¸É°ìAiÀÄ¸ï + 32

ªÀÄvÀÄÛ

¸É°ìAiÀÄ¸ï = 59 × (¥sÁågÀ£ï»Ãmï - 32)
GzÁºÀgÀuÉUÉ 25°C JAzÀgÉ 77°F.

  PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1. 	 C£ÀWï 600 ml QvÀÛ¼É gÀ¸ÀªÀ£ÀÄß 900 ml ¸ÉÃ©£À gÀ¸ÀzÉÆA¢UÉ «Ä±Àæt ªÀiÁr ºÀtÂÚ£À ¥Á¤ÃAiÀÄ 
vÀAiÀiÁj¸ÀÄvÁÛ£É. QvÀÛ¼É gÀ¸À ªÀÄvÀÄÛ ¸ÉÃ©£À gÀ¸ÀzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀ£ÀÄß CzÀgÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

2. 	 PÀ¼ÉzÀ ªÀµÀð, £ÁªÀÅ ±Á¯Á ¥ÀæªÁ¸ÀPÁÌV 3 §¸ïUÀ¼À£ÀÄß ¨ÁrUÉUÉ ¥ÀqÉ¢zÉÝªÀÅ. ²PÀëPÀgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 
«zÁåyðUÀ¼ÀÄ J¯Áè ¸ÉÃj 162 ªÀÄA¢ ¥ÀæªÁ¸ÀPÉÌ ºÉÆÃVzÀÝgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ J¯Áè §¸ïUÀ¼ÀÄ ¨sÀwðAiÀiÁVzÀÝªÀÅ. 
F ªÀµÀð £ÀªÀÄä°è 24 «zÁåyðUÀ½zÁÝgÉ. £ÀªÀÄUÉ JµÀÄÖ §¸ïUÀ¼ÀÄ ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛªÉ? J¯Áè §¸ïUÀ¼ÀÄ 
¨sÀwðAiÀiÁUÀÄvÀÛªÉAiÉÄÃ?
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3. 	 zÉºÀ°AiÀÄ «¹ÛÃtðªÀÅ 1,484 ZÀzÀgÀ Q¯ÉÆÃ «ÄÃlgï ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÄA¨ÉÊ£À «¹ÛÃtðªÀÅ 550 ZÀzÀgÀ 
Q¯ÉÆÃ«ÄÃlgï. zÉºÀ°AiÀÄ d£À¸ÀASÉåAiÀÄÄ ̧ Àj ̧ ÀÄªÀiÁgÀÄ 30 «Ä°AiÀÄ£ï ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÄA¨ÉÊ£À d£À¸ÀASÉåAiÀÄÄ 
20 «Ä°AiÀÄ£ï d£ÀgÀ£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ. AiÀiÁªÀ £ÀUÀgÀ ºÉZÀÄÑ 
d£À¤©qÀªÁVzÉ? KPÉ ºÁUÉ ºÉÃ¼ÀÄwÛÃj?

4. 	 155 cm JvÀÛgÀzÀ PÉæÃ£ï£À PÀÄwÛUÉ ªÀÄvÀÄÛ zÉÃºÀzÀ G½zÀ 
¨sÁUÀzÀ C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 4:6 DVzÉ. ¤ªÀÄä JvÀÛgÀPÉÌ, ¤ªÀÄä PÀÄwÛUÉ 
ªÀÄvÀÄÛ G½zÀ zÉÃºÀzÀ ¨sÁUÀªÀÅ EzÉ C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èzÀÝgÉ, ¤ªÀÄä 
PÀÄwÛUÉAiÀÄÄ JµÀÄÖ JvÀÛgÀzÀ°èzÉ?

5. 	 `°Ã¯ÁªÀw'¬ÄAzÀ MAzÀÄ ¥ÁæaÃ£À ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¸ÉÆÃt. D PÁ®zÀ°è vÀÆPÀªÀ£ÀÄß ¥sÀ® JA§ 
ªÀiÁ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉAiÀiÁUÀÄwÛvÀÄÛ ªÀÄvÀÄÛ ¤¸ÁÌ¸ï JA§ÄzÀÄ ºÀtzÀ 

ªÀiÁ£ÀªÁVvÀÄÛ. "21
2 ¥sÀ®UÀ¼À PÉÃ¸ÀjAiÀÄ ¨É¯É 

3
7 ¤¸ÁÌ¸ïUÀ¼ÁzÀgÉ, 

N ¥ÀjtÂvÀ ªÁå¥ÁjAiÉÄÃ! 9 ¤¸ÁÌ¸ïUÉ JµÀÄÖ ¥ÀæªÀiÁtzÀ 
PÉÃ¸ÀjAiÀÄ£ÀÄß RjÃ¢¸À§ºÀÄzÀÄ JAzÀÄ vÀéjvÀªÁV ºÉÃ¼ÀÄ." 

6. 	 ºÀªÉÄÊð£ï MAzÀÄ ªÀµÀðzÀ ºÀÄqÀÄV. CªÀ¼À CtÚ£À ªÀAiÀÄ¸ÀÄì 5 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ. CªÀ¼À ªÀAiÀÄ¸ÀÄì ªÀÄvÀÄÛ CªÀ¼À 
CtÚ£À ªÀAiÀÄ¹ì£À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 1:2 DzÁUÀ ºÀªÉÄÊð£ï ªÀAiÀÄ¸ÀÄì JµÁÖVgÀÄvÀÛzÉ?

7.  	 ¸ÀªÀiÁ£À WÀ£À¥sÀ®UÀ¼ÀÄ¼Àî a£Àß ªÀÄvÀÄÛ ¤Ãj£À zÀæªÀågÁ²UÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 37:2 DVzÉ. 1 °Ãlgï ¤Ãj£À 
zÀæªÀågÁ²AiÀÄÄ 1 kg DVzÀÝgÉ, 1 °Ãlgï a£ÀßzÀ zÀæªÀågÁ² JµÀÄÖ?

8. 	 10 l£ïUÀ¼ÀµÀÄÖ ºÀ¸ÀÄ«£À UÉÆ§âgÀªÀ£ÀÄß MAzÀÄ JPÀgÉ ¨sÀÆ«ÄUÉ ºÁPÀÄªÀÅzÀÄ M¼ÉîAiÀÄ ªÀåªÀ¸ÁAiÀÄ 

¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄ «zsÁ£ÀªÁVzÉ. M§â gÉÊvÀ£ÀÄ 200 Cr × 500 Cr C¼ÀvÉAiÀÄ d«ÄÃ¤£À°è mÉÆªÀÄmÉÆ 
¨É¼ÉAiÀÄ®Ä AiÉÆÃf¹zÁÝ£É. CªÀ£ÀÄ JµÀÄÖ ¥ÀæªÀiÁtzÀ UÉÆ§âgÀªÀ£ÀÄß RjÃ¢¸À¨ÉÃPÀÄ? (zÀAiÀÄ«lÄÖ F 
CzsÁåAiÀÄzÀ ªÀiÁ£ÀUÀ¼À ¥ÀjªÀvÀð£É «¨sÁUÀªÀ£ÀÄß £ÉÆÃr)

9.  	 MAzÀÄ £À°èAiÀÄÄ MAzÀÄ ªÀÄUï vÀÄA¨Á ¤ÃgÀ£ÀÄß vÀÄA§®Ä 15 ¸ÉPÉAqÀÄUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ. ªÀÄUï£À 
¸ÁªÀÄxÀåðªÀÅ 500 ml DVzÉ. 10 °Ãlgï ¸ÁªÀÄxÀåðzÀ MAzÀÄ §PÉmïUÉ ¤ÃgÀ£ÀÄß vÀÄA§®Ä £À°èAiÀÄÄ 
JµÀÄÖ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ?

10. 	 MAzÀÄ JPÀgÉ d«ÄÃ¤£À ¨É¯ÉAiÀÄÄ `15,00,000. CzÉÃ d«ÄÃ¤£À 2,400 ZÀzÀgÀ CrUÀ¼À ¨É¯É JµÀÄÖ?

11.  	MAzÀÄ mÁæöåPÀÖgï MAzÀÄ eÉÆvÉ JvÀÄÛUÀ½VAvÀ 4gÀµÀÄÖ ªÉÃUÀªÁV CzÉÃ ¥ÀæzÉÃ±ÀªÀ£ÀÄß G¼ÀÄªÉÄ 
ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. M§â gÉÊvÀ£ÀÄ vÀ£Àß 20 JPÀgÉ d«ÄÃ£À£ÀÄß G¼ÀÄªÉÄ ªÀiÁqÀ®Ä §AiÀÄ¸ÀÄvÁÛ£É. MAzÀÄ 
eÉÆvÉ JvÀÄÛUÀ¼ÀÄ MAzÀÄ JPÀgÉ d«ÄÃ£À£ÀÄß G¼ÀÄªÉÄ ªÀiÁqÀ®Ä 4 UÀAmÉ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛªÉ. gÉÊvÀ£ÀÄ MAzÀÄ 
eÉÆvÉ JvÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹PÉÆAqÀÄ G¼ÀÄªÉÄ ªÀiÁrzÀgÉ JµÀÄÖ ¸ÀªÀÄAiÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ? JvÀÄÛUÀ¼À 
§zÀ¯ÁV CªÀ£ÀÄ mÁæöåPÀÖgï §¼À¸À®Ä ¤zsÀðj¹zÀgÉ JµÀÄÖ ¸ÀªÀÄAiÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ? 
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EzÀ£ÀÄß 
¥ÀæAiÀÄwß¹

12. 	 MAzÀÄ gÀÆ¥Á¬Ä £ÁtåªÀÅ "PÀÄå¥ÉÆæ-¤PÀ¯ï" JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ®àqÀÄªÀ vÁªÀÄæ ªÀÄvÀÄÛ ¤PÀÌ¯ï£À «Ä±Àæ 
¯ÉÆÃºÀªÁVzÉ. F «Ä±Àæ ¯ÉÆÃºÀªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä vÁªÀÄæ ªÀÄvÀÄÛ ¤PÀÌ¯ï£ÀÄß 3:1 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è «Ä±Àæt 
ªÀiÁqÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. £ÁtåzÀ zÀæªÀågÁ²AiÀÄÄ 7.74 UÁæAUÀ¼ÀÄ. vÁªÀÄæzÀ ¨É¯É MAzÀÄ kg UÉ  

` 1906  ªÀÄvÀÄÛ ¤PÀÌ¯ï£À ¨É¯É kg UÉ ` 21,341 DVzÀÝgÉ, 10 £ÁtåUÀ¼À°ègÀÄªÀ F 
¯ÉÆÃºÀUÀ¼À ¨É¯É JµÀÄÖ?

�	 a:b gÀÆ¥ÀzÀ°ègÀÄªÀ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀæªÀiÁtzÀ ¥Àæw 'a' ªÀiÁ£ÀPÉÌ JgÀqÀ£ÉÃ ¥ÀæªÀiÁtzÀ 

'b' ªÀiÁ£ÀUÀ½ªÉ JAzÀÄ ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ. 'a' ªÀÄvÀÄÛ  'b'  C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°ègÀÄªÀ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ.

�	 JgÀqÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ a:b ªÀÄvÀÄÛ c:d ̧ ÀªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ (a:b :: c:d JAzÀÄ §gÉAiÀÄ¯ÁVzÉ) 

CªÀÅUÀ¼À ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ CA±À¢AzÀ §zÀ¯ÁUÀÄvÀÛªÉ. CAzÀgÉ ad = bc DVzÀÝgÉ, 

�	 'x'  ªÀÅ m:n C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è JgÀqÀÄ ¨sÁUÀUÀ¼ÁV «¨sÁV¸À®àlÖgÉ, ªÉÆzÀ® ¨sÁUÀzÀ ¥ÀæªÀiÁtªÀÅ  

m × x
m + n ªÀÄvÀÄÛ JgÀqÀ£ÉÃ ¨sÁUÀzÀ ¥ÀæªÀiÁtªÀÅ n × x

m + n  DVzÉ.

¸ÁgÁA±À
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MUÀn£À ¸ÀªÀÄAiÀÄ! 

¨ÉÊ£ÉÊgÉÆ

mÁPÀÄgÀhÄÄ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄ®àqÀÄªÀ ¨ÉÊ£ÉÊgÉÆ ¸ÀgÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ vÀPÀð§zÀÞªÁzÀ 
MUÀlÄ. ̧ ÁªÀiÁ£ÀåªÁV ̈ ÉÊ£ÉÊgÉÆªÀ£ÀÄß AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¤¢ðµÀÖ UÁvÀæ«®èzÀ ZËPÁPÁgÀzÀ Væqï£À°è DqÀ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ. 
PÉ®ªÀÅ PÉÆÃ±ÀUÀ¼ÀÄ (ZËPÀUÀ¼ÀÄ) E°è CqÀØ ªÀÄvÀÄÛ ®A§ gÉÃSÉUÀ¼ÉÆA¢UÉ vÀÄA©gÀÄvÀÛzÉ. G½zÀ PÉÆÃ±ÀUÀ¼ÀÄ 
(ZËPÀUÀ¼ÀÄ) SÁ°¬ÄgÀÄvÀÛªÉ. F PÉÆÃ±ÀUÀ¼À£ÀÄß (ZËPÀUÀ¼À£ÀÄß) vÀÄA§ÄªÀ PÁAiÀÄðªÀÅ ºÉÃVgÀ¨ÉÃPÉAzÀgÉ -

1. 	 ¥Àæw CqÀØ ¸Á®Ä ªÀÄvÀÄÛ PÀA§ ¸Á®ÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£À ¸ÀASÉåAiÀÄ CqÀØ ªÀÄvÀÄÛ PÀA§ ¸Á®ÄUÀ¼À£ÀÄß 

ºÉÆA¢gÀ¨ÉÃPÀÄ.

2. 	 JgÀqÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ CqÀØ CxÀªÁ ®A§ gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ CPÀÌ¥ÀPÀÌzÀ°ègÀ¨ÁgÀzÀÄ. 

3. 	 ¥Àæw CqÀØ¸Á®Ä C£À£ÀåªÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ. ¥Àæw PÀA§¸Á®Ä C£À£ÀåªÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ.

MUÀlÄ ¥ÀjºÁgÀ 

F PÉ¼ÀV£À ¨ÉÊ£ÉÊgÉÆ MUÀlÄUÀ¼À£ÀÄß ©r¹.    
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Dot Grid
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Dot Grid
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